
CÁC DẠNG TOÁN BÀI GIÁ TRỊ LƯỢNG GIÁC CỦA CÁC GÓC LƯỢNG GIÁC
[bookmark: _Hlk135320466]
Dạng 1: Đổi đơn vị giữa độ và rađian. Độ dài cung tròn
■	Sử dụng công thức chuyển đổi giữa số đo độ và số đo rađian:


[bookmark: _GoBack]                                      

■	Xét đường tròn có bán kính 


■	Cung tròn có số đo  thì có độ dài là 


■	Cung tròn có số đo  thì có độ dài là 
[bookmark: _Hlk152676383]A. BÀI TẬP TỰ LUẬN

Bài tập 1:  Đổi số đo của các góc sau ra rađian: 



[bookmark: MTBlankEqn]a) 				b) 			c) 
Lời giải


a) Vì  nên 

.
Bài tập 2:  Đổi số đo của các góc sau ra độ: 



a) 				b) 			c) 
Lời giải


Vì  nên 

.
Bài tập 3:  Trả lời các câu hỏi được nêu ra trong các trường hợp sau:


a) Trên đường tròn bán kính . Tìm độ dài của cung đo  			


b) Trên đường tròn bán kính . Tìm độ dài của cung có số đo 
c) Một cung tròn có độ dài bằng 2 lần bán kính. Tìm số đo rađian của cung tròn đó 


d) Một đường tròn có . Tìm độ dài của một cung trên đường tròn có số đo rad


e) Một đường tròn có bán kính cm. Tìm độ dài của cung  trên đường tròn.


f) Một đường tròn có bán kính cm. Tìm độ dài cung  trên đường tròn đó
Lời giải




a) Độ dài cung  có số đo cung  bằng  độ: .

b) .
c) Ta có, cung tròn có độ dài bằng bán kính thì có số đo 1 radian. Vậy cung tròn đó có số đo là 2 radian.

d) Áp dụng công thức  nên ta được độ dài cung tròn là 45 cm.



e) Độ dài cung có số đo  là   (cm).


f) Đổi đơn vị   độ dài cung (cm).

Bài tập 4: Một bánh xe máy có đường kính 60. Nếu xe chạy với vận tốc (km/h) thì trong 5 giây bánh xe quay được bao nhiêu vòng.
Lời giải

Trong một phút bánh xe quay được: .

Bài tập 5: Một đu quay ở công viên có bán kính bằng 10m. Tốc độ của đu quay là 3 vòng/phút. Hỏi mất bao lâu để đu quay quay được góc ?
Lời giải






Tính được: . Vậy đu quay quay được góc  khi nó quay được  vòng. Đu quay quay được 1 vòng trong  phút. Đu quay quay được  vòng trong  phút.



Bài tập 6: Một đồng hồ treo tường có kim giờ dài , kim phút dài . Trong phút kim giờ vạch nên cung tròn có độ dài bao nhiêu?
[image: Đồng hồ treo tường tròn đẹp trang trí phòng khách,, phòng làm việc]

Lời giải





Trong giờ kim giờ vạch nên một cung có số đo là , vậy trong phút kim giờ vạch nên cung có số đo là . Khi đó độ dài cung tròn mà kim giờ vạch ra trong phút là:


 .
               B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1:	Trên đường tròn bán kính , lấy cung có số đo . Độ dài  của cung tròn bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Ta có .

Câu 2:	Trên đường tròn đường kính 8cm, tính độ dài cung tròn có số đo bằng .
A. 12cm.	B. 4cm.	C. 6cm.	D. 15cm.
Lời giải

Tính được: .


Câu 3:	Một đường tròn có bán kính . Tìm độ dài cung tròn có góc ở tâm bằng  là:




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Câu 4:	Một đường tròn có bán kính 10, độ dài cung tròn  trên đường tròn gần bằng
A. 7.	B. 9.	C. 11.	D. 13.
Lời giải




Câu 5:	Một đường tròn có bán kính , độ dài cung tròn  là



A. 5.	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Câu 6:	Chọn khẳng định sai trong các khẳng định sau:



A. Cung tròn có bán kính cm và có số đo  thì có độ dài là cm.




B. Cung tròn có bán kính cm và có độ dài cm thi có số đo độ là .
C. Độ dài cung tròn phụ thuộc vào bán kính của nó.


D. Góc lượng giác  có số đo dương thì mọi góc lượng giác  có số đo âm.
Lời giải

Câu góc lượng giác 


Câu 7:	Cho đường tròn có bán kính  Tìm số đo của cung có độ dài là:


A. 0,5.	B. .	C. .	D. 1.
Lời giải




Câu 8:	Cung tròn bán kính bằng cm có số đo  có độ dài là




A. cm.	B. cm.	C. cm.	D. cm.
Lời giải



Câu 9:	Một đồng hồ treo tường, kim giờ dài .Trong 30 phút mũi kim giờ vạch lên cung tròn có độ dài là




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Trong 30 phút mũi kim giờ quét được một góc là 

Câu 10:	Bánh xe đạp có bán kính . Một người quay bánh xe 5 vòng quanh trục thì quãng đường đi được là




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Ta có  suy ra .

Câu 11:	Một đu quay ở công viên có bán kính bằng 10m. Tốc độ của đu quay là 3 vòng/phút. Hỏi mất bao lâu để đu quay quay được góc ?




A.  phút.	B.  phút.	C.  phút.	D.  phút.
Lời giải

Tính được: 


Vậy đu quay quay được góc  khi nó quay được  vòng

Ta có: Đu quay quay được 1 vòng trong  phút


Đu quay quay được  vòng trong  phút.


[bookmark: c33]Câu 12:	Một đường tròn có bán kính . Tìm độ dài cung tròn có góc ở tâm bằng  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Cung tròn có góc ở tâm bằng  nên số đo của cung tròn bằng . Khi đó độ dài của cũng tròn là: .

[bookmark: c38]Câu 13:	Một đồng hồ treo tường có kim giờ dài  Trong 30 phút mũi kim giờ vạch lên cung tròn có độ dài bằng bao nhiêu?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Trong 1 giờ mũi kim giờ vạch lên 1 cung có số đo là  nên trong 30 phút kim giờ vạch lên 1 cung có số đo là .

Vậy độ dài cung tròn mà mũi kim giờ vạch là 



[bookmark: c39]Câu 14:	Bánh xe đạp có đường kính  ( kể cả lốp). Nếu chạy với vận tốc  thì trong  bánh xe quay được số vòng gần bằng với kết quả nào dưới đây?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Ta có  ; .


Gọi  là quãng đường đi được trong  giây.


Gọi  là số vòng bánh xe quay được trong  giây.

Khi đó .


Mà  suy ra  vòng.



[bookmark: c40]Câu 15:	Kim giờ của đồng hồ dài , kim phút dài . Tổng quãng đường mũi kim phút, kim giờ đi được trong  phút bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Trong  phút, kim phút quay được một góc là .


Quãng đường kim phút đi được là 



Trong  phút kim giờ quay được một góc là  .


Quãng đường kim giờ đi được là 


Vậy tổng quãng đường cần tìm là 
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.
Câu 1:	Đổi số đo của các góc sang độ. Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau:

a) 

b) 

                   c) 

                d) 
Lời giải

Áp dụng công thức đổi rad sang độ .

a) Đúng: .

b) Đúng: 

c) Sai: 

d) Sai: 
Câu 2:	Đổi số đo của các góc sang rađian. Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau:

a) 

b) 

c) 

d) 
Lời giải

a) Sai: Ta có: .

b) Đúng: Ta có .

c) Đúng: Ta có: .

d) Đúng: Ta có: .
Câu 3:	Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau:



a) Đường tròn có bán kính bằng cm thì số đo (theo radian) của cung có độ dài cm bằng 


b) Đường tròn có bán kính 30cm thì độ dài của cung tròn trên đường tròn đó có số đo  bằng cm.



c) Bán kính của đường tròn bằng cm thì cung có số đo  rad dài  cm.



d) Đường tròn có bán kính  cm thì số đo (rad) của cung có độ dài  cm bằng 
Lời giải

a) Đúng: .


b) Sai: Độ dài l của cung tròn là cm.


c) Sai: Áp dụng công thức  ta có  cm.


d) Đúng: Đường tròn có bán kính  cm và cung có độ dài  cm. 

Số đo của cung là  (rad).	

Câu 4:	Một vận động viên đi xe đạp trên đường, bánh xe đạp của vận động viên này quay được 11 vòng trong 5 giây. Biết rằng đường kính của bánh xe đạp là .
[image: Cố định-bánh xe đạp xe đạp - Phim hoạt hình vẽ tay đi xe đạp người png tải  về - Miễn phí trong suốt Fixedgear Xe đạp png Tải về.]

a) Góc (theo độ rađian) mà bánh xe quay được trong 1 giây là 

b) Góc (theo rađian) mà bánh xe quay được trong 1 giây là 

c) Trong một phút bánh xe quay được  vòng

d) Quãng đường mà người đi xe đã đi được trong 1 phút khoảng m
Lời giải

a) Đúng: Trong 1 giây, bánh xe đạp quay được  vòng.

Vì một vòng ứng với góc bằng  nên góc mà bánh quay xe quay được trong 1 giây là 

.

b) Sai: Vì một vòng ứng với góc bằng  nên góc mà bánh quay xe quay được trong 1 giây là 

.
c) Sai: Ta có: 1 phút = 60 giây.

Trong 1 phút bánh xe quay được  vòng.

d) Đúng: Chu vi của bánh xe đạp là: .

Quãng đường mà người đi xe đạp đã đi được trong một phút là m



Câu 5:	Từ một vị trí ban đầu trong không gian, vệ tinh  chuyển động theo quỹ đạo là một đường tròn quanh Trái Đất và luôn cách tâm Trái Đất một khoảng bằng km. Sau 2 giờ thì vệ tinh  hoàn thành hết một vòng di chuyển.


a) Quãng đường vệ tinh  chuyển động được sau 1 giờ là km


b) Quãng đường vệ tinh  chuyển động được sau 1,5 giờ là km


c) Sau khoảng 5,3 giờ thì  di chuyển được quãng đường km

d) Giả sử vệ tinh di chuyển theo chiều dương của đường tròn, sau 4,5 giờ thì vệ tinh vẽ nên một góc rad?
Lời giải

a) Đúng: Một vòng di chuyển của  chính là chu vi đường tròn:

(km)
Sau 1 giờ, vệ tinh di chuyển nửa đường tròn với quãng đường là:

(km)



b) Đúng: Sau 1,5 giờ, vệ tinh di chuyển được  đường tròn (hay  đường tròn), quãng đường là: (km).



c) Sai: Số giờ để vệ tinh  thực hiện quãng đường  là:  (giờ).


d) Đung:Sau 4,5 giờ thì số vòng tròn mà vệ tinh  di chuyển được là:  (vòng).

Số đo góc lượng giác thu được là: .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn

Câu 1:	Đổi số đo của góc  sang đơn vị radian với độ chính xác đến hàng phần trăm.
Lời giải



Áp dụng công thức  với  tính bằng radian,  tính bằng độ.

Trước tiên ta đổi .

Áp dụng công thức, ta được 



Câu 2:	Bánh xe đạp của người đi xe đạp quay được  vòng trong  giây. Hỏi trong  giây, bánh xe quay được 1 góc bao nhiêu (tính theo độ)?
Lời giải


Trong  giây bánh xe đạp quay được  vòng tức là quay được cung có độ dài là 


. Ta có 


Câu 3:	Một bánh xe có  răng. Số đo góc mà bánh xe đã quay được khi di chuyển  răng là:
Lời giải




Ta có: răng có chiều dài là  nên răng có chiều dài .


Theo công thức  mà .




Cách khác:  răng tương ứng với  nên  răng tương ứng với .

Câu 4:	Trong 20 giây bánh xe của xe gắn máy quay được 60 vòng.Tính độ dài quãng đường xe gắn máy đã đi được trong vòng 3 phút,biết rằng bán kính bánh xe gắn máy bằng cm
Lời giải

Trong 3 phút xe đi được  vòng. 

Độ dài 1 vòng bằng chu vi bánh xe là . 

Vậy quãng đường xe đi được là cm


Câu 5:	Một đồng hồ treo tường, kim giờ dài  và kim phút dài .Trong 30 phút mũi kim giờ vạch lên cung tròn có độ dài là
Lời giải


Trong 6 giờ thì kim giờ vạch lên 1 cung có số đo [image: \pi ] nên 30 phút kim giờ vạch lên 1 cung có số đo là  suy ra độ dài cung tròn mà nó vạch lên là 





Câu 6:	Một vệ tinh được định vị tại vị trí  trong không gian. Từ vị trí , vệ tinh bắt đầu chuyển động quanh Trái Đất theo quỹ đạo là đường tròn với tâm là tâm  của Trái Đất. Giả sử vệ tinh chuyển động hết một vòng của quỹ đạo trong  theo chiều kim đồng hồ. Khi vệ tinh chuyển động được , bán kính của vòng quay quét một góc lượng giác có số đo bằng bao nhiêu? (Tính theo đơn vị radian).
Lời giải


Theo giả thiết, vệ tinh chuyển động theo chiều kim đồng hồ nên sau , bán kính của vòng quay khi vệ tinh chuyển động quét được một góc lượng giác bằng .


Vậy khi vệ tinh chuyển động được  thì bán kính của vòng quay quét được một góc lượng giác bằng  (rad).
Câu 7:	Một chiếc quạt trần năm cánh quay với tốc độ 175 vòng trong một phút. Chọn chiều quay của quạt là chiều dương. Sau 5 giây, cánh quạt quay được một góc có số đo bao nhiêu radian?
Lời giải

Sau 1 giây, cánh quat quay được  (vòng) theo chiều dương.

Suy ra sau 1 giây, cánh quạt quay được một góc có số đo là .

Vậy sau 5 giây, cánh quạt quay được một góc có số đo là .

Câu 8:	Một chiếc quạt trần năm cánh quay với tốc độ 175 vòng trong một phút. Chọn chiều quay của quạt là chiều dương. Sau thời gian bao lâu cánh quạt quay được một góc có số đo ?
Lời giải

Sau 1 giây, cánh quat quay được  (vòng) theo chiều dương.

Suy ra sau 1 giây, cánh quạt quay được một góc có số đo là .


Thời gian để cánh quạt quay được một góc có số đo  là 

Câu 9:	Trong chặng đua nước rút, bánh xe của một vận động viên đua xe đạp quay được 30 vòng trong 8 giây. Chọn chiều quay của bánh xe là chiều dương. Xét van của bánh xe.
[image: Cố định-bánh xe đạp xe đạp - Phim hoạt hình vẽ tay đi xe đạp người png tải  về - Miễn phí trong suốt Fixedgear Xe đạp png Tải về.]

Sau 1 phút, van đó quay được một góc có số đo bao nhiêu radian?
Lời giải


Sau 1 giây, van  của bánh xe quay được  (vòng).


Sau 1 phút, van  của bánh xe quay được (vòng).


Suy ra sau 1 phút, van  của bánh xe quay được một góc có số đo là .


Câu 10:	Trong chặng đua nước rút, bánh xe của một vận động viên đua xe đạp quay được 30 vòng trong 8 giây. Chọn chiều quay của bánh xe là chiều dương. Xét van của bánh xe. Biết rằng bán kính của bánh xe là . Độ dài quãng đường mà vận động viên đua xe đạp đã đi được trong 1 phút là bao nhiêu mét?
[image: Cố định-bánh xe đạp xe đạp - Phim hoạt hình vẽ tay đi xe đạp người png tải  về - Miễn phí trong suốt Fixedgear Xe đạp png Tải về.]
Lời giải


Sau 1 giây, van  của bánh xe quay được  (vòng).


Sau 1 phút, van  của bánh xe quay được (vòng).


Suy ra sau 1 phút, van  của bánh xe quay được một góc có số đo là .

Mỗi góc ở tâm với số đo 1 rad chắn một cung có độ dài bằng bán kính bánh xe .
Do đó độ dài quãng đường mà vận động viên đua xe đạp đã đi được trong 1 phút là 

m.

Dạng 2: Biểu diễn cung lượng giác trên đường tròn lượng giác. Hệ thức Chasles

Để biểu diễn cung lượng giác có số đo trên đường tròn lượng giác ta thực hiện như sau:

■	Chọn điểm  làm điểm đầu của cung.


■	Xác định điểm cuối  của cung sao cho 
Lưu ý: 

■	Số đo của các cung lượng giác có cùng điểm đầu và điểm cuối sai khác nhau một bội của  là:

		
■	Ngoài ra, ta cũng có thể viết số đo bằng độ:




■	Nếu ta có  thì sẽ có  điểm ngọn.

Hệ thức Chasles: Với ba tia  bất kì thì ta có:



■	Từ đó ta có thể suy ra: 

A. BÀI TẬP TỰ LUẬN

Bài tập 1:  Biểu diễn trên đường tròn lượng giác điểm ngọn của cung lượng giác có số đo là 
Lời giải
[image: A circle with arrows and letters  Description automatically generated]

Ta có: 





Vậy điểm cuối  của cung  sẽ trùng với điểm ngọn của cung . Suy ra  là điểm chính giữa của cung nhỏ .

Bài tập 2:Biểu diễn trên đường tròn lượng giác các điểm ngọn của cung lượng giác có số đo là 
Lời giải

Ta có 



Vậy điểm cuối  của cung  sẽ trùng với điểm ngọn của cung . 
[image: A circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with  Description automatically generated]


Suy ra  là điểm chính giữa của cung nhỏ .

Bài tập 3: Biểu diễn trên đường tròn lượng giác các điểm ngọn của cung lượng giác có số đo là:


Lời giải

[image: A diagram of a circle with lines and arrows  Description automatically generated]Ta có  nên có 4 điểm ngọn trên đường tròn lượng giác.


Với  có điểm ngọn là 


Với  có điểm ngọn là 


Với  có điểm ngọn là 


Với  có điểm ngọn là 




Với  có điểm ngọn là . Lúc này điểm ngọn  trùng với 

Vậy bốn điểm  tạo thành một hình vuông nội tiếp đường tròn lượng giác
Bài tập 4: Biểu diễn trên đường tròn lượng giác các điểm ngọn của cung lượng giác có số đo là 


Lời giải

	Ta có  nên có 6 điểm ngọn trên đường tròn lượng giác.


Với  có điểm ngọn là 


[image: A diagram of a circle with arrows and letters  Description automatically generated]Với  có điểm ngọn là 


Với  có điểm ngọn là 


Với  có điểm ngọn là 


Với  có điểm ngọn là 


Với  có điểm ngọn là 


Với  có điểm ngọn là 



Lúc này điểm ngọn  trùng với . Vậy sáu điểm  tạo thành một lục giác đều nội tiếp đường tròn lượng giác.
Bài tập 5: Xác định số đo của các góc lượng giác được biểu diễn trong mỗi hình dưới đây.
[image: A black line with a circle and a letter  Description automatically generated]                                   [image: A diagram of a circle with a line and a point  Description automatically generated]


                     a)                                                                 b) 
Lời giải


Số đo của góc lượng giác  trong hình a) bằng: .


Số đo của góc lượng giác  trong hình b) bằng .
Bài tập 6: Thực hiện các yêu cầu sau:






a) Hãy tìm số đo  của góc lượng giác , với . Biết một góc lượng giác cùng tia đầu  và tia cuối  có số đo là .






b) Hãy tìm số đo  của góc lượng giác , với . Biết một góc lượng giác cùng tia đầu  và tia cuối  có số đo là .
Lời giải





a) Số đo  của các góc lượng giác bất kì có cùng tia đầu  và tia cuối  sai khác nhau một bội nguyên của  nên có dạng là .



Ta có  suy ra  suy ra .



Vì  nên . Vậy .





b) Số đo  của các góc lượng giác có cùng tia đầu  và tia cuối  sai khác nhau một bội nguyên của  nên có dạng là .





Ta có  suy ra  suy ra  vì  nên .

Vậy .
    B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1:	Khẳng định nào sau đây là đúng khi nói về đường tròn định hướng?
A. Mỗi đường tròn là một đường tròn định hướng.
B. Mỗi đường tròn đã chọn một điểm là gốc đều là một đường tròn định hướng.
C. Mỗi đường tròn đã chọn một chiều chuyển động và một điểm là gốc đều là một đường tròn định hướng.
D. Mỗi đường tròn trên đó ta đã chọn một chiều chuyển động gọi là chiều dương và chiều ngược lại được gọi là chiều âm là một đường tròn định hướng.
Lời giải
Mỗi đường tròn trên đó ta đã chọn một chiều chuyển động gọi là chiều dương và chiều ngược lại được gọi là chiều âm là một đường tròn định hướng.
Câu 2:	Quy ước chọn chiều dương của một đường tròn định hướng là:
A. Luôn cùng chiều quay kim đồng hồ.
B. Luôn ngược chiều quay kim đồng hồ.
C. Có thể cùng chiều quay kim đồng hồ mà cũng có thể là ngược chiều quay kim đồng hồ.
D. Không cùng chiều quay kim đồng hồ và cũng không ngược chiều quay kim đồng hồ.
Lời giải
Luôn ngược chiều quay kim đồng hồ.

Câu 3:	Trên đường tròn định hướng, mỗi cung lượng giác  xác định:


A. Một góc lượng giác tia đầu , tia cuối .


B. Hai góc lượng giác tia đầu , tia cuối .


C. Bốn góc lượng giác tia đầu , tia cuối .


D. Vô số góc lượng giác tia đầu , tia cuối .
Lời giải


Vô số góc lượng giác tia đầu , tia cuối .


Câu 4:	Khẳng định nào sau đây là đúng khi nói về góc lượng giác?



A. Trên đường tròn tâm  bán kính , góc hình học  là góc lượng giác.





B. Trên đường tròn tâm  bán kính , góc hình học  có phân biệt điểm đầu  và điểm cuối  là góc lượng giác.

C. Trên đường tròn định hướng, góc hình học  là góc lượng giác.



D. Trên đường tròn định hướng, góc hình học  có phân biệt điểm đầu  và điểm cuối  là góc lượng giác.
Lời giải



Trên đường tròn định hướng, góc hình học  có phân biệt điểm đầu  và điểm cuối  là góc lượng giác.


Câu 5:	Khẳng định nào sau đây là đúng khi nói về đường tròn lượng giác?
A. Mỗi đường tròn là một đường tròn lượng giác.

B. Mỗi đường tròn có bán kính  là một đường tròn lượng giác.

C. Mỗi đường tròn có bán kính , tâm trùng với gốc tọa độ là một đường tròn lượng giác.

D. Mỗi đường tròn định hướng có bán kính , tâm trùng với gốc tọa độ là một đường tròn lượng giác.
Lời giải

Mỗi đường tròn định hướng có bán kính , tâm trùng với gốc tọa độ là một đường tròn lượng giác.



Câu 6:	Cho góc lượng giác  Với giá trị  bằng bao nhiêu thì góc ?




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Theo đề 





Câu 7:	Một chiếc đồng hồ, có kim chỉ giờ  chỉ số  và kim phút  chỉ số. Số đo của góc lượng giác  là


A. .		B. 	


C. .		D. .
Lời giải




Góc lượng giác  chiếm  đường tròn. Số đo là , .








Câu 8:	Trên đường tròn lượng giác có điểm gốc là . Điểm thuộc đường tròn sao cho cung lượng giác  có số đo . Gọi  là điểm đối xứng với  qua trục , số đo cung lượng giác  bằng


A. .		B. .



C.  hoặc .		D. .
Lời giải







Vì số đo cung  bằng  nên ,  là điểm đối xứng với  qua trục  nên . 




Do đó số đo cung  bằng  nên số đo cung lượng giác  có số đo là 








Câu 9:	Trên đường tròn với điểm gốc là . Điểm  thuộc đường tròn sao cho cung lượng giác  có số đo . Gọi  là điểm đối xứng với điểm  qua trục , số đo cung  là:


A. .		B. .



C.  hoặc .		D. .
Lời giải


Ta có , 



Nên . Khi đó số đo cung  bằng .








Câu 10:	Trên đường tròn lượng giác với điểm gốc là . Điểm  thuộc đường tròn sao cho cung lượng giác  có số đo . Gọi  là điểm đối xứng với điểm  qua gốc tọa độ , số đo cung lượng giác  bằng:


A. .		B. .	



C.  hoặc .		D. .
Lời giải


Ta có , 


Nên cung lượng giác  có số đo bằng .




Câu 11:	Cho bốn cung (trên một đường tròn định hướng):  ,  . Các cung nào có điểm cuối trùng nhau?










A.  và ;  và .	B.  và ;  và .	C. .	D. .
Lời giải



Cách 1 : Ta có  hai cung  và  có điểm cuối trùng nhau.



Và  hai cung  và  có điểm cuối trùng nhau.


Cách 2 : Gọi  là điểm cuối của các cung 

Biểu diễn các cung trên đường tròn lượng giác ta có 
Câu 12:	Các cặp góc lượng giác sau ở trên cùng một đường tròn đơn vị, cùng tia đầu và tia cuối. Hãy nêu kết quả sai trong các kết quả sau đây:








A.  và .	B.  và .	C.  và .	D.  và .
Lời giải





Cặp góc lượng giác  và  ở trên cùng một đường tròn đơn vị, cùng tia đầu và tia cuối. Khi đó ,  hay .

Câu 13:	Trên đường tròn lượng giác gốc , cung lượng giác nào có các điểm biểu diễn tạo thành tam giác đều?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Tam giác đều có góc ở đỉnh là  nên góc ở tâm là  tương ứng .

Câu 14:	Trên đường tròn lượng giác gốc , cung lượng giác nào có các điểm biểu diễn tạo thành hình vuông?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải





Hình vuông  có góc  là  nên góc ở tâm là  tương ứng 
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.
Câu 1:	Biểu diễn góc lượng giác trên đường tròn lượng giác. Khi đó:
[image: A circle with numbers and arrows  Description automatically generated]


a) là điểm  thuộc góc phần tư thứ thứ II


b) là điểm  thuộc góc phần tư thứ III


c)  là điểm  thuộc góc phần tư thứ II


d)  là điểm  thuộc góc phần tư thứ IV
Lời giải



a) Đúng: Điểm biểu diễn của góc lượng giác có số đo  là điểm  thuộc góc phần tư thứ thứ II của đường tròn lượng giác thoả mãn 
[image: A circle with numbers and a circle with arrows  Description automatically generated]





b) Sai: Ta có: . Vì vậy điểm biểu diễn của góc lượng giác  là điểm  thuộc góc phần tư thứ  của đường tròn lượng giác và thoả mãn  
[image: A circle with arrows and numbers  Description automatically generated]





c) Sai: Ta có: . Vì vậy điểm biểu diễn của góc lượng giác  là điểm  thuộc góc phần tư thứ  của đường tròn lượng giác và thoả mãn 
[image: A circle with a number of points and arrows  Description automatically generated with medium confidence]




d) Đúng: Ta có: . Vì vậy điểm biểu diễn của góc lượng giác  là điểm  thuộc góc phần tư thứ IV của đường tròn lượng giác và thoả mãn  
[image: A circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with  Description automatically generated]
Câu 2:	Biểu diễn góc lượng giác trên đường tròn lượng giác. Xét tính đúng sai của các khẳng định sau:



a)  là điểm  thuộc góc phần tư thứ 




b)  là các điểm  thuộc góc phần tư thứ  và 



c)  là  thuộc góc phần tư thứ 



d)  là bốn điểm  thuộc góc phần tư thứ 
[image: A circle with arrows and a circle with a circle in the center  Description automatically generated]Lời giải



a) Sai: Xét góc lượng giác , dù  là số chã̃n hay số lẻ thì góc này cũng có điểm biểu diễn là điểm  (điểm gốc trên đường tròn lượng giác).




Vì vậy, góc lượng giác  có điểm biểu diễn là điểm  thuộc góc phần tư thứ  của đường tròn lượng giác và .





b) Đúng: Xét góc lượng giác . Nếu  chẵn thì góc này có điểm biểu diễn là , nếu  lẻ thì góc này có điểm biểu diễn là điểm .



Vì vậy  có các điểm biểu diễn là  và  như hình vẽ bên.
[image: A circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with  Description automatically generated]





c) Sai: Ta biết góc lượng giác  luôn có điểm biểu diễn là , vì vậy góc lượng giác  có điểm biểu diễn là  thuộc góc phần tư thứ IV và thoả mãn .
[image: A circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with  Description automatically generated]

d) Đúng: Xét góc lượng giác . 
[image: A circle with numbers and letters  Description automatically generated]



Khi  thì , góc này có điểm biểu diễn là điểm . 



Khi  thì  góc này có điểm biểu diễn là điểm . 



Khi  thì  góc này có điểm biểu diễn là điểm . 



Khi  thì  góc này có điểm biểu diễn là điểm . 


Nếu  thì ta thấy rằng các điểm biểu diễn có được vẫn là sự lặp lại của .


Vì vậy điểm biểu diễn của  là bốn điểm  trên đường tròn lượng giác (xem hình vẽ trên).
Câu 3:	Trong hình vẽ bên, ta xem hình ảnh đường tròn trên một bánh lái tàu thuỷ tương ứng với một đường tròn lượng giác.
[image: A close-up of a steering wheel  Description automatically generated]

a) Công thức tổng quát biểu diễn góc lượng giác  theo đơn vị radian: 




b) Công thức tổng quát chỉ ra góc lượng giác tương ứng với bốn điểm biểu diễn là  theo đơn vị radian là 


c) Công thức tổng quát chỉ ra góc lượng giác tương ứng với hai điểm biểu diễn là  theo đơn vị độ là 

d) Công thức tổng quát biểu diễn góc lượng giác  theo đơn vị radian:


Lời giải

a) Đúng: Ta có: ;




b) Sai:Ta thấy  lần lượt biểu diễn cho các góc lượng giác:  , . 


Tất cả các góc này theo thứ tự chênh lệch nhau  rad. Vì vậy công thức duy nhất biểu diễn cho các góc lượng giác ấy là .
[image: A close-up of a steering wheel  Description automatically generated]


c) Đúng: Ta thấy hai điểm  lần lượt biểu diễn cho các góc lượng giác 


Tất cả các góc này theo thứ tự chênh lệch nhau . Vì vậy công thức duy nhất biểu diễn cho các góc lượng giác ấy là .
d) Sai: Theo hệ thức Salơ, ta có:


Câu 4:	Biểu diễn các góc lượng giác có số đo sau đây trên đường tròn lượng giác. Khi đó:



a) Điểm biểu diễn của góc lượng giác có số đo  là điểm  thuộc góc phần tư thứ III của đường tròn lượng giác thoả mãn 



b) Điểm biểu diễn của góc lượng giác có số đo  là điểm  thuộc góc phần tư thứ IV của đường tròn lượng giác thoả mãn 



c) Điểm biểu diễn của góc lượng giác có số đo  là điểm  thuộc góc phần tư thứ I của đường tròn lượng giác thoả mãn 



d) Điểm biểu diễn của góc lượng giác có số đo  là điểm  thuộc đường tròn lượng giác thoả mãn 
Lời giải



a) Đúng: Điểm biểu diễn của góc lượng giác có số đo  là điểm  thuộc góc phần tư thứ III của đường tròn lượng giác thoả mãn 
[image: A circle with a number and a circle with a circle and a circle with a circle with a circle and a circle with a circle with a circle and a circle with a circle with a circle and  Description automatically generated]




b) Sai: Ta có: . Điểm biểu diễn của góc lượng giác có số đo  là điểm  thuộc góc phần tư thứ IV của đường tròn lượng giác thoả mãn 
[image: A circle with lines and arrows  Description automatically generated]




c) Đúng: Ta có: . Điểm biểu diễn của góc lượng giác có số đo  là điểm  thuộc góc phần tư thứ I của đường tròn lượng giác thoả mãn 
[image: A circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with a circle with  Description automatically generated]




d) Sai: Ta có: . Điểm biểu diễn của góc lượng giác có số đo  là điểm  thuộc đường tròn lượng giác thoả mãn .



Câu 5:	Cho một góc lượng giác  có số đo  và một góc lượng giác  có số đo

. 



a) Số đo góc lượng giác  bằng , .



b) Số đo góc lượng giác  bằng , .


c) Số đo một góc lượng giác  bằng .


d) Số đo một góc lượng giác  theo đơn vị radian bằng .
Lời giải





a) Đúng: sđ sđ, . 





b) Đúng: sđ sđ, . 








c) Sai: sđsđsđ



.


Số đo một góc lượng giác  bằng . 


d) Sai: Số đo một góc lượng giác  theo đơn vị radian bằng .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn








Câu 1:	Trên đường tròn lượng giác vớ điểm gốc là . Điểm  thuộc đường tròn sao cho cung lượng giác  có số đo . Gọi  là điểm đối xứng với điểm  qua gốc tọa độ , số đo cung lượng giác  bằng bao nhiêu ?
Lời giải



Ta có ,  nên cung lượng giác  có số đo bằng 

.


Câu 2:	Biết một số đo của góc . Giá trị tổng quát của góc  là bao nhiêu
Lời giải

Ta có : 








Câu 3:	Biết  và  là các tam giác đều. Cung  có mút đầu là  và mút cuối trùng với  hoặc  hoặc. Tính số đo của ?
Lời giải
[image: A circle with arrows and letters  Description automatically generated]




Cung  có mút đầu là  và mút cuối trùng với nên .




Cung ,  nên chu kì của cung  là .








Câu 4:	Trên đường tròn lượng giác có điểm gốc là . Điểm  thuộc đường tròn sao cho cung lượng giác  có số đo . Gọi  là điểm đối xứng với  qua trục , số đo cung lượng giác  bằng bao nhiêu?
Lời giải
[image: A circle with a circle and arrows  Description automatically generated with medium confidence]







Vì số đo cung  [image: ] bằng  nên ,  là điểm đối xứng với  qua trục  [image: ] nên . 




Do đó số đo cung  bằng  nên số đo cung lượng giác  có số đo là 



Câu 5:	Nếu góc lượng giác có sđ  thì  và  tạo với nhau một góc bằng bao nhiêu độ?
Lời giải




Ta có  vì vậy  và  vuông góc nên tạo với nhau một góc 

Câu 6:	Cho hai góc lượng giác có sđ và sđ

.


Hai tia  và  hợp với nhau một góc bằng bao nhiêu độ?
Lời giải




Sđ suy ra 2 tia  và  đối nhau nên tạo với nhau một góc bằng .

Dạng 3: Giá trị lượng giác của góc lượng giác
A. BÀI TẬP TỰ LUẬN
Phương pháp: Sử dụng nhóm công thức liên hệ giữa các giá trị lượng giác để tính toán

Chú ý: Nếu đề bài có giới hạn miền của góc  thì ta cần xem trên miền đó các tỉ số lượng giác tương ứng sẽ mang dấu như thế nào, cụ thể như sau:
[image: ]
	Giá trị lượng giác
	Góc phần tư

	
	I
	II
	III
	IV

	

	

	

	

	


	

	

	

	

	


	

	

	

	

	


	

	

	

	

	





Bài tập 1:  Tính các giá trị lượng giác của góc , biết:




a)  và 			b)  và 		




c)  và 			c)  và .
Lời giải


a) Vì  nên sin . 






Mặt khác, từ  suy ra .
Do đó  và .
b) Vì  nên . 







Mặt khác từ  suy ra .
Do đó .  và .
c) Ta có: . Do  nên cos . 


Mặt khác từ  suy ra 




Mà ta có .
d) Ta có: .
Vì  nên  0. 



Mặt khác từ  suy ra .
Mà ta có .

Bài tập 2:  Tính các giá trị lượng giác của góc , biết:




a)  và 			b)  và 




c)  và 			c)  và .
Lời giải



a) Ta có . Vì  nên . 



Do đó  suy ra  và .



b) Ta có . Vì  nên . 



Do đó  suy ra  và .

c) Ta có .




Suy . Vì  nên . Do đó .

Suy ra .

d) Ta có .




Suy ra . Vì  nên . Do đó .

Suy ra .
Bài tập 3:  Hãy thực hiện các yêu cầu trong mỗi trường hợp sau:


a) Biểu diễn  qua giá trị lượng giác của góc có số đo từ 0 đến ;



b) Biểu diễn tan  qua giá trị lượng giác của góc có số đo từ  đến .
Lời giải

a) 



b) .
Bài tập 4:  Tính các giá trị lượng giác của mỗi góc sau:


a) 				b) 
Lời giải

a) 

.


b)  không xác định; .

Với :



Với :


;
Bài tập 5: Bằng cách sử dụng giá trị lượng giác của các góc liên quan đặc biệt, hãy tính:



a) 			b) 		        c) 
Lời giải

a) .

b) .

c) .
B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
Câu 1:	Trong các hệ thức sau đây, hệ thức nào đúng?


A. 			B. 


C. .		D. .
Lời giải

Theo công thức: .
Câu 2:	Tìm khẳng định sai? (với điều kiện các hệ thức đã xác định)


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải

Khẳng định  là sai.


Câu 3:	Cho góc  thỏa mãn . Khẳng định nào sau đây sai?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải





Với  ta có , , , .

Câu 4:	Cho . Kết quả đúng là




A.  .		B.  .




C.  .		D.  .
Lời giải




Vì nên nằm trong góc phần tư thứ  nên .

Câu 5:	Cho  Khẳng định nào sau đây đúng?


A. 		B. 


C. 		D. 
Lời giải




Ta có điểm cuối cung  thuộc góc phần tư thứ 

Câu 6:	Cho  Khẳng định nào sau đây đúng?


A. 		B. 


C. 		D. 
Lời giải

Ta có 


Điểm cuối cung  thuộc góc phần tư thứ 

Câu 7:	Cho  Khẳng định nào sau đây đúng?


A. 		B. 


C. 		D. 
Lời giải

Ta có 

Câu 8:	Cho  Giá trị lượng giác nào sau đây luôn dương?




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải




   

Do 

Câu 9:	Cho  Khẳng định nào sau đây đúng?


A. 		B. 


C. 		D. 
Lời giải

Ta có 

Câu 10:	Cho . Mệnh đề nào sau đây sai?


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải

Ta có: 

Câu 11:	Cho . Xét câu nào sau đây đúng?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có:  nên α thuộc cung phần tư thứ IV.

[bookmark: c7]Câu 12:	Cho  Khẳng định nào sau đây đúng?


A. 		B. 


C. 		D. 
Lời giải


Điểm biểu diễn cung lượng giác nằm góc phần tư thứ nhất nên 


Câu 13:	Cho biết . Tính 




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Ta có: .
Câu 14:	Tìm khẳng định sai trong các khẳng định sau đây?


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải



Khi  hàm  là hàm giảm nên suy ra D sai.
[bookmark: c10]Câu 15:	Trong các đẳng thức sau, đẳng thức nào đúng?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Khẳng định đúng là:

[bookmark: c11]Câu 16:	Giá trị của  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Trên nửa đường tròn đơn vị sao cho  khi đó  nên .


[bookmark: c12]Câu 17:	Cho . giá trị của  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có: .

Mà .
Câu 18:	Hãy chọn kết quả sai trong các kết quả sau đây:


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải

Ta có .

[bookmark: c14]Câu 19:	Đơn giản biểu thức , ta được:




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Ta có: .

Câu 20:	Giá trị của biểu thức  bằng




A. .	B. .	C. .	D. 
Lời giải



Ta có .

Câu 21:	Cho  là số thực bất kỳ. Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau:


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải

Ta có:  nên D đúng.

Câu 22:	Cho  Mệnh đề nào sau đây đúng?


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải

Ta có 





Câu 23:	Cho , . Tính .




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Ta có:  .


Vì  nên .



Câu 24:	Cho  với . Tính ?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có: 
Câu 25:	Các đẳng thức nào sau đây đồng thời xảy ra?




A. ;.	B. ;.




C. ;.		D. ;.
Lời giải:

Áp dụng công thức .



Câu 26:	Cho góc  thỏa  và  Khẳng định nào sau đây đúng?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Áp dụng công thức:   


Do .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.


Câu 1:	Tính được các giá trị lượng giác của góc . Xét tính đúng sai của các khẳng định sau:

a) 

b) 

c) 

d) 
Lời giải

a) Sai:  

b) Sai:  

c) Đúng: 

d) Sai:  


Câu 2:	Tính được các giá trị lượng giác của góc (biết ). Xét tính đúng sai của các khẳng định sau:

a) 

b) 

c) 

d) 
Lời giải


a) Đúng: 

b) Đúng:  

c) Sai:  

d) Sai:  

Câu 3:	Cho . Xét được dấu của các biểu thức sau. Xét tính đúng sai của các khẳng định sau

a) 

b) 

c) 

d) 
Lời giải


a) Đúng: Ta có: 


b) Đúng: Ta có: 


c) Sai: Ta có: 




d) Sai: Ta có: 



Câu 4:	Tính được các giá trị lượng giác còn lại của góc , biết:  với . Xét tính đúng sai của các khẳng định sau:

a) 

b) 

c) 

d) 
Lời giải


a) Sai: Do  nên  


b) Đúng: Ta có:  

c) Đúng:  

d) Đúng:  



Câu 5:	Tính được các giá trị lượng giác còn lại của góc , biết:  với . Xét tính đúng sai của các khẳng định sau:

a) 

b) 

c) 

d) 
Lời giải


a) Sai: Do  nên  


b) Sai: Ta có:  

c) Đúng:  

d) Sai: 

Câu 6:	Cho . Xét được dấu của các biểu thức sau. Khi đó:

a) 

b) 

c) 

d) 
Lời giải

a) Đúng: Vì  

b) Đúng: Vì 

c) Sai: Vì 

d) Sai: Vì 



Câu 7:	Tính được các giá trị lượng giác còn lại của góc  biết:  với . Xét tính đúng sai của các khẳng định sau:

a) 

b) 

c) 

d) 
Lời giải

a) Đúng: Do  

b) Đúng: Ta có: 

 

c) Đúng: 

d) Sai:  
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn



Câu 1:	Cho góc lượng giác . Tìm  để 
Lời giải

Ta có 

Câu 2:	Tính giá trị của 
Lời giải

Ta có 


Câu 3:	Cho . Khi đó  bằng
Lời giải

Ta có 


Câu 4:	Biết rằng  thì giá trị đúng của  là
Lời giải


Ta có  và 

Kết hợp với giá trị 

Suy ra 




Câu 5:	Cho góc  thỏa mãn  và . Tính 
Lời giải

Ta có 




Câu 6:	Cho góc  thỏa mãn  và . Tính 
Lời giải

Ta có 




Câu 7:	Cho góc  thỏa mãn  và . Tính 
Lời giải

Ta có 


. Mà .




Câu 8:	Cho góc  thỏa mãn  và  Tính 
Lời giải

Ta có .



Câu 9:	Độ dài của ngày từ lúc Mặt Trời mọc đến lúc Mặt Trời lặn ở một thành phố  trong ngày thứ  của năm được tính xấp xỉ bởi công thức 

Thành phố  vào ngày 31 tháng 1 có bao nhiêu giờ có Mặt Trời chiếu sáng? Làm tròn kết quả đến hàng
phần mười.
Lời giải

Ta có:  giờ.








Câu 10:	Thanh  quay ngược chiều kim đồng hồ quanh gốc  của nó trên một mặt phẳng thẳng đứng và in bóng vuông góc xuống mặt đất như hình bên. Vị trí ban đầu của thanh là . Hỏi độ dài bóng  của  khi thanh quay được  vòng là bao nhiêu, biết độ dài thanh  là ? Kết quả làm tròn đến hàng phần mười.
[image: Description: A diagram of a circle with lines and arrows  Description automatically generated]
Lời giải


Ta có . Suy ra .

Dạng 4: Áp dụng tính chất của các giá trị lượng giác
Phương pháp: Sử dụng nhóm công thức liên hệ giữa các giá trị lượng giác để tính toán
A. BÀI TẬP TỰ LUẬN

Bài tập 1: Thực hiện các yêu cầu trong các trường hợp sau:



a) Tính giá trị lượng giác còn lại của góc  biết  và  	


b) Cho . Tính .
Lời giải


a) Ta có  hay 




Vì ,  cùng dấu và  nên 


Do đó . Ta lại có .



b) Ta có 





(Do ) suy ra .


Ta lại có  suy ra .
Bài tập 2: Chứng minh các đẳng thức lượng giác sau:


a) 		b) 
Lời giải

a) 


=

b) 


Bài tập 3: Rút gọn các biểu thức sau:


a) 		b) 
Lời giải

a) Ta có: ;



Suy ra .

b) Ta có: ;




Suy ra 
Bài tập 4: Tính giá trị của các biểu thức sau đây:

a)  (17 số hạng).

b)  (35 số hạng).
Lời giải



a) Vận dụng: , ta có: .

Vậy 




b) Vận dụng:  ta có: 



Vậy 

.
Bài tập 5: Chứng minh các đẳng thức sau(giả sử các biểu thức sau đều có nghĩa)

a)   		

b) 

c) 

d) 
Lời giải


a) Đẳng thức tương đương với  (*)


Mà . Do đó (*) (đúng).



b) Ta có  mà  và  nên


.

c) Ta có 

.

d) 





Mặt khác vì  nên 

.

Bài tập 6: Chứng minh biểu thức sau không phụ thuộc vào .

a) 

b) 

c)
Lời giải

a) Ta có Ta có 



 

Do đó 


Vậy  không phụ thuộc vào .


b) Ta có 


Vậy  không phụ thuộc vào .

c) 




Vậy  không phụ thuộc vào .

B. BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.

Câu 1:	Đơn giản biểu thức , ta được:




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Ta có: .

Câu 2:	Giá trị của biểu thức  bằng




A. .	B. .	C. .	D. 
Lời giải



Ta có .
Câu 3:	Các đẳng thức nào sau đây đồng thời xảy ra?




A. ;.	B. ;.




C. ;.		D. ;.
Lời giải:

Áp dụng công thức .


Câu 4:	Cho . Giá trị của biểu thức  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải:



Câu 5:	Rút gọn biểu thức 


A. 	B. 


C. 		D. 
Lời giải

Ta có 



Câu 6:	Rút gọn biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 

Câu 7:	Rút gọn biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 

Câu 8:	Rút gọn biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta biến đổi: 

Câu 9:	Rút gọn biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 





Câu 10:	Rút gọn biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 



Câu 11:	Đơn giản biểu thức 


A. 		B. 


C. 		D. 
Lời giải

Ta có 

Câu 12:	Đơn giản biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 



Câu 13:	Đơn giản biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải




Câu 14:	Đơn giản biểu thức 


A. 		B. 


C. 		D. 
Lời giải

Ta có 

Câu 15:	Đơn giản biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải


Ta có  

Câu 16:	Đơn giản biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có .

Suy ra 

Câu 17:	Đơn giản biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 



Câu 18:	Đơn giản biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 


Và . Suy ra.

Câu 19:	Tính 




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



.


[bookmark: c25]Câu 20:	Với mọi góc , biểu thức  nhận giá trị bằng




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải


Có  số hạng, chia thành  cặp.

Có 


Tương tự ; ;



; . Do đó 


[bookmark: c28][bookmark: _Hlk133418482]Câu 21:	Biết , giá trị của biểu thức  bằng:




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Cách 1: Chia cả tử và mẫu của  cho  ta có: .



Cách 2: Ta có:  thay  vào :

.


[bookmark: c29]Câu 22:	Cho . Tính 




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Đặt 


Khi đó 



Vì  nên  do đó .







[bookmark: c34]Câu 23:	Cho các góc ,  thỏa mãn , , , . Tính .


A. .	B. .


C. .	D. .
Lời giải



Do , .


Ta có . .

Suy ra .

Vậy .


Câu 24:	Với mọi  thì  bằng




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 


, ta có hệ phương trình 

Câu 25:	Rút gọn biểu thức 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 

Suy ra 

Câu 26:	Đơn giản biểu thức , ta được




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 

Câu 27:	Rút gọn biểu thức  ta được




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 




Câu 28:	Cho  và  Mệnh đề nào dưới đây là đúng?




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Ta có 

Và 

Khi đó 

Câu 29:	Giá trị biểu thức  bằng




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải


Ta có  và 

Và 

Suy ra 
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.


Câu 1:	Cho . Tính được các biểu thức , khi đó:

a) 


b) Vì  nên 

c) 

d) 
Lời giải

a) Đúng: Ta có:  


b) Sai: Ta có  nên  

c) Đúng:  


d) Sai: Chia tử và mẫu của biểu thức  cho , ta được:




Câu 2:	Cho . Tính được các biểu thức , khi đó:


a) Vì  nên .

b) 

c) 

d) 
Lời giải


a) Đúng: Vì  nên  


b) Đúng: Chia cả tử và mẫu của biểu thức  cho , ta được:




c) Sai: Chia cả tử và mẫu của biểu thức  cho , ta được:

 

d) Sai:  


Câu 3:	Cho góc lượng giác  thỏa mãn . Xét tính đúng sai của các phát biểu sau:


a) Giá trị  của góc lượng giác  âm.


b) Giá trị  của góc lượng giác  dương.

c) Giá trị của biểu thức .

d) Giá trị của biểu thức .
Lời giải


a) Sai: Vì  nên 


b) Đúng: Vì  nên 

c) Vì .

d) Đúng: 

Câu 4:	Cho . Xét tính đúng sai của các phát biểu sau:

a) .


b) Khi  thì .

c) Giá trị của biểu thức 


d) Cho . Giá trị của biểu thức: .
Lời giải

a) Đúng: Ta có: .

b) Sai: Ta có: ;


Mà  nên .

c) Đúng: 

Suy ra .

d) Sai: Đặt 





.

Suy ra .

Vậy: 



[bookmark: _Hlk159874982]Câu 5:	Cho góc  thỏa mãn  và . Xét tính đúng sai của các phát biểu sau:

a) 

b) 

c) 

d) 
Lời giải


[bookmark: _Hlk159875478]a) Sai: Do  nên . 



b) Đúng:  do  nên 


Từ hệ thức , suy ra .


c) Đúng: . Xét biểu thức 

Chia cả tử và mẫu cho  ta được:




Thay  vào P ta được .

d) Đúng:  


Ta có  và 


Và ; 

Suy ra 

.

Do đó, mệnh đề .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn

Câu 1:	Rút gọn biểu thức .
Lời giải






Câu 2:	Cho góc  thỏa mãn  và . Tính 
Lời giải


Với  suy ra .

Ta có 

.




Từ hệ thức , suy ra  (do )

và 




Thay và vào , ta được 



Câu 3:	Cho góc  thỏa mãn  Tính 
Lời giải

Ta có 


Khi đó 




Câu 4:	Cho góc  thỏa mãn  và . Tính 
Lời giải


Ta có: 



Do  suy ra  nên 




Thay  và  vào  ta được 




Câu 5:	Cho góc  thỏa mãn  và  Tính 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải

Áp dụng , ta có



Ta có .


Vì  nên ta chọn .



Thay  vào , ta được 



Câu 6:	Cho góc  thỏa mãn  Tính 
Lời giải


Chia cả tử và mẫu của  cho  ta được






Câu 7:	Huyện lị Quản Bạ tỉnh Hà Giang và huyện lị Cái Nước tỉnh Cà Mau cùng nằm ở kinh đông, nhưng Quản Bạ ở vĩ bắc, Cái Nước ở vĩ độ bắc. Hãy tính độ dài của cung kinh tuyến nối hai huyện lị đó (khoảng cách theo đường chim bay), coi Trái Đất có bán kính .
Lời giải

Góc ở tâm chắn cung kinh tuyến nối huyện Quản Bạ tỉnh Hà Giang và huyện Cái Nước tỉnh Cà Mau có số đo bằng . 

Vậy độ dài cung kinh tuyến đó bằng 
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