
CHỦ ĐỀ 9: CÁC BÀI TOÁN THỰC TẾ PHÂN LOẠI 
[image: ]Bài 1. 
 Bác Bình có mảnh vườn hình vuông ABCD có cạnh bằng 10m. Ở bốn góc vườn, bác Bình muốn trồng hoa thành các hình tam giác vuông bằng nhau (hình vẽ). Hãy tính khoảng cách từ góc vườn A đến vị trí E sao cho tứ giác EFGH có chu vi nhỏ nhất. 


Bài 2.




 Một công ty sản xuất dụng cụ thể thao nhận được một đơn đặt hàng sản xuất  quả bóng tennis. Công ty này sở hữu một số máy móc, mỗi máy móc có thể sản xuất  quả bóng trong một giờ. Chi phí thiết lập các máy này là  nghìn đồng cho mỗi máy. Khi được thiết lập, hoạt động sản xuất sẽ hoàn toàn diễn ra tự động dưới sự giám sát. Số tiền phải trả cho người giám sát là  nghìn đồng một giờ (người này sẽ giám sát tất cả các máy hoạt động). Số máy móc công ty nên sử dụng là bao nhiêu để chi phí sản xuất là thấp nhất?
Bài 3.

 Bác An muốn đặt đóng một chiếc hộp đựng quà lưu niệm có dạng hình hộp chữ nhật với mặt đáy  là hình vuông như hình dưới đây.
[image: ]




Để món quà trở nên đặc biệt , bác An muốn mạ bốn mặt xung quanh và mặt đáy dưới (mặt ) của chiếc hộp bằng kim loại quý (không mạ nắp hộp). Em hãy tìm độ dài cạnh  của mặt đáy và chiều cao  của hộp quà sao cho tổng diện tích các mặt được mạ kim loại quý của chiếc hộp là nhỏ nhất biết rằng thể tích của chiếc hộp là .



Bài 4.

Một cửa hàng xăng dầu cần xây một bồn chứa dầu hình trụ bằng thép có thể tích  và giá mỗi mét vuông thép là 500 ngàn đồng. Hỏi số tiền thấp nhất mà cửa hàng phải trả ? ( kết quả làm tròn đến hàng đơn vị)
Bài 5.
	
Một trang trại chăn nuôi dự định xây dựng một hầm biogas với thể tích  để chứa chất thải chăn nuôi và tạo khí sinh học. Dự kiến hầm chứa có dạng hình hộp chữ nhật có chiều sâu bằng chiều rộng. Hãy xác định các kích thước đáy (dài, rộng) của hầm biogas để thi công tiết kiệm nguyên liệu nhất (không tính đến bề dày của thành hầm). 
	[image: ]



Bài 6.
Một cái sân hình vuông ABCD có cạnh là 8 m. Người ta muốn lát gạch màu khác để trang trí lên mảnh sân hình vuông MNPQ nội tiếp trong sân hình vuông ABCD. Tìm vị trí của M, N, P, Q để hình vuông MNPQ có diện tích nhỏ nhất
[image: ]
Bài 7.








 Một xưởng sản xuất hai loại sản phẩm, mỗi kg sản phẩm loại I cần  nguyên liệu và  giờ, đem lại mức lợi nhuận  đồng. Mỗi kg sản phẩm loại II cần  nguyên liệu và  giờ, đem lại mức lợi nhuận  đồng. Xưởng có  nguyên liệu và  giờ làm việc. Nên sản xuất mỗi loại sản phẩm bao nhiêu để có mức lợi nhuận cao nhất? 
Bài 8.
 Với một tấm tôn hình tròn có bán kính R = 6 cm. Người ta muốn làm một cái phễu bằng cách cắt một phần (dạng hình quạt) của hình tròn như hình bên dưới. Thể tích lớn nhất của hình nón có được khi người ta cắt cung tròn của hình quạt có chiều dài là bao nhiêu?
[image: A diagram of a pie chart  Description automatically generated]
Bài 9.



 Cắt một miếng giấy hình vuông như hình bên và xếp thành hình một hình chóp tứ giác đều. Biết các cạnh hình vuông bằng , . Tìm  để hình chóp đều ấy cóthể tích lớn nhất.
[image: ]
 Bài 10.

 Bác Minh muốn đặt đóng một chiếc hộp đựng quà lưu niệm có dạng hình hộp chữ nhật với mặt đáy  là hình vuông như hình dưới đây.
[image: ]




Để món quà trở nên đặc biệt, bác Minh muốn mạ bốn mặt xung quanh và mặt đáy dưới (đáy ) của chiếc hộp bằng kim loại quý (không mạ nắp hộp). Em hãy tìm độ dài cạnh  của mặt đáy và chiều cao  của hộp quà sao cho tổng diện tích các mặt được mạ kim loại quý của chiếc hộp là nhỏ nhất biết rằng thể tích của chiếc hộp là .
Bài 11.




 Một tấn hoa quả được chở tới siêu thị, trong đó táo được đóng theo các thùng gỗ kg/thùng, lê được đóng gói trong các thùng gỗ kg/thùng, mận đựng trong hộp giấy theo kg/hộp còn nho đựng trong các hộp giấy theo kg/hộp. Biết rằng số kg táo được chở tới nhiều gấp đôi số kg lê, còn số kg mận và nho là bằng nhau. Hỏi khối lượng mỗi loại hoa quả đã được vận chuyền tới cửa hàng là bao nhiêu kg ?
Bài 12.

 Người ta cần làm một cái bồn chứa dạng hình trụ có thể tích lít bằng inox để chứa nước, tính bán kính của hình trụ đó sao cho diện tích toàn phần của bồn chứa đó là nhỏ nhất.
Bài 13.

 Một cái thùng đựng nước được tạo thành từ việc cắt mặt xung quanh của một hình nón bởi một mặt phẳng vuông góc với trục của hình nón. Miệng thùng là đường tròn có bán kính bằng hai lần bán kính mặt đáy của thùng. Bên trong thùng có một cái phễu dạng hình nón có đáy là đáy của thùng, có đỉnh là tâm của miệng thùng (xem hình minh họa). Biết rằng đổ  lít nước vào thùng thì đầy thùng (nước không chảy được vào bên trong phễu), tính thể tích của phễu.
Bài 14.



 Tìm diện tích lớn nhất của hình chữ nhật  nội tiếp trong nửa đường tròn  bán kính  biết một cạnh của hình chữ nhật nằm dọc trên đường kính của đường tròn (như hình vẽ).
[image: ]
Bài 15.
 Người ta cần lập hàng rào quanh khu vực bảo vệ có dạng hình chữ nhật cho một toà nhà như hình vẽ bên. Hỏi nếu có 80m hàng rào bao quanh 3 mặt như trên thì diện tích tối đa của khu vực bảo vệ là bao nhiêu? 
[image: ]
Bài 16.

Gọi S là diện tích tam giác ABC, chứng minh: . 

Cho , tính diện tích tam giác ABC.
Bài 17.




 Công ty vàng bạc đá quý muốn làm một món đồ trang sức có hình hai hình cầu bằng nhau giao nhau như hình vẽ. Khối cầu có bán kính khoảng cách giữa hai tâm hình cầu là . Giá mạ vàng  là đồng. Nhà sản xuất muốn mạ vàng xung quanh món đồ trang sức đó. Tính số tiền cần dùng để mạ vàng khối trang sức đó.
[image: ]
Bài 18.
 Cho một lớp học có 35 học sinh, các học sinh này tổ chức một số câu lạc bộ môn học. Mỗi học sinh tham gia đúng một câu lạc bộ. Nếu chọn ra 10 học sinh bất kì thì luôn có ít nhất 3 học sinh tham gia cùng một câu lạc bộ. Chứng minh có một câu lạc bộ gồm ít nhất 9 học sinh.
Bài 19.




 Cho một tấm nhôm có hình tam giác đều có cạnh bằng . Người ta cắt ở ba góc của tấm nhôm đó ba tam giác như hình vẽ dưới đây để được hình chữ nhật. Tìm độ dài  để hình chữ nhật  có diện tích lớn nhất.
[image: ]

Bài 20.
 Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh 12 cm. Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng x ( cm), rồi gấp tấm nhôm lại như hình vẽ dưới đây để được một cái hộp không nắp. Tìm x để thể tích của hộp là lớn nhất.
[image: ]
Bài 21.




 Cho hình chóp tam giác đều S.ABC có các cạnh bên đều bằng , độ dài cạnh đáy là  . Tìm  để diện tích xung quanh của hình chóp đều đó là lớn nhất.

Bài 22.


 Một miếng tôn phẳng hình vuông với kích thước , người ta muốn cắt đi ở bốn góc bốn hình vuông cạnh bằng để uốn thành một hình hộp chữ nhật không có nắp. Phải cắt như thế nào để hình hộp có thể tích lớn nhất?

Bài 23.




[bookmark: MTBlankEqn] Một công ty du lịch dự định tổ chức một tour du lịch xuyên Việt nhân kỉ niệm ngày giải phóng hoàn toàn miền Nam 30 – 4 . Công ty dự định nếu giá tour là  triệu đồng thì sẽ có khoảng người tham gia. Để thu hút nhiều người tham gia, công ty sẽ quyết định giảm giá và cứ mỗi lần giảm giá  nghìn đồng/1tour thì sẽ có thêm  người tham gia. Hỏi công ty phải giảm giá tour còn bao nhiêu để doanh thu từ tour xuyên Việt đó là lớn nhất.

Bài 24.

 Một gia đình muốn xây một cái bể chứa nước nhỏ ở góc vườn để chủ động tưới rau,bể có dạng hình hộp chữ nhật với mặt  đáy  là hình vuông  (hình vẽ)
                                                             [image: Trường học Toán Pitago – Hướng dẫn Giải toán – Hỏi toán - Học toán lớp  3,4,5,6,7,8,9 - Học toán trên mạng - Học toán online]




Hãy tìm độ dài cạnh  của mặt đáy và chiều cao  của bể sao cho tổng diện tích các mặt làm bể (bao gồm  mặt xung quanh và một mặt đáy) là nhỏ nhất, biết rằng thể tích của bể là .
Bài 25.
	 Người ta giăng lưới để nuôi riêng một loại cá trên một góc hồ. Biết rằng lưới được giăng theo một đường thẳng từ một vị trí trên bờ ngang đến một vị trí trên bờ dọc và phải đi qua một cái cọc đã cắm sẵn ở vị trí A. Hỏi diện tích nhỏ nhất có thể giăng là bao nhiêu, biết rằng khoảng cách từ cọc đến bờ ngang là 5 m và khoảng cách từ cọc đến bờ dọc là 12 m.
	[image: ]
	


 Bài 26.
	 Cho tấm nhôm hình vuông cạnh 12cm. Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng x(cm), rồi gấp tấm nhôm lại như hình vẽ dưới đây để được một cái hộp không nắp. Tìm x để hộp nhận được có thể tích lớn nhất.

	[image: ]	








Bài 27.
	 Người ta giăng lưới để nuôi riêng một loại cá trên một góc hồ. Biết rằng lưới được giăng theo một đường thẳng từ một vị trí trên bờ ngang đến một vị trí trên bờ dọc và phải đi qua một cái cọc đã cắm sẵn ở vị trí A. Hỏi diện tích nhỏ nhất có thể giăng là bao nhiêu, biết rằng khoảng cách từ cọc đến bờ ngang là 5 m và khoảng cách từ cọc đến bờ dọc là 12 m.

	[image: ]



Bài 28.
 Kim cương là một khoáng sản quý, có rất nhiều giá trị và được sử dụng với nhiều mục đích khác nhau. Giá bán của một viên kim cương rất cao và phụ thuộc vào rất nhiều yếu tố. Giả sử rằng giá bán của viên kim cương tỉ lệ với bình phương khối lượng của nó. Khi đem một viên kim cương cắt thành ba phần và vẫn bán với giá như trên (theo đúng tỉ lệ trên) thì tổng số tiền thu được tăng lên hay giảm đi? Trong trường hợp nào, giá bán của viên kim cương ban đầu giảm nhiều nhất? và giảm bao nhiêu lần?  
Bài 29.



 Công ty sản xuất thùng gỗ muốn thiết kế số lượng lớn thùng đựng hàng hóa bên trong, dạng hình lăng trụ tứ giác đều không nắp với thể tích là. Để tiết kiệm vật liệu gỗ làm thùng, người ta cần thiết kế thùng sao cho có tổng  diện tích xung quanh và diện tích mặt đáy là nhỏ nhất. Hỏi có giá trị bằng bao nhiêu?
Bài 30.


 Cho một tấm nhôm hình vuông có cạnh bằng 12 cm. Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng , rồi gấp tấm nhôm đó thành hình hộp không có nắp (Hình vẽ). Tìm  để không khí bên trong hộp là nhiều nhất.
[image: ]
Bài 31.
	

 Một gia đình muốn cải tạo một ao nước nhỏ thành một hồ nước đẹp hơn.  Hồ nước có dạng hình hộp chữ nhật với chiều dài gấp hai lần chiều rộng và người ta tính được có thể tích bằng . Theo thị trường xây dựng, giá tiền xây dựng bình quân là  đồng/m2 (bao gồm cả đáy và thành hồ).  Hỏi chi phí thấp nhất mà gia đình đó phải trả để xây dựng hồ nước trên là bao nhiêu tiền 
	[image: 50+ Mẫu Thiết Kế Hồ Cá Koi Hình Chữ Nhật Đẹp Hút Hồn]


Bài 32.





 Cửa hàng nhà bác Dũng chuyên kinh doanh máy tính tại Hà Nội. Một loại máy tính có giá nhập vào một chiếc là triệu đồng và bán ra với giá triệu đồng. Với giá bán như trên thì một năm số lượng máy tính bán được dự kiến là chiếc. Để tăng thêm lượng tiêu thụ dòng máy tính này, bác Dũng dự định giảm giá bán và ước lượng cứ giảm nghìn đồng một chiếc thì số lượng máy tính bán ra trong một năm sẽ tăng chiếc. Vậy bác Dũng phải bán với giá bao nhiêu để sau khi giảm giá lợi nhuận thu được sẽ cao nhất ?
Bài 33.
 Học sinh chọn một trong hai câu dưới đây để làm bài.



[image: ]1) Với  là các số thực dương thay đổi thoả mãn . Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức 



2)  Bác Duy muốn xây một bể chứa nước có dạng hình hộp chữ nhật không nắp có thể tích bằng  . Đáy bể có dang hình chữ nhật với chiều rộng là , chiều dài gấp đôi chiều rộng. Bác Duy muốn phần diện tích cần xây (bao gồm diện tích xung quanh và đáy bề) là nhỏ nhất để tiết kiệm chi phí thì  phải bằng bao nhiêu? 
Bài 34.
	
 Bác Nam muốn làm một cửa sổ khuôn gỗ, phía trên có dạng nửa hình tròn, phía dưới có dạng hình chữ nhật. Biết rằng đường kính của nửa hình tròn cũng là cạnh phía trên của hình chữ nhật và tổng độ dài của khuôn gỗ (các đường in đậm trong hình bên, bỏ qua độ rộng của cạnh khuôn gỗ) là. Em hãy giúp bác An tính độ dài các cạnh của hình chữ nhật để cửa sổ có diện tích lớn nhất.
	[image: ]


Bài 35.


 Một chiếc đu quay có bán kính , tâm của vòng quay ở độ cao  so với mặt đất. Thời gian thực hiện mỗi vòng quay là 30 phút. Nếu một người vào cabin ở vị trí thấp nhất của đu quay thì sau 10 phút người đó ở độ cao bao nhiêu mét so với mặt đất (giả sử đu quay quay đều)?
[image: ]

Bài 36.



 Một gia đình muốn xây một hồ chứa nước dạng hình hộp chữ nhật không nắp có thể tích bằng  đáy bể là hình chữ nhật có chiều dài gấp bốn lần chiều rộng. Giá thuê nhân công xây bể là đồng/(bao gồm cả diện tích tường và đáy bể).  Hỏi chi phí thuê nhân công thấp nhất mà gia đình đó phải trả để xây hồ chứa nước là bao nhiêu triệu đồng?
Bài 37.
 Một học sinh được giao thiết kế một cái hộp dạng hình hộp chữ nhật thỏa mãn: Tổng 
[image: ]của chiều dài và chiều bằng 12cm ; tổng của của rộng và chiều cao là 24cm. Giáo viên yêu cầu học sinh ấy phải thiết kế sao cho thể tích cái hộp lớn nhất, giá trị lớn nhất ấy bằng bao nhiêu ? 






Bài 38.
 Một học sinh được giao thiết kế một cái hộp dạng hình hộp chữ nhật thỏa mãn: Tổng 
[image: ]của chiều dài và chiều bằng 12cm ; tổng của của rộng và chiều cao là 24cm. Giáo viên yêu cầu học sinh ấy phải thiết kế sao cho thể tích cái hộp lớn nhất, giá trị lớn nhất ấy bằng bao nhiêu ? 



Bài 39.


 Cửa hầm lò khai thác than có dạng một parabol, khoảng cách từ điểm cao nhất của cửa đến mặt đất là  mét, khoảng cách giữa hai chân cửa là  mét. Người ta muốn gia cố cho cửa lò bằng một khung thép hình chữ nhật sao cho hai đỉnh dưới của khung thép chạm đất, hai đinh trên của khung thép chống vào mái hầm (hình vẽ minh họa). Tìm kích thước của khung thép sao cho diện tích của hình chữ nhật tạo bởi khung thép lớn nhất.
[image: ]
Bài 40.




 Cho một tấm nhôm hình tam giác đều có cạnh bằng . Người ta cắt ở ba góc của tấm nhôm đó ba tam giác như hình vẽ dưới đây để được hình chữ nhật . Tìm độ dài đoạn  để hình chữ nhật  có diện tích lớn nhất?
[image: C:\Users\Lenovo\Desktop\ẢNH 1.png]


Bài 41.


Người ta muốn chế tạo một chiếc hộp hình hộp chữ nhật có thể tích cm3, chiều cao của hộp là cm. Tìm kích thước đáy của hộp sao cho sử dụng ít vật liệu nhất.
[image: A drawing of a cube  Description automatically generated]




Bài 42. Người ta muốn làm một vườn rau có dạng hình chữ nhật  có diện tích , để tạo thêm cảnh quan xung quanh đẹp hơn, người ta mở rộng thêm bốn phần diện tích để trồng hoa, tạo thành một đường tròn đi như hình vẽ, biết tâm hình tròn trùng với giao điểm hai đường chéo của hình chữ nhật. Khi đó chọn kích thước cạnh  như thế nào để diện tích của bốn phần đất trồng hoa nhỏ nhất?  
[image: A diagram of a vegetable garden  Description automatically generated]
[image: ]





Bài 43. 






Một mảnh đất hình vuông  cạnh 30m. Người ta xây dựng một vườn hoa dạng hình vuông  có các đỉnh  thuộc các cạnh của hình vuông  (hình vẽ). Xác định vị trí điểm  trên cạnh  để diện tích vườn hoa nhỏ nhất.
[image: A diagram of a rectangle with a rectangle in the middle  Description automatically generated]






Bài 44. 



Cho hình lăng trụ đứng  có đáy là hình thoi. Biết thể tích của nó là  và chiều cao là . Tính giá trị nhỏ nhất của diện tích xung quanh.

Bài 45. 

Ông An có m hàng rào và muốn rào lại cánh đồng hình chữ nhật tiếp giáp với một con sông.Ông không cần rào cho phía giáp bờ sông. Hỏi ông có thể rào được cánh đồng với diện tích lớn nhất là bao nhiêu?
Bài 46. 



Một miếng bìa hình vuông có cạnh dm. Ở mỗi góc của hình vuông người ta cắt đi một hình vuông nhỏ cạnh rồi gấp bìa để được một hình hộp chữ nhật (không có nắp). Tính cạnh của mỗi hình vuông nhỏ để hộp có thể tích lớn nhất
Bài 47. 



Một trang chữ của một tạp chí cần diện tích là . Lề trên, lề dưới là ; lề phải, lề trái là . Hỏi chiều ngang và chiều dọc tối ưu của trang giấy lần lượt là bao nhiêu để diện tích trang giấy là nhỏ nhất?  
[image: A bunch of metal pipes  Description automatically generated]Bài 48. 


Một nhà máy sản xuất ống thép khi xuất xưởng các ống thép được bó lại tạo thành khối gồm  ống như hình vẽ. Biết các ống có dạng hình trụ đường kính đáy bằng nhau và bằng.  Tính độ dài của một sơi dây đai để buột các ống thép lại với nhau.

Bài 49.





Một bồn hình trụ đang chứa dầu, được đặt nằm ngang, có chiều dài bồn là , có bán kính đáy , với nắp bồn đặt trên mặt nằm ngang của mặt trụ. Người ta đã rút dầu trong bồn tương ứng với  của đường kính đáy. Tính thể tích gần đúng nhất của khối dầu còn lại trong bồn (lấy , kết quả làm tròn đến chữ số thập phân thứ hai, theo đơn vị ) .
[image: OPL20U25GSXzBJYl68kk8uQGfFKzs7yb1M4KJWUiLk6ZEvGF+qCIPSnY57AbBFCvTWID 15 2024 CDCB T9 129+K4lPs7H94VUqPe2XwIsfPRnrXQE//QTEXxb8/8N4CNc6FpgZahzpTjFhMzSA7T/nHJa11DE8Ng2TP3iAmRczFlmslSuUNOgUeb6yRvs0=][image: OPL20U25GSXzBJYl68kk8uQGfFKzs7yb1M4KJWUiLk6ZEvGF+qCIPSnY57AbBFCvTWID 15 2024 CDCB T9 129+K4lPs7H94VUqPe2XwIsfPRnrXQE//QTEXxb8/8N4CNc6FpgZahzpTjFhMzSA7T/nHJa11DE8Ng2TP3iAmRczFlmslSuUNOgUeb6yRvs0=]

Bài 50.







Phiên chợ hè Lotus sử dụng hai loại thẻ: loại thẻ giá  đồng và loại thẻ giá  đồng. Vào dịp nghỉ hè, bạn An muốn dùng hết số tiền tiết kiệm của mình để mua  thẻ loại giá  đồng và  thẻ loại giá  đồng. Tìm số cách mua có đủ cả hai loại thẻ nếu tiền tiết kiệm của bạn An là  đồng.





HƯỚNG DẪN GIẢI

Bài 1.




Ta có:  suy ra và  mà 


Lại có  suy ra 

[image: ]Vậy tứ giác là hình vuông.


Đặt , điều kiện 

Suy ra 

Tam giác là tam giác vuông tại A có: 

 

hay 



Suy ra 







Chu vi tứ giác  bằng . Vậy chu vi tứ giác  nhỏ nhất khi  nhỏ nhất.   nhỏ nhất khi  khi .
Bài 2.


Gọi số máy móc công ty nên sử dụng là  (máy). Điều kiện .	

Trong một giờ, số quả bóng tennis sản xuất được là  (quả bóng)


Như vậy, số giờ để sản xuất  quả bóng là  (giờ)


Mỗi giờ phải trả  nghìn đồng cho người giám sát và chi phí thiết lập cho mỗi máy là  nghìn đồng nên chi phí sản xuất là

 (đồng).

Ta chứng minh bất đẳng thức sau  ( Bất đẳng thức AM-GM )

	


Áp dụng bất đẳng thức AM-GM cho hai số dương  và , ta được

.


Dấu "=" xảy ra khi  (nhận) hay  (loại).

Vậy số máy móc công ty nên sử dụng là  máy để chi phí sản xuất là thấp nhất.
Bài 3.



Gọi độ dài cạnh  là ()



Gọi độ dài chiều cao  là ()

Do thể tích của chiếc hộp là 4dm3 nên ta có:    

Suy ra 

Diện tích cần mạ kim loại quý của chiếc hộp là :
Chứng minh bất đẳng thức Cô – si.




Áp dụng bất đẳng thức Cô – si cho 2 số  và  và ta có:

Dấu « = » xảy ra khi 


Ta giải ra được từ đó suy ra 



Vậy khi độ dài cạnh đáy và chiều cao thì diện tích cần mạ kim loại quý của chiếc hộp là nhỏ nhất bằng .
Bài 4.



Ta chứng minh với  là các số thực không âm, thì    

 Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi . 
Thật vậy 

* Với  thì bất đẳng thức luôn đúng. 

* Với 3 số  dương.  



Đặt:  ⇒  ⇒  


Bất đẳng thức  trở thành 


Xét  

   

 

 


 Vậy   hay 



  Dấu “” xảy ra khi  ⇔ . 


* Gọi bán kính đáy là , chiều cao bồn chứa là . 


Thể tích chứa của bồn là (). 

Diện tích toàn phần của  bồn chứa là: 
Để chi phí xây dựng thấp nhất thì diện tích toàn phần của bồn phải nhỏ nhất. 

Ta có  
Áp dụng bất đẳng thức trên ta được 

        



 đạt giá trị nhỏ nhất  bằng   khi   (m)

Khi đó số tiền xây  bồn thấp nhất  mà cửa hàng phải trả là :  84 823 002 (đồng).
Bài 5.

Gọi chiều rộng (và chiều sâu ) của hầm là  


Vì thể tích của hầm là  nên chiều dài của hầm là: 

Biểu thức biểu thị diện tích toàn phần của hầm là: 

Ta có: 

           


Đẳng thức xảy ra khi:




Vậy khi kích thước chiều rộng là  và chiều dài là  thì thi công hầm sẽ tiết kiệm nguyên liệu nhất.
Bài 6.
[image: ]
Gọi cái sân đó là hình vuông ABCD, phần nát gạch màu trang trí là hình vuông MNPQ
Chứng minh 
Gọi AM = x thì MB = 8-x 
Diện tích hình vuông MNPQ có diện tích nhỏ nhất khi tổng diện tích 4 tam giác vuông ở 4 góc hình vuông ABCD là lớn nhất. Gọi S là tổng diện tích 4 tam giác đó, ta có:
S = 2. AM. AQ 
Mà AM + AQ = AM + MB = 8 (m)
(AM – MB)2 
AM2 + MB2 
(AM + MB)2
= 32 
Hay S 
Dấu “=” xảy ra khi AM = MB = 
Khi đó M, N, P, Q lần lượt là trung điểm của các cạnh AB, BC, CD, DA.
Vậy khi M, N, P, Q lần lượt là trung điểm của các cạnh AB, BC, CD, DA thì hình vuông MNPQ có diện tích nhỏ nhất.
Bài 7.







Gọi  là số kg loại I cần sản xuất,  là số kg loại II cần sản xuất.
Suy ra số nguyên liệu cần dùng là , thời gian là , có mức lợi nhuận là .
Theo giả thiết bài toán xưởng có  nguyên liệu và  giờ làm việc tức là:


	 hay 
Bài toán trở thành: Tìm x, y thoả mãn hệ phương trình: 



 với  và 


sao cho đạt giá trị lớn nhất.
Trong mặt phẳng tọa độ vẽ các đường thẳng .
[image: ]



Khi đó miền nghiệm của hệ bất phương trình (*) là phần tứ giác  được giới hạn bởi hai đường thẳng  và  với hệ trục tọa độ. 





 Giá trị lớn nhất của đạt tại một trong các điểm 
Ta có:   





Suy ra giá trị lớn nhất của là  khi .
Vậy cần sản xuất  kg sản phẩm loại I và kg sản phẩm loại II để có mức lợi nhuận lớn nhất.
Bài 8.
Gọi x (cm, x > 0) là chiều dài cung tròn được ghép tạo thành hình nón. Suy ra đường tròn đáy của hình nón có độ dài là x (cm). Bán kính R của hình tròn sẽ trở thành đường sinh của hình nón. 

Gọi bán kính của đáy là r (cm, r > 0). Suy ra : 

Chiều cao của hình nón là : 

Thể tích của hình nón là : 
Áp dụng BĐT Cauchy ta có : 

	

Do đó V lớn nhất khi và chỉ khi  (cm)
Chứng minh bất đẳng thức Cauchy cho 2 số dương: Dễ dàng chứng minh
Chứng minh bất đẳng thức Cauchy cho 3 số dương.


Cho các số thực dương . Ta có: .
Bài 9.
[image: ]         [image: ]




Ta có ; ;  với . 

Xét hình chóp đều  như hình vẽ.

Diện tích đáy của hình chóp đã cho là: .

Ta có .

Do đó .


Thể tích của hình chóp đều  là: .
Suy ra:




Hay . Do đó .



Dấu  xảy ra khi  hay .
Bài 10.






Gọi độ dài cạnh đáy  và độ dài chiều cao  của hộp quà lần lượt là  và  với  và .



Do thể tích hộp quà là  nên  hay .

Tổng diện tích các mặt được mạ kim loại quý là: 





Chứng minh được   và dấu bằng xảy ra khi .


Vậy, để tổng diện tích các mặt được mạ kim loại quý của chiếc hộp là nhỏ nhất thì độ dài cạnh mặt đáy và chiều cao chiếc hộp lần lượt là  và .
Bài 11.

Do loại hoa quả trên được đóng đều vào các thùng có khối lượng định sẵn nên số lượng hoa quả sẽ nguyên dương.

Gọi khối lượng lê và khối lượng mận vận chuyển tới cửa hàng lần lượt là 


Suy ra khối lượng táo sẽ là (kg), khối lượng nho là (kg) 



Tổng khối lượng  loại hoa quả vận chuyển đến cửa hàng là tấn = kg nên ta có: 



Hay  




Do lượng táo và lê được đóng vào các hộp kg và  kg nên  là  và 


 vì . 

Suy ra . 


+) Khi  suy ra (tm) 




Vậy Táo:kg, Lê: kg, Mận:kg, Nho: kg.
Bài 12.


Đổi   lít =  
Ta có thể tích của bể nước là 


vậy 

Khi đó diện tích toàn phần của hình trụ là  

Hay   

 


Áp dụng bài toán phụ số 2: Với ba số không âm  thì  
 ta có



   

Vậy diện tích toàn phần nhỏ nhất khi và chỉ khi .
Bài 13.
[image: ]






Đường sinh  cắt trục tại . Khi đó hai hình nón có đỉnh  ,   có chung đáy là hình tròn có thể tích bằng nhau










Gọi  là thể tích hình nón đỉnh , đáy là hình tròn  ;  là thể tích hình nón đỉnh , đáy là hình tròn ;  là thể tích hình nón đỉnh , đáy là hình tròn  ;  là thể tích nước đổ vào
Ta có: 


Do đó thể tích nước đổ vào là 


	( vì )



Từ  và   suy ra (lít)

Vậy thể tích của phễu là  lít.     
Bài 14.
[image: ]


Gọi  là độ dài cạnh hình chữ nhật không nằm dọc theo đường kính đường tròn 
Khi đó độ dài cạnh hình chữ nhật nằm dọc trên đường kính của đường tròn là:




Diện tích hình chữ nhật  là: 

Ta có: .

Dấu bằng xảy ra khi 


Vậy diện tích lớn nhất của hình chữ nhật là  khi 
Bài 15.
[image: ]
Gọi chiều dài, chiều rộng của khu vực bảo vệ lần lượt là x, y (m, x > 0, y > 0)
Diện tích khu vực bảo vệ là S (m2). Ta có : S = x.y  (1)
Vì khu vực bảo vệ có 3 mặt, nên ta có: x + 2y = 80 suy ra: x = 80 – 2y  (2)
Từ (1), (2) ta có
S = y(80 – 2y) = –2y2 + 80y  = 


Nên  . Dấu “=” xảy ra khi y = 20 suy ra x = 40.
Vậy diên tích tối đa là 800m2 khu vực bảo vệ có chiều dài 40m, chiều rộng 20m.
Bài 16.
[image: ]

Chứng minh : 

Xét tam giác AEB vuông tại E, ta có :


 suy ra 


 suy ra 

Nên 


Mà (Định lý Pythagore trong tam giác ABE vuông tại E)

Do đó : 



Hay  (góc cũng là )

Chứng minh : 
Áp dụng định lý Pythagore trong tam giác BEC vuông tại E ta có : 



Mà 

Nên 
Ta lại có : 

(cmt)


(cmt) suy ra AE = 

Vậy : 

Tính diện tích tam giác ABC


Ta có : 

Mà  ( hệ thức giữa cạnh và góc trong tam giác ABE vuông tại E)

Vậy : 


Ta có :  (cmt)


 suy ra 


Mà (cmt)  suy ra 

Vậy .
Bài 17.
[image: Description: https://upload.wikimedia.org/wikipedia/commons/thumb/2/2f/Spherical_cap_diagram.tiff/lossless-page1-220px-Spherical_cap_diagram.tiff.png][image: Description: https://upload.wikimedia.org/wikipedia/commons/thumb/2/2f/Spherical_cap_diagram.tiff/lossless-page1-220px-Spherical_cap_diagram.tiff.png]
(Phần màu nhạt là phần giao nhau của hai khối cầu)

Gọi h là chiều cao của chỏm cầu. Ta có 

(là khoảng cách giữa hai tâm)

Diện tích xung quanh của chỏm cầu là:
Vì 2 khối cầu bằng nhau nên 2 hình chỏm cầu bằng nhau.



 khối trang sức  khối cầu chỏm cầu.

Khối trang sức có 

Vậy số tiền dùng để mạ vàng khối trang sức đó là đồng.
Bài 18.
Giả sử tất cả các câu lạc bộ đều có không quá 8 học sinh.
Gọi n là số câu lạc bộ có hơn 1 học sinh.

+ Nếu  thì từ 5 trong số các câu lạc bộ này, chọn mỗi câu lạc bộ 2 học sinh, khi đó 10 học sinh này không thỏa mãn điều kiện bài toán.



+ Nếu  thì khi đó số học sinh tham gia các câu lạc bộ này không quá , nghĩa là còn ít nhất  học sinh, mỗi học sinh tham gia 1 câu lạc bộ mà câu lạc bộ này chỉ có 1 học sinh. Chọn 10 học sinh trong số này, không thỏa mãn điều kiện bài toán.

Do đó .

Khi đó, số học sinh tham gia 4 câu lạc bộ này không quá  nghĩa là còn ít nhất 3 học sinh, mỗi học sinh tham gia 1 câu lạc bộ mà câu lạc bộ này chỉ có 1 học sinh.
Chọn 2 trong số học sinh này và mỗi câu lạc bộ trên chọn 2 học sinh, khi đó 10 học sinh không thỏa mãn điều kiện.
Vậy điều giả sử sai, nghĩa là tồn tại một câu lạc bộ có ít nhất 9 học sinh tham gia.
Bài 19.
[image: ]


Giả sử  nên .



Ta có  nên diện tích hình chữ nhật là.

Dấu bằng xảy ra khi .


Vậy  thì diện tích hình chữ nhật  là lớn nhất.
Bài 20.
[image: ]




Chiếc hộp tạo thành là một hình hộp có đáy là hình vuông cạnh 12-2 cm và chiều cao là  cm. Thể tích của hộp là V = 

Ta có: 

Áp dụng bất đẳng thức cosi cho 3 số dương ta được 

Do đó 

Dấu “=” xảy ra khi 

Khi đó ( thỏa mãn điều kiện)

Vậy khi = 2 thì thể tích của hộp là lớn nhất.
Bài 21.
[image: ]


Gọi  là trung điểm của .

Khi đó  là trung đoạn của hình chóp. 

Ta có  thì: 





Diện tích xung quanh của hình chóp là: 



Vận dụng bất đẳng thức  hay ta được: .

Do đó .

Dấu "=" xảy ra khi .
Bài 22.	
[image: ]


Vì cạnh của hình vuông bị cắt là  nên ta có điều kiện 


Chiều dài cạnh của miếng tôn sau khi cắt là , chiều cao là 

Ta có thể tích hình hộp .




Ta chứng minh bài toán: Với ba số không âm , ,  thì 
Ta có:  















Khi đó 



Đặt , , thì


 hay 
Áp dụng bài toán trên ta có






Thể tích lớn nhất khi  suy ra hay 

Vậy để thể tích hộp lớn nhất cần cắt 4 góc bốn hình vuông cạnh 
Bài 23.


Gọi số lần giảm giá đồng/1tour để thu được doanh thu lớn nhất là  (lần)


Sau  lần giảm thì giá của một tour là:  (đồng).






Vì cứ sau  lần giảm thì có thêm  người tham gia nên sau  lần giảm thì có thêm (người tham gia) nên tổng số người tham gia sau  lần giảm giá là:    (người )

Tổng doanh thu sau  lần giảm giá là:

(đồng)

(đồng)

 (đồng)


Xét  


Vì  nên 

hay


Khi đó x = 5 (lần)

Vậy giá tour khi đó:  (đồng).
Bài 24.
[image: Trường học Toán Pitago – Hướng dẫn Giải toán – Hỏi toán - Học toán lớp  3,4,5,6,7,8,9 - Học toán trên mạng - Học toán online]





Gọi độ dài cạnh đáy  và độ dài chiều cao  của bể lần lượt là  (m) và (m) với 



Do thể tích bể bơi là nên  hay 

Tổng diện tích các mặt của bể bơi  là : 

                   	

Dấu bằng xảy ra khi  ( thỏa mãn)


Vậy để tổng diện tích các mặt của bể nhỏ nhất khi độ dài cạnh mặt đáy và chiều cao của bể lần lượt là  và .
Bài 25.
Đặt tên các điểm như hình vẽ. 
[image: ]

Đặt  
Chứng minh hai tam giác AJC và BKA là hai tam giác đồng dạng, suy ra 



Diện tích của khu nuôi cá là: 

 


Ta có  với mọi  suy ra



Dấu bằng xảy ra khi .

Nên 


Suy ra diện tích nhỏ nhất có thể giăng là ,  đạt được khi .
Bài 26.
Gọi độ dài cạnh hình vuông bị cắt là x (cm) (0 < x < 6) 
Thể tích của khối hộp tạo thành là: 
V = x(12 – 2x)2 (cm3)
Áp dụng BĐT AM-GM (Cauchy) cho 3 số dương, ta có

x(12 – 2x)2 = 2.2x.(6 – x)(6 – x) = 128 (cm3)
Dấu bằng xảy ra khi:  2x = 6 
                                      x = 3
Vậy khi độ dài cạnh hình vuông bị cắt bằng 3cm thì thể tích hình tạo thành lớn nhất.
Bài 27.
[image: ]

Đặt tên các điểm như hình vẽ. Đặt 
Vì hai tam giác AJC và BKA là hai tam giác đồng dạng nên: 







Diện tích của khu nuôi cá là: 

 












Ta thấy :  (Với mọi )





Dấu bằng xảy ra khi: 






Vậy diện tích nhỏ nhất có thể giăng là ,  đạt được khi .
Bài 28.


Giả sử viên kim cương ban đầu có khối lượng là m. Giá bán của viên kim cương tỉ lệ với bình phương khối lượng, nên giá bán là với là một hằng số.


Khi cắt viên kim cương thành ba phần có khối lượng sao cho ,

Giá bán của ba phần này lần lượt là 

Tổng giá bán của ba phần là 


Ta cần so sánh và 


Vì , ta có 

Do đó , 


Diều này có nghĩa là > 
Vậy tổng số tiền thu được sau khi cắt giảm đi so với giá bán của viên kim cương ban đầu.


Sau giảm giá nhiều nhất xảy ra khi  nhỏ nhất, tức là 

Trong trường hợp này, tổng giá bán là : 


So với giá bán ban đầu , giá bán giảm đi 

Vậy giá bán giảm đi lần so với giá bán ban đầu.
Và giảm giá nhiều nhất khi chia thành 3 phần bằng nhau.
Bài 29.


* Chứng minh bất đẳng thức Cauchy với ba số không âm : 
Giải: 


Đặt  suy ra 


Bất đẳng thức qui được về:  hay 

Xét 











Dấu bằng xảy ra khi  


Từ đó suy ra   dấu bằng xảy ra khi 
* Áp dụng giải bài toán: 


Gọi  (dm) là độ dài cạnh đáy của hình lăng trụ 

Theo đề bài ta có chiều cao của lăng trụ là 
Diện tích xung quang của hình lăng trụ đứng là:


Áp dụng bất đẳng thức Cauchy cho 3 số dương ta có:




Dấu bằng xảy ra khi  hay 


Vậy diện tích gỗ nhỏ nhất để sản xuất thùng là  khi độ dài cạnh đáy là .
Bài 30.
[image: ]


Chiều cao của hình hộp là .ĐK: .
Đáy của hình hộp là hình vuông cạnh bằng.

Không khí bên trong hộp là: .

Ta có: .


Chứng minh bất đẳng thức: . Dấu “=” xẩy ra khi .



Ta có: 




 đúng với mọi  dương.

Vậy bất đẳng thức: được chứng minh.


Đặt . Khi đó ta có: 

Hay .








Dấu “=” xẩy ra khi  hay (thỏa mãn).


Vậy không khí trong hộp nhiều nhất bẳng  khi .

Bài 31.


Gọi chiều rộng của hình chữ nhật đáy hồ là  (m)  (điều kiện )

Suy ra chiều dài của hình chữ nhật là (m).


Gọi  là chiều sâu của hồ (điều kiện ) 

Thể tích của hồ là   (m3).

Theo bài ra ta có phương trình  .

Suy ra 

Diện tích xây dựng của hồ nước là 





Áp dụng bất đẳng thức với hai số dương ,  ta có . dấu bằng xảy ra khi .

Ta có 



Khi đó .


Dấu = xảy ra khi . Suy ra 
Vậy chi phí thấp nhất mà gia đình đó phải trả để xây dựng hồ nước là 

 đồng.
Bài 32.


Đổi  nghìn đồng =  triệu đồng.


Gọilà giá mới mà cửa hàng bán một chiếc máy tính (triệu đồng, )

Số tiền cửa hàng bị giảm khi bán một chiếc máy tính là (triệu đồng)
Khi đó, số lượng máy tính bán ra được trong một năm là: 

(chiếc)
Lợi nhuận mà cửa hàng thu được khi bán giá mới là:

 




Dấu “ = ” xảy ra khi hay 


Vậy giá bán mới một chiếc máy tính của cửa hàng là  triệu đồng, giá trị lợi nhuận thu được cao nhất là  (triệu đồng).
Bài 33.



1) Với các số thực  không âm thỏa mãn , tìm giá trị nhỏ nhất của 
Lời giải:
Có 




Thay  vào 

Có  



Ta có x, y là hai số không âm nên áp dụng bất đẳng thức Cauchy ta có 





Vậy giá trị nhỏ nhất của  là   khi .



2) Bác Duy muốn xây một bể chứa nước có dạng hình hộp chữ nhật không nắp có thể tích bằng  . Đáy bể có dang hình chữ nhật với chiều rộng là , chiều dài gấp đôi chiều rộng. Bác Duy muốn phần diện tích cần xây (bao gồm diện tích xung quanh và đáy bề) là nhỏ nhất để tiết kiệm chi phí thì  phải bằng bao nhiêu?
Lời giải:

Có hai số không âm a,b , áp dụng BĐT Cô – si. Ta có:  

Suy ra 


Diện tích đáy bể ()

Chiều cao bể  m

Diện tích xung quanh bể 



Áp dụng BĐT Cô – si cho ;  (vì ) 


Diện tích cần sơn = 

Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi 


Suy ra suy ra 

Vậy diện tích cần sơn nhỏ nhất là .
Bài 34.

Gọi đường kính của nửa hình tròn là  

 Khi đó bán kính:  

Gọi cạnh còn lại của hình chữ nhật là 
Khi đó tổng độ dài của khuôn gỗ

    

  S cửa sổ   



    = … =       


   Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi     nên   
Bài 35.

Gọi vị trí ban đầu của người đó là điểm .



Vì thời gian thực hiện mỗi vòng của đu quay là  phút nên khi đu quay quay đều thì  phút người đó đi được  vòng tròn và đang ở vị trí điểm B như hình vẽ sau:
[image: ]



Gọi  lần lượt là hình chiếu của  trên mặt đất, kẻ .


Ta có: .



Vì  là hình chữ nhật (tứ giác có  góc vuông) nên 


Ta có:  suy ra 


Xét tam giác vuông  có: 

Mà .


Vậy sau  phút người đó ở độ cao  so với mặt đất.
Bài 36.


Gọi chiều rộng của hình chữ nhật đáy bể là (m) ()

Suy ra chiều dài của hình chữ nhật là (m).


Gọi chiều cao của bể là  (m, ).



Thể tích của bể là  suy ra  suy ra.




Diện tích xây dựng của bể là 





Áp dụng bất đẳng thức AM – GM cho 2 số không âm (với hai số không âm  ta có nên  suy ra , dấu bằng xảy ra khi ):




Ta có .



Và .

Khi đó .



Dấu “” xảy ra khi  suy ra  


Vậy chi phí thấp nhất thuê nhân công là  đồng triệu đồng
Bài 37.

Gọi chiều rộng là 

Chiều dài là  

Chiều cao là 

Ta có thể tích chiếc hộp là: 


Bất đẳng thức Cauchy 3 số không âm ta có:        

Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi 


Thật vậy, đặt 
Ta phái chứng minh:












  (vì )


(luôn đúng)


Dấu “=” xảy ra khi  hay 
Áp dụng bất đẳng thức Cauchy cho 3 số không âm ta có:














Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi: 


Vậy .
Bài 38.

Gọi chiều rộng là 

Chiều dài là  

Chiều cao là 

Ta có thể tích chiếc hộp là: 


Bất đẳng thức Cauchy 3 số không âm ta có:        

Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi 


Thật vậy, đặt 
Ta phái chứng minh:












  (vì )


(luôn đúng)


Dấu “=” xảy ra khi  hay 
Áp dụng bất đẳng thức Cauchy cho 3 số không âm ta có:














Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi: 


Vậy .
Bài 39.
[image: ]

Đặt hệ trục tọa độ Oxy như hình vẽ. Parabol có dạng 

Khoảng cách từ điểm cao nhất của cửa đến mặt đất là 4 mét, khoảng cách giữa hai chân cửa là 4 mét nên parabol đi qua điểm 
Suy ra:

 



Parabol có dạng 


Giả sửlà hình chữ nhật có độ dài 
Khi đó 4 đỉnh của khung thép hình chữ nhật có tọa độ là:



Suy ra 

Khi đó diện tích hình chữ nhật ABCD bằng 
Ta có: 







 với 
Suy ra



Dấu “=” có khi 
Bài 40.
[image: C:\Users\Lenovo\Desktop\ẢNH 1.png]


Gọi độ dài đoạn  là , ta có:


Độ dài đoạn  là 


Độ dài đoạn  là 


Tam giác  vuông tại  có:

                        

		


Diện tích hình chữ nhật  là: 

Áp dụng bất đẳng thức Cauchy ta có: 

					

Dấu bằng xảy ra khi 

                                  


Vậy  để hình chữ nhật  có diện tích lớn nhất.
Bài 41.
[image: A drawing of a cube  Description automatically generated]	

Giải


	Gọi chiều rộng của đáy hộp là ( , cm). 

	Ta có chiều dài của hộp là  (cm)
	Ta có diện tích toàn phần của chiếc hộp là

	 (cm2)


	Áp dụng bất đẳng thức Cauchy cho hai số thực dương  và , ta có

	

	Từ đó   (cm2)



	Dấu  xảy ra khi và chỉ khi  hay 


	Suy ra cm, từ đó cm.


	Vậy chiều rộng của hộp là cm, chiều dài là cm.
	Chứng minh bổ sung Bất đẳng thức Cauchy



	Xét hai số thực dương , ta có .


	Thật vậy, vì ,  là các số thực dương nên


	Từ , suy ra 

	Hay 

		 (luôn đúng)



	Vậy với hai số thực dương ,  bất kỳ ta có .


	Dấu “” xảy ra khi 
Bài 42. 
[image: ]

Độ dài đường kính của đường tròn là đường chéo của hình chữ nhật , 

Vậy biểu thức xác định đường kính của đường tròn là  

Vậy bán kính của đường tròn là 

Diện tích đường tròn là 

Diện tích của hình chữ nhật là 
Diện tích phần đất trồng hoa là 

	


Có  với mọi 















Vậy 

Vậy để diện tích của bốn phần đất trồng hoa nhỏ nhất thì 

Khi đó  (m)
Bài 43. 

Đặt AE = x 

	Chỉ ra được 

	Do đó: 
	Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi x = 15 (tm)

	Vậy min khi AE = 15m
Bài 44. 

Ta đặt 


Diện tích đáy  là: 

Mặt khác: 

Vậy 
[image: A diagram of a cube with lines and points  Description automatically generated]
Diện tích xung quanh hình lăng trụ đứng là:




Vậy  nhỏ nhất khi  nhỏ nhất.





Gọi  là giao điểm của hai đường chéo  và . Ta có  tại .



Xét  vuông tại , ta có: 


Mặt khác . Do đó 




Vậy giá trị nhỏ nhất của  là  khi  tức là khi  là hình vuông.

Giá trị nhỏ nhất của diện tích xung quanh là  
Bài 45. 

Ta chứng minh bất đẳng thức sau  ( Bất đẳng thức AM-GM )

	




Gọi hai kích thước của hình chữ nhật là  và , với  .

Diện tích của mảnh vườn hình chữ nhật là: .

Vậy ông nông dân có thể rào được cánh đồng với diện tích lớn nhất là m2.
Bài 46. 


Gọi  là cạnh hình vuông nhỏ, là thể tích của hình hộp. Cần tìm giá trị lớn nhất của 

                                                 x



	
	

	
	
	

	

	
 
	
	
	

	
	
	
	

      
	

	
	
	
	
	





Ta có  nên 


Ba số nguyên dương có tổng không đổi bằng 6 nên tích của chúng lớn nhất khi 

Hay 

Khi đó  (dm3)


Vậy khi cạnh hình vuông nhỏ bằng  dm thì hộp có thể tích lớn nhất là dm3
Bài 47.
Chứng minh bất đẳng thức CAUCHY: 



. Dấu  xảy ra khi 

Thật vậy: 






Dấu  xảy ra khi 



Gọi  là độ dài chiều dọc và chiều ngang của trang chữ suy ra kích thước trang giấy là 


Ta có:  suy ra .

Diện tích trang sách là 

Suy ra .
Theo bất đẳng thức CAUCHY ta có: 





Suy ra suy ra suy ra 

Suy ra chiều dọc và chiều ngang tối ưu của trang giấy là.
Bài 48.


[image: A hexagon with circles and lines  Description automatically generated]Đặt  lần lượt là đường kính và bán kính của các ống thép 
Ký hiệu các điểm như hình minh họa bên.


 là các tiếp điểm giữa dây đai với các ống thép

là tâm của một số ống thép. 
Giả sử các ống thép tiếp xúc khít nhau và dây đai buộc chính xác.


Dễ thấy  là hình chữ nhật. 

Nên hiển hiên các điểm  thẳng hàng.


Xét có: 

Tương tự cũng tính được .



Như vậy nênlà tam giác đều, suy ra 

Suy ra(đối đỉnh).


Chiều dài cung bằng 
Từ hình vẽ, kết hợp (1) và (2) ta tính được chiều dài dây đai là: 


Bài 49.
[image: A diagram of a cylinder  Description automatically generated]


Ta có:  

Ta có: 


 


Ta có: 


Tam giác  có 






Gọi  là diện tích hình quạt tròn , ta có:






Gọi  là diện tích hình viên phân giới hạn bởi dây  và cung nhỏ , ta có:





Thể tích phần dầu đã hút đi là: 


Thể tích của thùng dầu là: 


Thể tích dầu còn lại trong thùng là: 

Vậy thể tích dầu còn lại trong thùng là .
Bài 50.

Ta có phương trình 




Suy ra , suy ra 

Mặt khác ta có 




Để  nguyên thì  chia hết cho , suy ra .

Kéo theo .


Do đó  hay .

Vậy có  cặp 
[bookmark: _GoBack]











                                                                                                     Trang 1

oleObject1.bin

oleObject42.bin

oleObject490.bin

image503.wmf
1

m


oleObject491.bin

image504.png




image505.wmf
,(0).

CJxx

=>


oleObject492.bin

image506.wmf
1260

.

5

CJJAx

KB

AKKBKBx

=Û=Û=


oleObject493.bin

image507.wmf
(

)

160

5.12.

2

Sx

x

æö

=++

ç÷

èø


oleObject494.bin

image52.png




image508.wmf
1300

()601260

2

150

()660

Sxx

x

Sxx

x

æö

=+++

ç÷

èø

=++


oleObject495.bin

image509.wmf
2

150

60

x

x

æö

-³

ç÷

ç÷

èø


oleObject496.bin

image510.wmf
0

x

>


oleObject497.bin

image511.wmf
150150

626.60

xx

xx

+³=


oleObject498.bin

image512.wmf
2

150

6255

xxx

x

=Û=Û=


oleObject499.bin

image53.wmf
100

cm


image513.wmf
150

()6606060120

Sxx

x

=++³+=


oleObject500.bin

image514.wmf
2

120

m


oleObject501.bin

image515.wmf
5

xm

=


oleObject502.bin

image516.wmf
3

(266)

2.

27

xxx

+-+-

£


oleObject503.bin

image517.png




image518.wmf
,(0).

CJxx

=>


oleObject43.bin

oleObject504.bin

image519.wmf
CJJA

AKKB

=


oleObject505.bin

image520.wmf
12

5

x

KB

=


oleObject506.bin

image521.wmf
60

.

KB

x

=


oleObject507.bin

image522.wmf
(

)

160

5.12.

2

Sx

x

æö

=++

ç÷

èø


oleObject508.bin

image523.wmf
1300

()601260

2

Sxx

x

æö

=+++

ç÷

èø


image54.wmf
MNPQ


oleObject509.bin

image524.wmf
150

()660

Sxx

x

=++


oleObject510.bin

image525.wmf
150

()660

Sxx

x

=++


oleObject511.bin

image526.wmf
2

660150

()

xx

Sx

x

++

=


oleObject512.bin

image527.wmf
2

660150120

()

xxx

Sx

xx

-+

=+


oleObject513.bin

image528.wmf
(

)

2

65

()120

x

Sx

x

-

=+


oleObject44.bin

oleObject514.bin

image529.wmf
(

)

2

65

0

x

x

-

³


oleObject515.bin

image530.wmf
0

x

>


oleObject516.bin

image531.wmf
(

)

2

65

120120

x

x

-

+³


oleObject517.bin

image532.wmf
()120

Sx

³


oleObject518.bin

image533.wmf
(

)

2

65

0

x

x

-

=


image55.wmf
MB


oleObject519.bin

image534.wmf
(

)

2

50

x

-=


oleObject520.bin

image535.wmf
5

x

=


oleObject521.bin

image536.wmf
2

120()

m


oleObject522.bin

image537.wmf
5

xm

=


oleObject523.bin

image538.wmf
2

km


oleObject45.bin

oleObject524.bin

image539.wmf
k


oleObject525.bin

image540.wmf
,,

abc


oleObject526.bin

image541.wmf
mabc

=++


oleObject527.bin

image542.wmf
222

,,

kakbkc


oleObject528.bin

image543.wmf
(

)

222222

kakbkckabc

++=++


oleObject46.bin

oleObject529.bin

oleObject530.bin

image544.wmf
(

)

222

kabc

++


oleObject531.bin

oleObject532.bin

image545.wmf
(

)

(

)

2

2222

2

mabcabcabbcca

=++=+++++


oleObject533.bin

image546.wmf
2222

mabc

>++


oleObject534.bin

oleObject535.bin

image56.png




oleObject536.bin

image547.wmf
222

abc

++


oleObject537.bin

image548.wmf
3

m

abc

===


oleObject538.bin

image549.wmf
222

2

3333

mmmm

kk

æö

æöæöæö

++=

ç÷

ç÷ç÷ç÷

ç÷

èøèøèø

èø


oleObject539.bin

oleObject540.bin

image550.wmf
2

22

2

33

m

kmkkm

-=


oleObject541.bin

image3.wmf
30


image57.png




image551.wmf
2

3


oleObject542.bin

image552.wmf
,,

abc


oleObject543.bin

image553.wmf
3

3

abc

abc

++

³


oleObject544.bin

image554.wmf
333

;;

axbycz

===


oleObject545.bin

image555.wmf
0

xyz

++³


oleObject546.bin

image58.wmf
6

cm


image556.wmf
333

3.

xyzxyz

++³


oleObject547.bin

image557.wmf
333

30

xyzxyz

++-³


oleObject548.bin

image558.wmf
(

)

(

)

3

3333

333

xyzxyzxyxyxyzxyz

++-=+-++-


oleObject549.bin

image559.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

3

33

xyzzxyxyzxyxyz

=++-+++-++


oleObject550.bin

image560.wmf
(

)

(

)

(

)

2

33

xyzxyzzxyxy

éù

=++++-+-

ëû


oleObject551.bin

oleObject47.bin

image561.wmf
(

)

222

22x2333x

xyzxyzxyzyzxzyzy

éù

=+++++++---

ëû


oleObject552.bin

image562.wmf
(

)

222

xyzxyzxyxzyz

éù

=++++---

ëû


oleObject553.bin

image563.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

222

1

0

2

xyzxyxzyz

éù

=++-+-+-³

ëû


oleObject554.bin

image564.wmf
xyz

==


oleObject555.bin

oleObject556.bin

image565.wmf
abc

==


image59.wmf
x


oleObject557.bin

image566.wmf
a


oleObject558.bin

image567.wmf
(

)

0

a

>


oleObject559.bin

image568.wmf
2

62,5

h

a

=


oleObject560.bin

image569.wmf
222

2

62,5250125125

4..

Saaaa

aaaa

=+=+=++


oleObject561.bin

image570.wmf
2

3

125125

3..75

Sa

aa

³=


oleObject48.bin

oleObject562.bin

image571.wmf
2

125

a

a

=


oleObject563.bin

image572.wmf
5

a

=


oleObject564.bin

image573.wmf
2

75dm


oleObject565.bin

image574.wmf
5d

m


oleObject566.bin

image575.wmf
(

)

cm

x


image60.wmf
(

)

cm


oleObject567.bin

image576.wmf
06

<<

x


oleObject568.bin

image577.wmf
(

)

(

)

2

3

.122.cm

==-

xq

VShxx


oleObject569.bin

image578.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

4662.266

=--=--

Vxxxxxx


oleObject570.bin

image579.wmf
333

3

+³

abcabc


oleObject571.bin

image580.wmf
==

abc


oleObject49.bin

oleObject572.bin

image581.wmf
(

)

(

)

3

3

330

+-++-³

abababcabc


oleObject573.bin

image582.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

2

2

30

+++-++-++³

abcababccababc


oleObject574.bin

image583.wmf
(

)

(

)

222

230

+++++---³

abcabcabacbcab


oleObject575.bin

image584.wmf
(

)

(

)

222

0

++++---³

abcabcabacbc


oleObject576.bin

image585.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

222

0

éù

++-+-+-³

ëû

abcabbcca


image61.wmf
x


oleObject577.bin

image586.wmf
,,

abc


oleObject578.bin

image587.wmf
333

3

++³

abcabc


oleObject579.bin

image588.wmf
333

2,6,6

==-=-

axbxcx


oleObject580.bin

image589.wmf
(

)

(

)

3

2663.266

+-+-³--

xxxxxx


oleObject581.bin

image590.wmf
(

)

(

)

3

123.266

³--

xxx


oleObject50.bin

oleObject582.bin

image591.wmf
(

)

(

)

3

2664

--£

xxx


oleObject583.bin

image592.wmf
(

)

(

)

3

2.2662.4

--£

xxx


oleObject584.bin

image593.wmf
128

£

V


oleObject585.bin

image594.wmf
26

=-

xx


oleObject586.bin

image595.wmf
2

=

x


image62.wmf
(

)

cm

a


oleObject587.bin

image596.wmf
(

)

3

128cm


oleObject588.bin

image597.wmf
(

)

2cm

=

x


oleObject589.bin

image598.wmf
x


oleObject590.bin

image599.wmf
0

x

>


oleObject591.bin

image600.wmf
2

x


oleObject2.bin

oleObject51.bin

oleObject592.bin

image601.wmf
y


oleObject593.bin

image602.wmf
0

y

>


oleObject594.bin

image603.wmf
2

2..2

Vxxyxy

==


oleObject595.bin

image604.wmf
2

62500

2

3

xy

=


oleObject596.bin

image605.wmf
2

31250

3

y

x

=


image63.wmf
(

)

cm

x


oleObject597.bin

image606.wmf
(

)

222

2

3125062500

2x.2.2.26262

3

Sxxxyxxyxxx

xx

=++=+=+××=+


oleObject598.bin

image607.wmf
AMGM,

-


oleObject599.bin

image608.wmf
a


oleObject600.bin

image609.wmf
b


oleObject601.bin

image610.wmf
2

abab

+³


oleObject52.bin

oleObject602.bin

image611.wmf
ab

=


oleObject603.bin

image612.wmf
(

)

222

62500625006250062500

221250125022.125012501001250

Sxxxx

xxxx

=+=++-³+-=+-


oleObject604.bin

image613.wmf
6250062500

10012502100x12503750

Sx

xx

³+-³×-=


oleObject605.bin

image614.wmf
min

3750

S

=


oleObject606.bin

image615.wmf
2

21250

62500

100

x

x

x

ì

=

ï

í

=

ï

î


image64.wmf
2


oleObject607.bin

image616.wmf
25

x

=


oleObject608.bin

image617.wmf
3750.3500001312500000

=


oleObject609.bin

image618.wmf
200


oleObject610.bin

image619.wmf
0,2


oleObject611.bin

image620.wmf
x


oleObject53.bin

oleObject612.bin

image621.wmf
18

x

>


oleObject613.bin

image622.wmf
22–

x


oleObject614.bin

image623.wmf
(

)

5005022:0,26000250

xx

+-=-


oleObject615.bin

image624.wmf
(

)

(

)

(

)

22

6000–250.–1825010500–108000250.–42432

xxxxxx

=-=-+

+


oleObject616.bin

image625.wmf
(

)

2

250212250 2250

x

=--+³


image65.wmf
200


oleObject617.bin

image626.wmf
210

x

-=


oleObject618.bin

image627.wmf
21

x

=


oleObject619.bin

image628.wmf
21


oleObject620.bin

image629.wmf
2250


oleObject621.bin

image630.wmf
,

xy


oleObject54.bin

oleObject622.bin

image631.wmf
22

8

xy

+=


oleObject623.bin

image632.wmf
16

xy

P

xy

+

=

+


oleObject624.bin

image633.wmf
(

)

(

)

22

2

2

8

82

8

2

xy

xyxy

xy

xy

+=

Û+=+

+-

Û=


oleObject625.bin

image634.wmf
(

)

2

8

2

xy

xy

+-

=


oleObject626.bin

image635.wmf
P


image66.wmf
100


oleObject627.bin

image636.wmf
(

)

2

8

16

2

xy

P

xy

+-

+

=

+


oleObject628.bin

image637.wmf
(

)

2

24

2()

124

2

xy

P

xy

Pxy

xy

++

=

+

æö

=++

ç÷

+

èø


oleObject629.bin

image638.wmf
24

224

xy

xy

++³

+


oleObject630.bin

image639.wmf
124

24

2

24

xy

xy

P

æö

Þ++³

ç÷

+

èø

Þ³


oleObject631.bin

oleObject632.bin

oleObject55.bin

image640.wmf
24


oleObject633.bin

image641.wmf
24

+=

xy


oleObject634.bin

oleObject635.bin

oleObject636.bin

oleObject637.bin

image642.wmf
2

ab

ab

+

³


oleObject638.bin

image643.wmf
2

abab

+³


image67.wmf
20


oleObject639.bin

image644.wmf
2

.22

xxx

=


oleObject640.bin

image645.wmf
2

m


oleObject641.bin

image646.wmf
2

2

18

36:(2)

x

x

=


oleObject642.bin

image647.wmf
2

2

18108

2.(2).

xxm

xx

+=


oleObject643.bin

image648.wmf
2

2

x


image4.wmf
200


oleObject56.bin

oleObject644.bin

image649.wmf
54

x


oleObject645.bin

image650.wmf
0

x

>


oleObject646.bin

image651.wmf
22

108

2

Sxm

x

=+


oleObject647.bin

image652.wmf
22

3

54545454

232..54

xx

xxxx

++³=


oleObject648.bin

image653.wmf
2

54

2

x

x

=


image68.wmf
MNPQ


oleObject649.bin

image654.wmf
3

27

x

=


oleObject650.bin

image655.wmf
3

x

=


oleObject651.bin

image656.wmf
3

xm

=


oleObject652.bin

image657.wmf
(;08)

xmx

<<


oleObject653.bin

image658.wmf
()

2

x

m


oleObject57.bin

oleObject654.bin

image659.wmf
(;08)

ymy

<<


oleObject655.bin

image660.wmf
28

2

128

2

2

4

4

x

xy

xy

yx

p

p

p

++=

æö

++=

ç÷

èø

+

æö

=-

ç÷

èø


oleObject656.bin

image661.wmf
2

2

1

.

228

xx

Sxyxy

p

p

æö

=+=+

ç÷

èø


oleObject657.bin

image662.wmf
2

2

4

84

x

xx

pp

éù

+

æö

+-

ç÷

êú

èø

ëû


oleObject658.bin

image663.wmf
2

4163232

8444

x

p

ppp

+

æö

--+£

ç÷

+++

èø


image69.jpg




oleObject659.bin

image664.wmf
18

4

x

p

=

+


oleObject660.bin

image665.wmf
8

4

y

p

=

+


oleObject661.bin

image666.wmf
A


oleObject662.bin

image667.wmf
30


oleObject663.bin

image668.wmf
10


image70.wmf
MN


oleObject664.bin

image669.wmf
1

3


oleObject665.bin

image670.png
7120°

H

4

B




image671.wmf
,

AB

¢¢


oleObject666.bin

image672.wmf
,

AB


oleObject667.bin

image673.wmf
OHBB

¢

^


oleObject668.bin

oleObject58.bin

image674.wmf
·

1

360120,

3

AOB

=×=

oo


oleObject669.bin

image675.wmf
80m

OA

¢

=


oleObject670.bin

image676.wmf
OABH

¢¢


oleObject671.bin

image677.wmf
3


oleObject672.bin

image678.wmf
(

)

80m

HBOA

¢¢

==


oleObject673.bin

image71.wmf
AM


image679.wmf
·

90

AOH

=

o


oleObject674.bin

image680.wmf
·

1209030

BOH

=-=

ooo


oleObject675.bin

image681.wmf
OBH


oleObject676.bin

image682.wmf
(

)

1

.sin307537,5

2

BHOBm

==×=

o


oleObject677.bin

image683.wmf
(

)

37,580117,5m

BBBHHB

¢¢

=+=+=


oleObject678.bin

oleObject59.bin

oleObject679.bin

image684.wmf
117,5m


oleObject680.bin

image685.wmf
x


oleObject681.bin

image686.wmf
0

x

>


oleObject682.bin

image687.wmf
4

x


oleObject683.bin

image688.wmf
y


image72.wmf
4


oleObject684.bin

image689.wmf
0

y

>


oleObject685.bin

image690.wmf
4..400

Vxxy

==


oleObject686.bin

image691.wmf
2

.100

xy

=


oleObject687.bin

image692.wmf
2

100

y

x

=


oleObject688.bin

image693.wmf
(

)

2

424

Sxxxy

=++


oleObject60.bin

oleObject689.bin

image694.wmf
2

410

xxy

=+


oleObject690.bin

image695.wmf
2

2

100

410..

xx

x

=+


oleObject691.bin

image696.wmf
2

1000

4

x

x

=+


oleObject692.bin

image697.wmf
,

xy


oleObject693.bin

image698.wmf
(

)

2

0

xy

-³


oleObject3.bin

image73.wmf
3

4

m


oleObject694.bin

image699.wmf
20

xyxy

+-³


oleObject695.bin

image700.wmf
2

xyxy

+³


oleObject696.bin

image701.wmf
xy

=


oleObject697.bin

image702.wmf
2

1000

4

Sx

x

=+


oleObject698.bin

image703.wmf
(

)

2

1000

4100100

x

x

=++-


oleObject61.bin

oleObject699.bin

image704.wmf
2

1000

24.100100

x

x

³+-


oleObject700.bin

image705.wmf
1000

40100

x

x

=+-


oleObject701.bin

image706.wmf
1000

40100

Sx

x

³+-


oleObject702.bin

image707.wmf
1000

240.100

x

x

³-


oleObject703.bin

image708.wmf
400100300

=-=


image74.png
Khu nuéi

cd riéng

Bo ngang




oleObject704.bin

image709.wmf
min

300

S

=


oleObject705.bin

image710.wmf
=


oleObject706.bin

image711.wmf
2

4100

1000

40

x

x

x

ì

=

ï

í

=

ï

î


oleObject707.bin

image712.wmf
5

x

=


oleObject708.bin

image713.wmf
300.500000150000000

=


image75.png




oleObject709.bin

image714.wmf
150

=


oleObject710.bin

image715.wmf
(

)

(

)

012

xcmx

<<


oleObject711.bin

image716.wmf
(

)

12

xcm

-


oleObject712.bin

image717.wmf
(

)

24

xcm

-


oleObject713.bin

image718.wmf
(

)

(

)

(

)

3

1224

Vxxxcm

=--


image76.emf
Bờ

dọc

Bờ ngang


oleObject714.bin

image719.wmf
,,

abc


oleObject715.bin

image720.wmf
3

3

abcabc

++³


oleObject716.bin

image721.wmf
abc

==


oleObject717.bin

image722.wmf
333

,,

xaybzc

===


oleObject718.bin

image723.wmf
,,00

xyzxyz

Þ³Þ++³


image77.wmf
62,5dm


oleObject719.bin

image724.wmf
333

3

xyzxyz

++³


oleObject720.bin

image725.wmf
(

)

(

)

3

3

330

xyxyxyzxyz

+-++-³


oleObject721.bin

image726.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

2

2

30

xyzxyxyzzxyxyz

éù

+++-++-++³

ëû


oleObject722.bin

image727.wmf
(

)

(

)

222

230

xyzxyzxyxzyzxyxyz

éù

+++++---++³

ëû


oleObject723.bin

image728.wmf
(

)

222

0

xyzxyzxyxzyz

éù

++++---³

ëû


oleObject62.bin

oleObject724.bin

image729.wmf
222

0

xyzxyxzyz

++---³


oleObject725.bin

image730.wmf
0

xyz

++³


oleObject726.bin

image731.wmf
(

)

(

)

(

)

222

0

xyyzzx

-+-+-³


oleObject727.bin

image732.wmf

oleObject728.bin

image733.wmf
xyz

==


image78.wmf
S


oleObject729.bin

image734.wmf
abc

==


oleObject730.bin

image735.wmf
(

)

(

)

(

)

3

1224

Vxxxcm

=--


oleObject731.bin

image736.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

1

..31231224

3123

xxx

----

--


oleObject732.bin

image737.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

3

31122324

1

.

3

3123

xxx

éù

+--+--

êú

£

êú

--

ëû


oleObject733.bin

image738.wmf
(

)

(

)

3

11233124822433

.

3

3123

xxxxx

éù

+--++--+

=

êú

--

ëû


oleObject63.bin

oleObject734.bin

image739.wmf
(

)

(

)

3

136123

.3843

3

3123

éù

-

==

êú

--

ëû


oleObject735.bin

image740.wmf
(

)

(

)

3112

xx

=--


oleObject736.bin

image741.wmf
(

)

(

)

2324

x

=--


oleObject737.bin

image742.wmf
1243

x

Û=-


oleObject738.bin

image743.wmf
max

3843

V

=


image79.wmf
S


oleObject739.bin

image744.wmf
1243

x

Û=-


oleObject740.bin

oleObject741.bin

oleObject742.bin

oleObject743.bin

oleObject744.bin

oleObject745.bin

oleObject746.bin

oleObject747.bin

image5.wmf
192


oleObject64.bin

oleObject748.bin

oleObject749.bin

oleObject750.bin

oleObject751.bin

oleObject752.bin

oleObject753.bin

oleObject754.bin

oleObject755.bin

oleObject756.bin

oleObject757.bin

image80.wmf
cm

x


oleObject758.bin

oleObject759.bin

oleObject760.bin

oleObject761.bin

oleObject762.bin

oleObject763.bin

oleObject764.bin

oleObject765.bin

oleObject766.bin

oleObject767.bin

oleObject65.bin

oleObject768.bin

oleObject769.bin

oleObject770.bin

image745.wmf
(

)

2

0

yaxa

=<


oleObject771.bin

image746.wmf
(

)

2;4

-


oleObject772.bin

image747.wmf
2

4.2

a

-=


oleObject773.bin

image748.wmf
1

a

=-


image81.wmf
x


oleObject774.bin

image749.wmf
2

yx

=-


oleObject775.bin

image750.wmf
ABCD


oleObject776.bin

image751.wmf
2

ABCDk

==


oleObject777.bin

image752.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

22

;4;;4;;;;0

AkBkCkkDkkk

---->


oleObject778.bin

image753.wmf
2

2;4

ABkBCk

==-


oleObject66.bin

oleObject779.bin

image754.wmf
(

)

2

24

kk

-


oleObject780.bin

image755.wmf
(

)

2

32

33

24

kk

-

-


oleObject781.bin

image756.wmf
3

16

24

33

kk

æö

=--+

ç÷

èø


oleObject782.bin

image757.wmf
2

244

22..

3

33

kkk

æöæö

=--++

ç÷ç÷

èøèø


oleObject783.bin

image758.wmf
2

24

20

33

kk

æöæö

=--+£

ç÷ç÷

èøèø


image82.emf
x cm

12 cm


oleObject784.bin

image759.wmf
0

k

>


oleObject785.bin

image760.wmf
(

)

2

32

33

24

kk

£

-


oleObject786.bin

image761.wmf
2

3

k

=


oleObject787.bin

image762.wmf
MB


oleObject788.bin

image763.wmf
x(cm)


image83.wmf
3

62250

3

m


oleObject789.bin

image764.wmf
NC


oleObject790.bin

image765.wmf
x(cm)


oleObject791.bin

image766.wmf
MN


oleObject792.bin

image767.wmf
20xx202x(cm)

--=-


oleObject793.bin

image768.wmf
BQM


oleObject67.bin

oleObject794.bin

image769.wmf
M


oleObject795.bin

image770.wmf
0

QMQM

tanBtan60

BMx

===


oleObject796.bin

image771.wmf
0

QMx.tan60x.3

==


oleObject797.bin

image772.wmf
MNPQ


oleObject798.bin

image773.wmf
SMN.QM(202x).x3

==-


image84.wmf
350

000


oleObject799.bin

image774.wmf
2

10xx

S(202x).x323(10x).x23

2

-+

æö

=-=-£

ç÷

èø


oleObject800.bin

image775.wmf
S23.25503

£=


oleObject801.bin

image776.wmf
10xx

-=


oleObject802.bin

image777.wmf
x5

=


oleObject803.bin

image778.wmf
MB5cm

=


oleObject68.bin

oleObject804.bin

image779.wmf
MNPQ


oleObject805.bin

image780.wmf
x


oleObject806.bin

image781.wmf
0

x

>


oleObject807.bin

image782.wmf
500

2

x


oleObject808.bin

image783.wmf
500500250

2225002

22

Sxxx

xxx

æö

=×++×=++

ç÷

èø


oleObject4.bin

image85.jpeg




oleObject809.bin

image784.wmf
2

x


oleObject810.bin

image785.wmf
250

x


oleObject811.bin

image786.wmf
250250

222205

xx

xx

+³×=


oleObject812.bin

image787.wmf
500205

S

³+


oleObject813.bin

image788.wmf
""

=


image86.wmf
18


oleObject814.bin

image789.wmf
250

2

x

x

=


oleObject815.bin

image790.wmf
2

250

125

2

x

==


oleObject816.bin

image791.wmf
55

x

=


oleObject817.bin

image792.wmf
250

105

55

=


oleObject818.bin

image793.wmf
55


oleObject69.bin

oleObject819.bin

image794.wmf
105


oleObject820.bin

image795.wmf
a


oleObject821.bin

image796.wmf
b


oleObject822.bin

image797.wmf
2

ab

ab

+

³


oleObject823.bin

oleObject824.bin

image87.wmf
22


oleObject825.bin

oleObject826.bin

image798.wmf
2

abab

+³


oleObject827.bin

image799.wmf
(

)

(

)

22

20

abab

+-³


oleObject828.bin

image800.wmf
(

)

2

0

ab

-³


oleObject829.bin

oleObject830.bin

oleObject831.bin

oleObject70.bin

oleObject832.bin

image801.wmf
=


oleObject833.bin

image802.wmf
ab

=


oleObject834.bin

image803.wmf
ABCD


oleObject835.bin

image804.wmf
+

22

xy


oleObject836.bin

image805.wmf
+

22

2

xy


image88.wmf
500


oleObject837.bin

image806.wmf
+

=

p

22

.

4

xy

S


oleObject838.bin

image807.wmf
(

)

==

2

640

hcn

Sxym


oleObject839.bin

image808.wmf
+

=-=

¢

-

p

22

. 

4

hcn

xy

SSSxy


oleObject840.bin

image809.wmf
(

)

-³

2

0

xy


oleObject841.bin

image810.wmf
;

xy


oleObject71.bin

oleObject842.bin

image811.wmf
Þ


oleObject843.bin

image812.wmf
-+³

22

20

xxyy


oleObject844.bin

oleObject845.bin

image813.wmf
+³

22

2

xyxy


oleObject846.bin

oleObject847.bin

image814.wmf
+

³>

22

0

42

xyxy


image89.wmf
200


oleObject848.bin

oleObject849.bin

image815.wmf
(

)

+

³

p

p

22

42

xy

xy


oleObject850.bin

image816.wmf
Þ


oleObject851.bin

image817.wmf
(

)

+

-³-

p

p

22

42

xy

xy

xyxy


oleObject852.bin

image818.wmf
¢

³-

p

 

2

xy

Sxy


oleObject853.bin

oleObject72.bin

image819.wmf
Þ


oleObject854.bin

image820.wmf
³-

p

320640

S


oleObject855.bin

image821.wmf
=

xy


oleObject856.bin

image822.wmf
==

810

xy


oleObject857.bin

image823.wmf
(

)

££

0x30


oleObject858.bin

image90.wmf
50


image824.wmf
(

)

=-=--

EFGHABCDAEH

SS4S9002x30x


oleObject859.bin

image825.wmf
(

)

=-+=-+³

2

2

EFGH

S2x60x9002x15450450


oleObject860.bin

image826.wmf
=

2

EFGH

S450m


oleObject861.bin

image827.wmf
2;2.

ACmBDn

==


oleObject862.bin

image828.wmf
ABCD


oleObject863.bin

image6.wmf
ABCD


oleObject73.bin

image829.wmf
1

.2.22.

2

Smnmn

==


oleObject864.bin

image830.wmf
(

)

2

1280

64

20

V

Scm

h

===


oleObject865.bin

image831.wmf
(

)

2

2.64.

mncm

=


oleObject866.bin

image832.png




image833.wmf
4..2080.

xq

SABAB

==


oleObject867.bin

image834.wmf
xq

S


image91.png




oleObject868.bin

image835.wmf
AB


oleObject869.bin

image836.wmf
O


oleObject870.bin

image837.wmf
AC


oleObject871.bin

image838.wmf
BD


oleObject872.bin

image839.wmf
ACBD

^


oleObject873.bin

image840.wmf
O


oleObject874.bin

image841.wmf
AOB

D


oleObject875.bin

image842.wmf
O


oleObject876.bin

image843.wmf
22222

.

ABOAOBmn

=+=+


oleObject877.bin

image844.wmf
22

2

mnmn

+³


image92.wmf
,

xy


oleObject878.bin

image845.wmf
(

)

2

648.

ABABcm

³Þ³


oleObject879.bin

image846.wmf
AB


oleObject880.bin

image847.wmf
8

cm


oleObject881.bin

image848.wmf
mn

=


oleObject882.bin

image849.wmf
ABCD


oleObject74.bin

oleObject883.bin

image850.wmf
(

)

2

4.8.20640.

cm

=


oleObject884.bin

oleObject885.bin

image851.wmf
(

)

(

)

(

)

2

2

22

22

2

2

2

24

20

0,,0

abab

abab

aabbab

aabb

abab

+³

+³

++³

-+³

-³">


oleObject886.bin

image852.wmf
x


oleObject887.bin

image853.wmf
y


oleObject888.bin

image93.wmf
22

2228

xxyyy

++-=


image854.wmf
22400

xy

+=


oleObject889.bin

image855.wmf
(

)

0,2400

xy

<<


oleObject890.bin

image856.wmf
(

)

2

2

2

12400

2.720000

288

AMGM

xy

Sxyxy

-

+

==£==


oleObject891.bin

image857.wmf
720000


oleObject892.bin

oleObject893.bin

image858.wmf
V


oleObject75.bin

oleObject894.bin

image859.wmf
62

x

-


oleObject895.bin

image8590.wmf
62

x

-


oleObject896.bin

image860.wmf
2

(62)

Vxx

=-


oleObject897.bin

image861.wmf
x


oleObject898.bin

image862.wmf
x


image94.wmf
24

Py

xy

=+-


oleObject899.bin

image863.wmf
62

x

-


oleObject900.bin

oleObject901.bin

image864.wmf
22

(62)4(3)

Vxxxx

=-=-


oleObject902.bin

image865.wmf
(

)

(

)

233

2

V

xxx

=--


oleObject903.bin

image866.wmf
2, 3, 3

xxx

--


oleObject904.bin

oleObject76.bin

image867.wmf
233

xxx

=-=-


oleObject905.bin

image868.wmf
1

x

=


oleObject906.bin

image869.wmf
(

)

2

162.116

V

-

=

=


oleObject907.bin

image870.wmf
1


oleObject908.bin

image871.wmf
16


oleObject909.bin

image95.wmf
3

36 m


image872.wmf
2

xyxy

+³


oleObject910.bin

image873.wmf
""

=


oleObject911.bin

image874.wmf
.

xy

=


oleObject912.bin

image875.wmf
(

)

2

0

xy

-³


oleObject913.bin

image876.wmf
20

xxyy

-+³


oleObject914.bin

oleObject5.bin

oleObject77.bin

image877.wmf
2

xyxy

+³


oleObject915.bin

oleObject916.bin

oleObject917.bin

image878.wmf
,()(0,0)

abcmab

>>


oleObject918.bin

image879.wmf
6,4.

ab

++


oleObject919.bin

image880.wmf
.384

ab

=


oleObject920.bin

image96.wmf
()

xm


image881.wmf
384

(1)

b

a

=


oleObject921.bin

image882.wmf
(6)(4)

Sab

=++


oleObject922.bin

image883.wmf
2304

4408

Sa

a

=++


oleObject923.bin

image884.wmf
2304

24.408600.

Sa

a

³+=


oleObject924.bin

image885.wmf
600

MinS

=


oleObject925.bin

oleObject78.bin

image886.wmf
2304

4

a

a

=


oleObject926.bin

image887.wmf
24

a

=


oleObject927.bin

image888.wmf
30,20

cmcm


oleObject928.bin

image889.png
N
V.D
L ""‘





image890.wmf
(

)

,cm

dr


oleObject929.bin

image891.wmf
(

)

(

)

10cm;5cm

2

d

dr

===


image97.wmf
x


oleObject930.bin

image892.wmf
,,,,

ABMNH


oleObject931.bin

image893.wmf
,,,,

DCEFO


oleObject932.bin

image894.wmf
ABCD


oleObject933.bin

image895.wmf
(

)

33.1030cm(1)

ABCDd

====


oleObject934.bin

image896.wmf
,,,E

ADH


oleObject79.bin

oleObject935.bin

image897.wmf
DEF


oleObject936.bin

image898.wmf
(

)

2222

222223103(cm)

DEDHODOHrrr

==-=-==


oleObject937.bin

image899.wmf
103(cm);103(cm)

DFEF

==


oleObject938.bin

image900.wmf
(

)

103cm

DEEFDF

===


oleObject939.bin

image901.wmf
DEF

D


image98.wmf
8

m


oleObject940.bin

image902.wmf
·

EDF60

=°


oleObject941.bin

image903.wmf
·

·

ADMEDF60

==°


oleObject942.bin

image904.wmf
AM


oleObject943.bin

image905.wmf
.5.605

(cm)(2)

1803

P

=P


oleObject944.bin

image906.wmf
5

6.6.3018010()

3

lcm

=P+=+P


oleObject80.bin

oleObject945.bin

image907.png




image908.wmf
11

1

22

HOOCCH

=-=-=


oleObject946.bin

image909.wmf
(m)


oleObject947.bin

image910.wmf
2

222

13

1

22

HBOBOH

æö

=-=-=

ç÷

èø


oleObject948.bin

image911.wmf
23

ABHB

==


oleObject949.bin

image99.png
|y oo | | | NVOOO&A]-| # outine
S V[ 7 BN i
S rote- | AR Bt [T 3 % X OO O

Tools Shapes

{3 Copy

Color =
2 colors

Clipboard image Colors





image912.wmf
(m)


oleObject950.bin

image913.wmf
1113

..3.

2224

OAB

SABOH

===


oleObject951.bin

image914.wmf
2

(m)


oleObject952.bin

image915.wmf
OHB


oleObject953.bin

image916.wmf
·

3

sin

2

HB

HOB

OB

==


oleObject954.bin

image100.wmf
75

cm


image917.wmf
·

0

60

HOB

=


oleObject955.bin

image918.wmf
·

·

0

2120

AOBHOB

==


oleObject956.bin

image919.wmf
1

S


oleObject957.bin

image920.wmf
OACB


oleObject958.bin

image921.wmf
2

1

120

3603

R

S

pp

==


oleObject959.bin

oleObject81.bin

image922.wmf
2

(m)


oleObject960.bin

image923.wmf
2

S


oleObject961.bin

image924.wmf
AB


oleObject962.bin

image925.wmf
»

AB


oleObject963.bin

image926.wmf
21

3433

3412

OAB

SSS

pp

-

=-=-=


oleObject964.bin

image7.emf
C

D

B

P

M

Q

N

A


image101.wmf
80

m


image927.wmf
2

(m)


oleObject965.bin

image928.wmf
(

)

12

5.433

1

.5

336

VS

p

-

==


oleObject966.bin

image929.wmf
2

(m)


oleObject967.bin

image930.wmf
2

15

.5

33

VR

p

p

==


oleObject968.bin

image931.wmf
2

(m)


oleObject969.bin

oleObject82.bin

image932.wmf
(

)

21

5.433

5

4,21

336

VVV

p

p

-

=-=-»


oleObject970.bin

oleObject971.bin

image933.wmf
3

4,21m


oleObject972.bin

image934.wmf
300040002023000

xy

+=


oleObject973.bin

image935.wmf
342023

xy

+=


oleObject974.bin

image936.wmf
20233

1

4

x

y

-

=³


image102.png




oleObject975.bin

image937.wmf
2019

1673

3

x

££=


oleObject976.bin

image938.wmf
202332024411

506

444

xxxx

yx

---+-

===-+


oleObject977.bin

image939.wmf
y


oleObject978.bin

image940.wmf
1

x

-


oleObject979.bin

image941.wmf
4


image103.wmf
3

400m


oleObject980.bin

image942.wmf
14,

xkk

=+Î

¢


oleObject981.bin

image943.wmf
5053

yk

=-


oleObject982.bin

image944.wmf
114673

k

£+£


oleObject983.bin

image945.wmf
0168

k

££


oleObject984.bin

image946.wmf
169


oleObject83.bin

oleObject985.bin

image104.wmf
500 000


oleObject84.bin

image105.wmf
2

m


oleObject85.bin

image106.emf

image8.wmf
MNPQ


image107.wmf
4


oleObject86.bin

image108.wmf
4


oleObject87.bin

image109.png




image110.wmf
20(cm)


oleObject88.bin

image111.wmf
MNPQ


oleObject89.bin

image112.wmf
MB


oleObject6.bin

oleObject90.bin

image113.wmf
MNPQ


oleObject91.bin

image114.png




image115.wmf
500


oleObject92.bin

image116.wmf
2


oleObject93.bin

image117.png




image118.wmf
ABCD


image9.wmf
MN


oleObject94.bin

image119.wmf
2

640

m


oleObject95.bin

image120.wmf
ABCD


oleObject96.bin

image121.png




image122.emf
y

x

A

D

C

B


image123.wmf
ABCD


oleObject97.bin

image124.wmf
EFGH


oleObject7.bin

oleObject98.bin

image125.wmf
E,F,G,H


oleObject99.bin

oleObject100.bin

image126.wmf
E


oleObject101.bin

image127.wmf
AB


oleObject102.bin

image128.png




image129.wmf
.

ABCDABCD

¢¢¢¢


image10.wmf
AM


oleObject103.bin

image130.wmf
3

1280

cm


oleObject104.bin

image131.wmf
20

cm


oleObject105.bin

image132.wmf
2400


oleObject106.bin

image133.wmf
6


oleObject107.bin

image134.wmf
x


oleObject8.bin

oleObject108.bin

image135.wmf
x


oleObject109.bin

image136.wmf
2

384

cm


oleObject110.bin

image137.wmf
3

cm


oleObject111.bin

image138.wmf
2

cm


oleObject112.bin

image139.png




image11.wmf
3

4

dm


image140.wmf
37


oleObject113.bin

image141.wmf
10

cm


oleObject114.bin

image142.wmf
5m


oleObject115.bin

image143.wmf
1m


oleObject116.bin

image144.wmf
0,5m


oleObject117.bin

oleObject9.bin

image145.wmf
  3,14

p

»


oleObject118.bin

image146.wmf
3

m


oleObject119.bin

image147.emf
H

B

O

C

A


image148.jpeg




image149.wmf
3000


oleObject120.bin

image150.wmf
4000


oleObject121.bin

image12.wmf
(

)

3

54

m

p


image151.wmf
x


oleObject122.bin

image152.wmf
3000


oleObject123.bin

image153.wmf
y


oleObject124.bin

image154.wmf
4000


oleObject125.bin

image155.wmf
2023000


oleObject126.bin

oleObject10.bin

image156.wmf
AF

AEHDCGEDHG

D=D=D=D


oleObject127.bin

image157.wmf
HEFEFGGH

===


oleObject128.bin

image158.wmf
·

·

AEHDFE

=


oleObject129.bin

image159.wmf
·

·

90

AEHFED

+=°


oleObject130.bin

image160.wmf
·

·

·

180

AEHFEDHDF

++=°


oleObject131.bin

image13.wmf
3

27

m


image161.wmf
·

90

HDF

=°


oleObject132.bin

image162.emf
10-x

x

G

F

C

B

A

D

H

E


image163.wmf
EF

GH


oleObject133.bin

image164.wmf
(

)

AExm

=


oleObject134.bin

image165.wmf
010

x

<<


oleObject135.bin

image166.wmf
(

)

10

AHxm

=-


oleObject11.bin

oleObject136.bin

image167.wmf
AHE


oleObject137.bin

image168.wmf
222

HEAHAE

=+


oleObject138.bin

image169.wmf
(

)

2

22

10

HExx

=--


oleObject139.bin

image170.wmf
(

)

2

22

220100255050

HExxx

=-+=-+³


oleObject140.bin

image171.wmf
5052

HE

³=


image14.emf
G

F

D

B

A

C

E

H


oleObject141.bin

image172.wmf
EFGH


oleObject142.bin

image173.wmf
4

HE


oleObject143.bin

oleObject144.bin

image174.wmf
HE


oleObject145.bin

oleObject146.bin

image175.wmf
52

HE

=


image15.emf
Q

P

N

M

D C

B

A


oleObject147.bin

image176.wmf
5

x

=


oleObject148.bin

image177.wmf
x


oleObject149.bin

image178.wmf
0

x

>


oleObject150.bin

image179.wmf
30

x


oleObject151.bin

image180.wmf
8000


image16.wmf
2

kg


oleObject152.bin

image181.wmf
8000

30

x


oleObject153.bin

image182.wmf
192


oleObject154.bin

image183.wmf
200


oleObject155.bin

image184.wmf
800051200000

200000.192000200000

30

Bxx

xx

=+=+


oleObject156.bin

image185.wmf
2,,0

ababab

+³">


oleObject12.bin

oleObject157.bin

image186.wmf
(

)

(

)

(

)

2

2

22

22

2

2

2

24

20

0,,0

abab

abab

aabbab

aabb

abab

+³

+³

++³

-+³

->">


oleObject158.bin

image187.wmf
200000

x


oleObject159.bin

image188.wmf
51200000

x


oleObject160.bin

image189.wmf
5120000051200000

2000002200000.6400000

xx

xx

+³=


oleObject161.bin

image190.wmf
2

51200000

20000025616

xxx

x

=Û=Û=


image17.wmf
30


oleObject162.bin

image191.wmf
16

x

=-


oleObject163.bin

image192.wmf
16


oleObject164.bin

image193.wmf
MN


oleObject165.bin

image194.wmf
(

)

xdm


oleObject166.bin

image195.wmf
0

x

>


oleObject13.bin

oleObject167.bin

image196.wmf
AM


oleObject168.bin

image197.wmf
(

)

hdm


oleObject169.bin

image198.wmf
0

h

>


oleObject170.bin

image199.wmf
2

4

xh

=


oleObject171.bin

image200.wmf
2

4

h

x

=


image18.wmf
40000


oleObject172.bin

image201.wmf
(

)

(

)

222

2

2

2

416

44.

1616

4444244

Sxxhxxx

x

x

xxxxx

xx

=+=+=+

æöæö

=-+++-=-++-

ç÷ç÷

èøèø


oleObject173.bin

image202.wmf
40

x

>


oleObject174.bin

image203.wmf
16

0

x

>


oleObject175.bin

image204.wmf
(

)

2

20

x

-³


oleObject176.bin

image205.wmf
16

024.402.8412

4

Sx

x

³+-=+-=


oleObject14.bin

oleObject177.bin

image206.wmf
20

16

4

4

x

x

x

-=

ì

ï

í

=

ï

î


oleObject178.bin

image207.wmf
2

x

=


oleObject179.bin

image208.wmf
2

4

1

2

h

==


oleObject180.bin

image209.wmf
2

MNdm

=


oleObject181.bin

image210.wmf
1

AMdm

=


image19.wmf
4

kg


oleObject182.bin

image211.wmf
2

12

dm


oleObject183.bin

image212.wmf
,,

abc


oleObject184.bin

image213.wmf
3

3

abcabc

++³


oleObject185.bin

image214.wmf
(1)


oleObject186.bin

image215.wmf
abc

==


oleObject15.bin

oleObject187.bin

image216.wmf
0,0,0

abc

===


oleObject188.bin

image217.wmf
,,

abc


oleObject189.bin

image218.wmf
333

,,

xaybzc

===


oleObject190.bin

image219.wmf
,,0

xyz

>


oleObject191.bin

image220.wmf
0

xyz

++>


image20.wmf
15


oleObject192.bin

image221.wmf
(1)


oleObject193.bin

image222.wmf
333

3

xyzxyz

++³


oleObject194.bin

image223.wmf
333

3

xyzxyz

++-=


oleObject195.bin

image224.wmf
33

()3()3

xyxyxyzxyz

+-++-


oleObject196.bin

image225.wmf
(

22

()()()3()

xyzxyxyzzxyxyz

é

ù

=+++-++-++

ê

ú

û

ë


oleObject16.bin

oleObject197.bin

image226.wmf
(

)

222

()

xyzxyzxyyzzx

=++++---


oleObject198.bin

image227.wmf
222

1

()()()()0,(,,0)

2

xyzxyyzxzxyz

éù

=++-+-+-³">

êú

ëû


oleObject199.bin

image228.wmf
333

3

xyzxyz

++³


oleObject200.bin

image229.wmf
3

3

abcabc

++³


oleObject201.bin

image230.wmf
=


image21.wmf
30000


oleObject202.bin

image231.wmf
xyz

==


oleObject203.bin

image232.wmf
abc

==


oleObject204.bin

image233.wmf
( )(0)

xmx

>


oleObject205.bin

image234.wmf
( )

hm


oleObject206.bin

image235.wmf
2

2

54

54

Vxhh

x

pp

=×=Þ=


oleObject17.bin

oleObject207.bin

image236.wmf
m


oleObject208.bin

image237.wmf
(

)

222

108

222 

TP

Sxxhxm

x

p

ppp

=+×=+


oleObject209.bin

image238.wmf
2

108

2

TP

Sx

x

p

p

=+


oleObject210.bin

image239.wmf
222

3

10854545454

2232..54

xxx

xxxxx

ppppp

pppp

+=++³=


oleObject211.bin

image240.wmf
TP

S


image22.wmf
200

kg


oleObject212.bin

image241.wmf
(

)

2

54

m

p


oleObject213.bin

image242.wmf
23

54

2273

xxx

x

p

p

=Þ=Þ=


oleObject214.bin

image243.wmf
54.500000

p

»


oleObject215.bin

image244.wmf
 (; x>0)

xm


oleObject216.bin

image245.wmf
3

27

m


oleObject18.bin

oleObject217.bin

image246.wmf
(

)

2

27

.

m

x


oleObject218.bin

image247.wmf
22

22

272710854

222222.

xxxxxxA

xx

xx

æö

÷

ç

÷

×+×+××=+=+=×

ç

÷

ç

÷

ç

èø


oleObject219.bin

image248.wmf
22

542727

999

Axx

xxx

+=++=+++


oleObject220.bin

image249.wmf
2

222

2

272727

02.

272727

9092.9

xxx

xxx

xxx

æö

÷

ç

÷

ç

-³=>+³

÷

ç

÷

ç

÷

ç

èø

æö

÷

ç

÷

ç

+³=>+³

÷

ç

÷

ç

÷

ç

èø


oleObject221.bin

image250.wmf
2

2727279

922992272

279

942749936.

27

AxAx

xxx

AxA

x

A

×

=>+³×+×Þ+³+

×

Þ+³×=×Þ+³

Þ³


image23.wmf
1200


oleObject222.bin

image251.wmf
2

27

93.

xx

x

==Þ=


oleObject223.bin

image252.wmf
3

m


oleObject224.bin

image253.wmf
(

)

2

27

3

3

m

=


oleObject225.bin

image254.emf
A 8-x

x

Q

P

N

M

D

C

B


image255.wmf
)

 

(

0

xx

³


oleObject226.bin

oleObject19.bin

image256.wmf
 )

(

0

yy

³


oleObject227.bin

image257.wmf
24

xy

+


oleObject228.bin

image258.wmf
3015

xy

+


oleObject229.bin

image259.wmf
4000030000

xy

+


oleObject230.bin

image260.wmf
200

kg


oleObject231.bin

image24.png




oleObject232.bin

image261.wmf
24200

 

30151200 

xy

xy

+£

ì

í

+£

î


oleObject233.bin

image262.wmf
21000

2800

xy

xy

+-£

ì

í

+-£

î


oleObject234.bin

image263.wmf
(

)

21000

*

2800

xy

xy

+-£

ì

í

+-£

î


oleObject235.bin

image264.wmf
0

x

³


oleObject236.bin

image265.wmf
0

y

³


image25.wmf
20cm


oleObject237.bin

image266.wmf
;4000030000 

()

Lxyxy

=+


oleObject238.bin

image267.wmf
:21000, :2800

()()

dxydxy

+-=¢+-=


oleObject239.bin

image268.png




image269.wmf
ABCO


oleObject240.bin

image270.wmf
(

)

d


oleObject241.bin

oleObject20.bin

image271.wmf
(

)

'

d


oleObject242.bin

oleObject243.bin

image272.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

0;0, 40;0, 0;50, 20;40


oleObject244.bin

image273.wmf
(

)

(

)

0;00; 40;01600000; 

LL

==


oleObject245.bin

image274.wmf
(

)

0;501500000;

L

=


oleObject246.bin

image275.wmf
(

)

20;402000000

L

=


image26.wmf
(cm)

OMx

=


oleObject247.bin

image276.wmf
(

)

;

Lxy


oleObject248.bin

image277.wmf
2000000


oleObject249.bin

image278.wmf
(

)

(

)

;20;40

xy

=


oleObject250.bin

image279.wmf
20


oleObject251.bin

image280.wmf
40 


oleObject21.bin

oleObject252.bin

image281.wmf
P=Þ=

P

2

2

x

rxr


oleObject253.bin

image282.wmf
=-=-

P

2

222

2

4

x

hRrR


oleObject254.bin

image283.wmf
æö

P

÷

ç

÷

=P=-

ç

÷

ç

÷

ç

P

P

èø

2

2

22

2

12

332

4

x

VrhR


oleObject255.bin

image284.wmf
æö

÷

ç

÷

++-

ç

÷

æö

ç

PPP

÷

÷

ç

PPP

ç

÷

÷

=-£=

ç

ç

÷

÷

ç

ç

÷

÷

ç

PPP

ç

÷

èø

÷

ç

÷

ç

÷

ç

èø

3

222

2

2222226

222

22

222

444

884

...

993927

884

xxx

R

xxxR

VR


oleObject256.bin

image285.wmf
=-Û=P

PP

22

2

22

46

84

xx

Rx


image27.wmf
x


oleObject257.bin

image286.wmf
,,

abc


oleObject258.bin

image287.wmf
4

3333

2244

abcabcabcabcabcabcabc

+++³+³=


oleObject259.bin

image288.emf
x

N

O

A

S

M


image289.emf
O

Q

P

N

M

S


image290.wmf
(

)

1

.2010cm

2

OA

==


oleObject260.bin

image291.wmf
10

AMOAOMx

=-=-


oleObject22.bin

oleObject261.bin

image292.wmf
22

MNOMx

==


oleObject262.bin

image293.wmf
010

x

<<


oleObject263.bin

image294.wmf
.

SMPNQ


oleObject264.bin

image295.wmf
(

)

2

22

11

.22

22

SMNxx

===

ñaùy


oleObject265.bin

image296.wmf
222

SMSAAM

=+


image28.emf
x

O

A

M


oleObject266.bin

image297.wmf
(

)

2

2222222

101020020

hSOSMOMSAAMOMxxx

==-=+-=+--=-


oleObject267.bin

oleObject268.bin

image298.wmf
2

11

..2.20020

33

VShxx

==-

ñaùy


oleObject269.bin

image299.wmf
(

)

(

)

5

24

44

444555520020

20020.5.5.5.5.20020.

99.59.55

xxxxx

Vxxxxxxx

++++-

æö

=-=-£

ç÷

èø


oleObject270.bin

image300.wmf
18

25

4

42.10

.40

9.59

V

£=


oleObject271.bin

image29.wmf
ABCD


image301.wmf
9

21051210

33

V

£=


oleObject272.bin

image302.wmf
""

=


oleObject273.bin

image303.wmf
520020

xx

=-


oleObject274.bin

image304.wmf
8

x

=


oleObject275.bin

oleObject276.bin

oleObject277.bin

oleObject23.bin

image305.wmf
(

)

xdm


oleObject278.bin

image306.wmf
(

)

ydm


oleObject279.bin

image307.wmf
0

x

>


oleObject280.bin

image308.wmf
0

y

>


oleObject281.bin

oleObject282.bin

image309.wmf
2

4

xy

=


image30.png




oleObject283.bin

image310.wmf
2

4

y

x

=


oleObject284.bin

image311.wmf
22

16

4

Sxyxx

x

=+=+


oleObject285.bin

image312.wmf
(

)

(

)

2

2

2

2

42

416

444212

x

x

Sxxx

xx

-

+

=-++-=-++


oleObject286.bin

image313.wmf
12

S

³


oleObject287.bin

image314.wmf
2,1

xy

==


image31.wmf
MNPQ


oleObject288.bin

image315.wmf
2

dm


oleObject289.bin

image316.wmf
1

dm


oleObject290.bin

image317.wmf
4


oleObject291.bin

image318.wmf
(

)

,  ,   *, 

xyxyNKg

Î


oleObject292.bin

image319.wmf
2

x


oleObject24.bin

oleObject293.bin

image320.wmf
y


oleObject294.bin

oleObject295.bin

image321.wmf
1


oleObject296.bin

image322.wmf
1000


oleObject297.bin

image323.wmf
21000

xxyy

+++=


oleObject298.bin

image32.wmf
MN


image324.wmf
321000

xy

+=


oleObject299.bin

image325.wmf
48


oleObject300.bin

oleObject301.bin

image326.wmf
x


oleObject302.bin

image327.wmf
(48,20)240

BC

=


oleObject303.bin

image328.wmf
300;*

xxN

<Î


oleObject25.bin

oleObject304.bin

oleObject305.bin

image329.wmf
240

x

=


oleObject306.bin

image330.wmf
240

x

=


oleObject307.bin

image331.wmf
140

y

=


oleObject308.bin

image332.wmf
480


oleObject309.bin

image33.wmf
AM


image333.wmf
240


oleObject310.bin

image334.wmf
140


oleObject311.bin

image335.wmf
140


oleObject312.bin

oleObject313.bin

image336.wmf
(

)

3

1m


oleObject314.bin

image337.wmf
2

1

VRh

p

==


oleObject26.bin

oleObject315.bin

image338.wmf
2

1

h

R

p

=


oleObject316.bin

image339.wmf
2

22

tp

SRhR

pp

=+


oleObject317.bin

image340.wmf
2

2

1

22

tp

SRR

R

pp

p

=+


oleObject318.bin

image341.wmf
(

)

2

2

20

tp

SRR

R

p

=+>


oleObject319.bin

image342.wmf
;;

abc


image34.wmf
3

4

dm


oleObject320.bin

image343.wmf
3

3

abcabc

++³


oleObject321.bin

image344.wmf
22

211

22

tp

SRR

RRR

pp

=+=++


oleObject322.bin

image345.wmf
2

3

11

32

R

RR

p

³××


oleObject323.bin

image346.wmf
(

)

2

3

32m

p

=


oleObject324.bin

image347.wmf
(

)

3

1

m

2

R

p

=


oleObject27.bin

oleObject325.bin

image348.jpg
‘




image349.wmf
AB


oleObject326.bin

image350.wmf
'

OO


oleObject327.bin

image351.wmf
C


oleObject328.bin

image352.wmf
O


oleObject329.bin

image35.wmf
48


oleObject330.bin

image353.wmf
(

)

'

O


oleObject331.bin

image354.wmf
1

V


oleObject332.bin

oleObject333.bin

oleObject334.bin

image355.wmf
2

V


oleObject335.bin

oleObject336.bin

oleObject28.bin

oleObject337.bin

image356.wmf
V


oleObject338.bin

image357.wmf
C


oleObject339.bin

image358.wmf
(

)

O


oleObject340.bin

image359.wmf
12

n

V

=


oleObject341.bin

image360.wmf
2

22

1

2

12

1

''

''111

3

1

228

3

1

(1)

8

COOB

V

COOB

VCOOA

COOA

SuyraVVV

p

p

×××

æöæö

==×=×=

ç÷ç÷

èøèø

×××

==


image36.wmf
20


oleObject342.bin

image361.wmf
6

(2)

8

n

VV

=


oleObject343.bin

image362.wmf
12

n

VVVV

++=


oleObject344.bin

image363.wmf
(

)

1


oleObject345.bin

image364.wmf
(

)

2


oleObject346.bin

image365.wmf
12

11

122

66

n

VVV

===×=


oleObject29.bin

oleObject347.bin

image366.wmf
2


oleObject348.bin

image367.wmf
(

)

xcm


oleObject349.bin

image368.wmf
(

)

010

x

<<


oleObject350.bin

image369.wmf
(

)

22

210

MQxcm

=-


oleObject351.bin

image370.wmf
MNPQ


image37.wmf
14


oleObject352.bin

image371.wmf
(

)

(

)

2222

.21002.100

Sxxxxcm

=-=-


oleObject353.bin

image372.wmf
(

)

2222

2.100100100

xxxx

-£+-=


oleObject354.bin

image373.wmf
22

10052

xxx

=-Þ=


oleObject355.bin

image374.wmf
2

100

cm


oleObject356.bin

image375.wmf
(

)

52

xcm

=


oleObject30.bin

oleObject357.bin

image376.emf
E

C

B

A


image377.wmf
·

·

22

sino1

BACcsBAC

+=


oleObject358.bin

image378.wmf
·

sin

BE

AB

BAE

=


oleObject359.bin

image379.wmf
·

2

2

2

sin

BE

AB

BAE

=


oleObject360.bin

image380.wmf
·

cos

AE

AB

BAE

=


oleObject361.bin

image38.wmf
10


image381.wmf
·

2

2

2

cos

AE

AB

BAE

=


oleObject362.bin

image382.wmf
·

·

2222

22

222

sin

BEAEBEAE

cos

ABABAB

BAEBAE

+

+=+=


oleObject363.bin

image383.wmf
222

BEAEAB

+=


oleObject364.bin

image384.wmf
·

·

22222

22

2222

sin1

BEAEBEAEAB

cos

ABABABAB

BAEBAE

+

+=+===


oleObject365.bin

image385.wmf
·

·

22

sino1

BACcsBAC

+=


oleObject366.bin

oleObject31.bin

image386.wmf
·

BAE


oleObject367.bin

image387.wmf
·

BAC


oleObject368.bin

image388.wmf
·

222

2...

BCABACABACcosBAC

=+-


oleObject369.bin

image389.wmf
222

BCBECE

=+


oleObject370.bin

image390.wmf
2222

()2..

CEACAEACACAEAE

=-=-+


oleObject371.bin

image39.wmf
1000


image391.wmf
2222

2..

BCBEACACAEAE

=+-+


oleObject372.bin

image392.wmf
222

BEAEAB

+=


oleObject373.bin

oleObject374.bin

image393.wmf
·

·

AB.cosAB.cos

BAEBAC

=


oleObject375.bin

image394.wmf
·

222

2...

BCABACABACcosBAC

=+-


oleObject376.bin

image395.wmf
1

.

2

SBEAC

=


oleObject32.bin

oleObject377.bin

image396.wmf
·

.sin

BEABBAC

=


oleObject378.bin

oleObject379.bin

oleObject380.bin

image397.wmf
·

222

13)

(2682.6.8.

cosBAC

=+-


oleObject381.bin

image398.wmf
·

1

2

.

cosBAC

=


oleObject382.bin

oleObject383.bin

image40.wmf
12


image399.wmf
·

·

2

3

1

2

sino

BACcsBAC

-

==


oleObject384.bin

image400.wmf
·

113

..sin.6.8.123

222

SABACBAC

===


oleObject385.bin

image401.png




image402.wmf
22.2540

5

22

Rd

hcm

--

===


oleObject386.bin

image403.wmf
d


oleObject387.bin

image404.wmf
2

xq

SRh

p

=


image1.emf
G

F

C

B

A

D

H

E


oleObject33.bin

oleObject388.bin

image405.wmf
xq

S


oleObject389.bin

image406.wmf
2

xq

S

=


oleObject390.bin

image407.wmf
2

xq

S

-


oleObject391.bin

image408.wmf
2222

2.42.22.4.252.2.25.545000.45

xq

SRRhcmm

ppppp

=-=-==


oleObject392.bin

image409.wmf
4700000.0,456640000

p

»


image41.wmf
MNPQ


oleObject393.bin

image410.wmf
4

n

>


oleObject394.bin

image411.wmf
4

n

<


oleObject395.bin

image412.wmf
3.824

=


oleObject396.bin

image413.wmf
352411

-=


oleObject397.bin

image414.wmf
4

n

=


oleObject34.bin

oleObject398.bin

image415.wmf
4.832,

=


oleObject399.bin

image416.wmf
MBxNCx

=Þ=


oleObject400.bin

image417.wmf
1002

MNx

=-


oleObject401.bin

image418.wmf
0

tan60.3

MQBMx

==


oleObject402.bin

oleObject403.bin

image42.wmf
(

)

O


image419.wmf
2

50

(1002)323(50)2312503

2

xx

Sxxxx

-+

æö

=-=-£=

ç÷

èø


oleObject404.bin

image420.wmf
5025

xxx

-=Û=


oleObject405.bin

image421.wmf
25

MBcm

=


oleObject406.bin

oleObject407.bin

image422.wmf
x


oleObject408.bin

oleObject409.bin

oleObject35.bin

image423.wmf
(

)

2

122

xx

-


oleObject410.bin

image424.wmf
(06)

x

<<


oleObject411.bin

image425.wmf
(

)

(

)

(

)

2

1

1221221224

4

xxxxx

-=--


oleObject412.bin

image426.wmf
(

)

(

)

3

1221224

1221224

3

xxx

xxx

-+-+

æö

--£

ç÷

èø


oleObject413.bin

image427.wmf
3

1

.8128

4

V

£=


oleObject414.bin

image43.wmf
10,

cm


image428.wmf
1224

xx

-=


oleObject415.bin

image429.wmf
2

x

=


oleObject416.bin

oleObject417.bin

image430.png




image431.wmf
M


oleObject418.bin

image432.wmf
AB


oleObject419.bin

oleObject36.bin

image433.wmf
SM


oleObject420.bin

image434.wmf
ABBCACx

===


oleObject421.bin

image435.wmf
2

2

222

6

24

xx

SMSB

æö

=-=-

ç÷

èø


oleObject422.bin

image436.wmf
222

11

46144

22

SMxx

=×-=-


oleObject423.bin

image437.wmf
22

313

.144144

224

xq

xx

Sxx

=-=-


oleObject424.bin

image44.emf
x

P

N

M O

A B

Q


image438.wmf
22

2

abab

+³


oleObject425.bin

image439.wmf
22

2

ab

ab

+

£


oleObject426.bin

image440.wmf
22

2

144

.14472

2

xx

xx

+-

-£=


oleObject427.bin

image441.wmf
3

.7254

4

xq

S

£=


oleObject428.bin

image442.wmf
2222

1441447262

xxxxxx

=-Û=-Û=Û=


oleObject429.bin

image45.png
VHN YOL

Khu vire
bio vé

y

Hing rio





image443.png




image444.wmf
(

)

cm

x


oleObject430.bin

image445.wmf
0

<<

xa


oleObject431.bin

image446.wmf
(

)

2cm

ax

-


oleObject432.bin

image447.wmf
(

)

cm

x


oleObject433.bin

image448.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

1

22422

4

=--=--

Vxaxaxxaxax


image46.wmf
·

1

..sin

2

SABACBAC

=


oleObject434.bin

image449.wmf
a


oleObject435.bin

image450.wmf
b


oleObject436.bin

image451.wmf
c


oleObject437.bin

image452.wmf
3

3

++³

abcabc


oleObject438.bin

image453.wmf
333

3

++-

abcabc


image2.wmf
8000


oleObject37.bin

oleObject439.bin

image454.wmf
(

)

(

)

3

3

33

=+-++-

abababcabc


oleObject440.bin

image455.wmf
(

)

(

)

3

3

3

=++-++

abcababc


oleObject441.bin

image456.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

2

23

3

éù

=++++-++-++

ëû

abcabccabcababc


oleObject442.bin

image457.wmf
(

)

(

)

222

23

=+++++---

abcababcbccaab


oleObject443.bin

image458.wmf
(

)

(

)

222

=++++---

abcabcabbcca


image47.wmf
6;8;213

ABACBC

===


oleObject444.bin

image459.wmf
(

)

(

)

(

)

(

)

(

)

222

1

0

2

=++-+-+-³

abcabbcca


oleObject445.bin

image460.wmf
333

3

++³

abcabc


oleObject446.bin

image461.wmf
3

=

ax


oleObject447.bin

image462.wmf
3

=

by


oleObject448.bin

image463.wmf
3

=

cz


oleObject38.bin

oleObject449.bin

image464.wmf
3

3

++³

xyzxyz


oleObject450.bin

image465.wmf
3

3

xyz

xyz

++

æö

£

ç÷

èø


oleObject451.bin

image466.wmf
(

)

(

)

3

11422

422

443

+-+-

æö

--£

ç÷

èø

xaxax

xaxax


oleObject452.bin

image467.wmf
33

182

42727

aa

=×=


oleObject453.bin

image468.wmf
42

=-

xax


image48.wmf
25

cm


oleObject454.bin

image469.wmf
6

ax

=


oleObject455.bin

image470.wmf
(

)

cm

6

=

a

x


oleObject456.bin

image471.wmf
(

)

cm

6

a


oleObject457.bin

image472.wmf
100 000


oleObject458.bin

image473.wmf
x


oleObject39.bin

oleObject459.bin

image474.wmf
x


oleObject460.bin

image475.wmf
2 000 000100 000.

x

-


oleObject461.bin

image476.wmf
1


oleObject462.bin

image477.wmf
20


oleObject463.bin

image478.wmf
x


image49.wmf
40

cm


oleObject464.bin

image479.wmf
20.

x


oleObject465.bin

image480.wmf
x


oleObject466.bin

image481.wmf
20020.

x

+


oleObject467.bin

image482.wmf
x


oleObject468.bin

image483.wmf
(

)

(

)

2 000 000100 000..20020.

Sxx

=-+


oleObject40.bin

oleObject469.bin

image484.wmf
(

)

(

)

100 000.20.20.10

Sxx

=-+


oleObject470.bin

image485.wmf
(

)

2

2 000 000.10200

Sxx

=-++


oleObject471.bin

image486.wmf
22

10x + 200 =(x10x +2525200)

x

-+----


oleObject472.bin

image487.wmf
2

(x5)225

=--+


oleObject473.bin

image488.wmf
2

(x5)225225

--+£


image50.wmf
2

1

m


oleObject474.bin

image489.wmf
(

)

2

2 000 000.102002000000.225450000000

xx

-++£=


oleObject475.bin

image490.wmf
450000000

S

£


oleObject476.bin

image491.wmf
ax

450000000

m

S

=


oleObject477.bin

image492.wmf
2 000 000100 000.51 500 000

-=


oleObject478.bin

oleObject479.bin

oleObject41.bin

oleObject480.bin

image493.wmf
x


oleObject481.bin

image494.wmf
y


oleObject482.bin

image495.wmf
0;0

xy

>>


oleObject483.bin

image496.wmf
3

4

m


oleObject484.bin

image497.wmf
2

4

xy

=


image51.wmf
4700000


oleObject485.bin

image498.wmf
2

4

y

x

=


oleObject486.bin

image499.wmf
22

16

4

Sxyxx

x

=+=+


oleObject487.bin

image500.wmf
22

22

4164(2)

444(2)1212

xx

Sxxx

xx

+-

=-++-=-++³


oleObject488.bin

image501.wmf
2;1

xy

==


oleObject489.bin

image502.wmf
2

m


