
	[bookmark: _Hlk34064235]ĐỀ 1
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 11  
CHÂN TRỜI  SÁNG TẠO


PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. 
Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
Câu 1. 

[bookmark: c1q][bookmark: _GoBack]Tập xác định của hàm số  với cơ số  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 2. 

[bookmark: c2q]Với  là hai số dương tùy ý,  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 3. 
[bookmark: c3q]Giá trị của  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 4. [bookmark: c4q]Hàm số nào sau đây đồng biến trên tập xác định của nó




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 5. 





[bookmark: c5q]Cho hình chóp  có đáy  là tam giác cân tại , cạnh bên  vuông góc với đáy.  là trung điểm của cạnh .
[image: ]

Đường thẳng nào sau đây vuông góc với mặt phẳng ?




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 6. 


[bookmark: c6q]Cho lăng trụ tam giác  có đáy là tam giác đều. Gọi  là trung điểm  (tham khảo hình vẽ).
[image: ]
Khẳng định nào dưới đây đúng?




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 7. 
[bookmark: c7q]Hàm số nào trong các hàm số sau đây đồng biến trên tập ?


A. .	B. .


C. .	D. .
Câu 8. 
[bookmark: c8q]Tập xác định của hàm số  là


A. .	B. .


C. .	D. .
Câu 9. 
[bookmark: c9q]Số nghiệm của phương trình  là
A. 0.	B. 1.	C. 2.	D. 3.
Câu 10. 
[bookmark: c10q]Số nghiệm nguyên dương của bất phương trình  là



A. .	B. .	C. .	D. vô số.
Câu 11. 






[bookmark: c11q]Cho hình chóp  có  và đáy  là tam giác vuông tại  Gọi  lần lượt là trung điểm của ; . Khẳng định nào sau đây đúng?





A. .	B. .	C. .	D.  vuông ở .
Câu 12. 








[bookmark: c12q]Cho hình chóp  có đáy là hình vuông  cạnh bằng  và các cạnh bên đều bằng . Gọi  lần lượt là trung điểm của ;  là giao điểm của  và . Trong các khẳng định sau, khẳng định sai là:




A. .	B. .	C. .	D..
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.
Câu 13. 
Cho hàm số .



a) Với  hàm số  luôn xác định trên .



b) Với  hàm số  luôn xác định trên .



c) Với  hàm số  luôn xác định trên .




d) Có  giá trị nguyên của  để hàm số xác định trên .
Câu 14. 


Cho tứ diện  có  đôi một vuông góc với nhau và  đôi một khác nhau.

a) .




b) Gọi  là hình chiếu của  lên . Khi đó, .





c) Gọi  là hình chiếu của  lên . Khi đó,  là trọng tâm của .

d) Ta có .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.
Câu 15. 
Tính giá trị của biểu thức .
Câu 16. 


Cho số thực  thỏa mãn . Tính giá trị của biểu thức .
Câu 17. 





Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông. Gọi  lần lượt là trung điểm của . Tính góc giữa hai đường thẳng  và  theo đơn vị độ.
Câu 18. 









Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông,  vuông góc với đáy. Gọi  lần lượt là trung điểm của  và  là giao điểm của  và . Tính góc giữa hai mặt thẳng  và  theo đơn vị độ.
PHẦN IV. Tự luận 
Câu 19. 
Giải phương trình mũ . 
Câu 20. Cho [image: ] Tính [image: ] theo [image: ] 
Câu 21. 







Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông cạnh . Gọi  lần lượt là trung điểm của  và  là giao điểm của  và . 


a) Tính Góc giữa hai đường thẳng  và .







b) Khi tam giác  vuông tại  và , gọi  là góc giữa hai đường thẳng  và . Tính. 
HƯỚNG DẪN GIẢI
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1.		Tập xác định của hàm số  với cơ số  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Hàm số  có tập xác định .


Câu 2.	Với  là hai số dương tùy ý,  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Do  là hai số dương, suy ra .

Câu 3.	 Giá trị của  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có: .
Câu 4.	 Hàm số nào sau đây đồng biến trên tập xác định của nó




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải






Ta thấy , ,  nên các hàm số ở đáp án , ,  nghịch biến.


Vậy hàm số  đồng biến trên tập xác định của nó, vì .
Câu 5. 





Cho hình chóp  có đáy  là tam giác cân tại , cạnh bên  vuông góc với đáy.  là trung điểm của cạnh .
[image: ]

Đường thẳng nào sau đây vuông góc với mặt phẳng ?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải





Ta có  (do tam giác  cân tại  và  là trung điểm ).


Mặt khác  (do )

Suy ra .
Câu 6. 


Cho lăng trụ tam giác  có đáy là tam giác đều. Gọi  là trung điểm  (tham khảo hình vẽ).
[image: ]
Khẳng định nào dưới đây đúng?




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
[image: ]


Do  là tam giác đều nên .

Ta có .

Câu 7.	Hàm số nào trong các hàm số sau đây đồng biến trên tập ?


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải

Hàm số có tập xác định chứa hoặc bằng  và có cơ số lớn hơn 1.

[bookmark: MTBlankEqn]Câu 8:	Tập xác định của hàm số  là


A. .		B. .


C. .	D. .
Lời giải


Hàm số  xác định khi .

Câu 9:	Số nghiệm của phương trình  là
A. 0.	B. 1.	C. 2.	D. 3.
Lời giải
Chọn B

Điều kiện xác định của phương trình: .
Với điều kiện đó, ta có



.

Kết hợp với điều kiện của phương trình, suy ra phương trình có một nghiệm duy nhất .

Câu 10:	Số nghiệm nguyên dương của bất phương trình  là



A. .	B. .	C. .	D. vô số.
Lời giải
Chọn C


Ta có:  .


. Vậy bất phương trình có nghiệm nguyên dương.








Câu 11. [Mức độ 2] Cho hình chóp  có  và đáy  là tam giác vuông tại  Gọi  lần lượt là trung điểm của ; . Khẳng định nào sau đây đúng?





	A. .	B. .	C. .	D.  vuông ở .
Lời giải
  
Chọn C
[image: ]

Ta có: .



Mà  (Vì là đường trung bình của ).

Suy ra: .









Câu 12. [Mức độ 2] Cho hình chóp  có đáy là hình vuông  cạnh bằng  và các cạnh bên đều bằng . Gọi  lần lượt là trung điểm của ;  là giao điểm của  và . Trong các khẳng định sau, khẳng định sai là:




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
Chọn C
[image: ]











Vì  nên  cân tại . Do  là hình vuông với  là giao điểm của  và  nên  là trung điểm của  và  nên A đúng.






Xét tam giác  có  và  nên tam giác  vuông tại   nên  B đúng.




Trong tam giác  có  là đường trung bình nên   nên C đúng.
[bookmark: _Hlk188217038][bookmark: _Hlk188394542]PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.

Câu 13.  Cho hàm số .



a) [NB] Với  hàm số  luôn xác định trên .



b) [TH] Với  hàm số  luôn xác định trên .



c) [TH] Với  hàm số  luôn xác định trên .




d) [VD]  Có  giá trị nguyên của  để hàm số xác định trên .
Lời giải



a) [NB]  Với   hàm số 





 Có  hàm số  luôn xác định trên khẳng định đúng.



b) [TH] Với   hàm số .





 Có  hàm số  luôn xác định trên khẳng định đúng.



c) [TH] Với   hàm số .




 Có  hàm số  luôn xác định trên 

 khẳng định sai.



d) [VD] Để hàm số xác định trên .

.





Vì nên có giá trị nguyên của  để hàm số xác định trên .

 khẳng định sai.




[bookmark: c14q]Câu 14. Cho tứ diện  có  đôi một vuông góc với nhau và  đôi một khác nhau.

a) .




b) Gọi  là hình chiếu của  lên . Khi đó, .





c) Gọi  là hình chiếu của  lên . Khi đó,  là trọng tâm của .

d) Ta có .
Lời giải
[image: C:\Users\Admin\Pictures\ANH\a166.png]

	14
	Giải chi tiết (giải thích)

	a) Đ
	
Ta có .

	b) Đ
	


Vì . Mà  nên .

	c) s
	




Kẻ  tại . Do  nên . Từ đó, suy ra .


Ta có ngay . Hơn nữa, .



Do đó, . Từ đó, ta được  là trực tâm của .

	d) Đ
	
Ta có .

Từ đó, ta được .



PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn (Tự luận). Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.

Câu 15. Tính giá trị của biểu thức .
Lời giải
Đáp án: 0

Ta có 

         .


Với , ta có .

Vậy .



Câu 16. Cho số thực  thỏa mãn . Tính giá trị của biểu thức .
Lời giải
Đáp án: -2


Ta có , hay . 

Vậy . 






Câu 17. Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông. Gọi  lần lượt là trung điểm của . Tính góc giữa hai đường thẳng  và  theo đơn vị độ.
Lời giải
Đáp án: 45.






 nên góc giữa  và  bằng góc giữa  và  và bằng .










Câu 18. Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông,  vuông góc với đáy. Gọi  lần lượt là trung điểm của  và  là giao điểm của  và . Tính góc giữa hai mặt thẳng  và  theo đơn vị độ.
Lời giải
Đáp án: 90.
[image: ]


Mặt phẳng chính là  ta có 



Suy ra  

Câu 19. Giải phương trình mũ . 
Lời giải

Ta có .

Vậy phương trình đã cho có nghiệm .
[bookmark: c40]Câu 20. 	[Mức độ 2] Cho [image: ] Tính [image: ] theo [image: ] 
Lời giải

 Ta có Ta có .

Mà .








[bookmark: _Hlk181483391]Câu 21. Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông cạnh  . Gọi  lần lượt là trung điểm của   và  là giao điểm của  và . 
[image: ]


a)  Tính Góc giữa hai đường thẳng  và .







b) Khi tam giác  vuông tại  và , gọi  là góc giữa hai đường thẳng  và . Tính. 
Lời giải




a) nên góc giữa  và  bằng .






b) Có  nên góc giữa  và  bằng góc giữa  và  và là góc 




Vì tam giác  vuông tại  và  nên .

Áp dụng định lí cosin vào tam giác , ta có




	ĐỀ 2
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 11  
CHÂN TRỜI  SÁNG TẠO




Câu 1.	Cho hình chóp  có . Khẳng định nào sau đây sai ?




	A. .	B.  .	C.  .	D. .



Câu 2.	Cho hình lập phương . Góc giữa đường thẳng  và  bằng




	A. .	B.  .	C.  .	D. .




Câu 3.	Cho hình chóp  có , tam giác  vuông tại .Kết luận nào sau đây sai?


	A.  .					B.  .


	C.  .					D.  .

Câu 4.	Tập xác định của hàm số  là




	A. .	B.  .	C.  .	D. .

Câu 5.	Tìm tập xác định của hàm số 




	A. .	B.  .	C.  .	D. .

Câu 6.	Giá trị của biểu thức  bằng




	A. .	B.  .	C.  .	D. .


Câu  7.   Cho  là số thực dương. Hãy rút gọn biểu thức   



	A. .	          B. .	      C. [image: ].	   D. .

Câu  8.    Phương trình   có tập nghiệm là




	A. .	B. .	C.  .	D. .



Câu  9. Cho hình chóp  có cạnh bên  vuông góc với mặt phẳng đáy, đáy  là tam giác  

                vuông tại . Khẳng định nào sau đây sai?




A. .		         B. .		C. .		D. .







Câu 10. Cho hình chóp  có cạnh bên  vuông góc với mặt phẳng đáy, đáy  là tam giác đều có cạnh bằng  . Gọi  là điểm đối xứng với  qua . Tính số đo của góc phẳng       

              nhị diện  .




	A. .	B. .	C. .	D. .

 Câu 11. Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ. 
[image: ]

             Khẳng định nào sau đây đúng?

A.  .	

B. Hàm số đồng biến trên .	

C. Đồ thị hàm số cắt trục tung tại điểm .	

D. Hàm số nghịch biến trên .

Câu  12. Khẳng định nào sau đây đúng về hàm số ?


A. Hàm số đồng biến trên .		B. Hàm số nghịch biến trên .	


C. Hàm số đồng biến trên khoảng .	D. Hàm số đồng biến trên  khoảng .
PHẦN TỰ LUẬN





[bookmark: c18q]Câu 13. 	Cho hình chóp  có  đáy  là hình chữ nhật, cạnh . Kẻ . Chứng minh rằng:  . 

Câu 14. 	Tính tổng bình phương các nghiệm của phương trình sau : . 


Câu 15. 	Có bao nhiêu số nguyên  là nghiệm của bất phương trình .



Câu 16. 	Kim tự tháp Kheops ở Ai Cập có dạng hình chóp , có đáy là hình vuông với cạnh dài , các cạnh bên bằng nhau và dài (theo britannica.com).



a)  với  là tâm của hình vuông .


b) Góc giữa cạnh bên và mặt đáy là  với .

c) Chiều cao của Kim tự tháp khoảng m (Làm tròn kết quả đến hàng đơn vị).



d) Góc giữa hai mặt phẳng  và  khoảng  (Làm tròn kết quả đến hàng đơn vị của độ).
Câu 17. 	Các mệnh đề sau đúng hay sai?



a) Với  là số thực dương tùy ý,  bằng  .



b) Giá trị  với bằng .



c) Tập xác định  của hàm số  là .





d) Sự tăng trưởng của loại vi khuẩn tuân theo công thức , trong đó  là số lượng vi khuẩn ban đầu,  là tỉ lệ tăng trưởng (),  là thời gian tăng trưởng. Biết số vi khuẩn ban đầu là 100 con và sau 5 giờ có 300 con. Thời gian để số vi khuẩn tăng gấp đôi số vi khuẩn ban đầu gần nhất 3 giờ.

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn . Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.













Câu 18. 	Cho hình chóp  có  đáy  là hình vuông cạnh , tâm , . Gọilà trung điểm của  và . Biết   tạo với  góc . Tính sin của góc giữa và  (kết quả làm tròn đến hàng phần trăm)












Câu 19. 	Sự tăng trưởng của một loại vi khuẩn trong phòng thí nghiệm được tính theo công thức . Trong đó  là số lượng vi khuẩn ban đầu,  là số lượng vi khuẩn có sau  ( phút),  là tỷ lệ tăng trưởng ,  ( tính theo phút) là thời gian tăng trưởng. Biết rằng số lượng vi khuẩn ban đầu có  con và sau  giờ có  con. Hỏi sau bao nhiêu giờ kể từ lúc ban đầu có con để số lượng vi khuẩn đạt  con?








Câu 20. Cho hình chóp có đáy là tam giác vuông tại , cạnh bên  vuông góc với mặt phẳng đáy, ,  và . Tính góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng 








Câu 21: Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông cạnh a, biết ,  và . Côsin của góc góc nhị diện  có  dạng phân số tối giản  , tính ?










Câu 22:  Dốc là đoạn đường thẳng nối hai khu vực hay hai vùng có độ cao khác nhau. Độ dốc được xác định bằng góc giữa dốc và mặt phẳng nằm ngang, ở đó độ dốc lớn nhất là , tương ứng với góc  (độ dốc  tương ứng với góc ). Giả sử có hai điểm ,  nằm ở độ cao lần lượt là  và  so với mực nước biển và đoạn dốc  dài . Độ dốc đó bằng bao nhiêu phần trăm (làm tròn kết quả đến hàng phần chục)?
ĐÁP ÁN CHI TIẾT


Câu 1.	Cho hình chóp  có . Khẳng định nào sau đây sai ?




	A. .	B.  .	C.  .	D. .
Lời giải
 
	Chọn B.



Câu 2.	Cho hình lập phương . Góc giữa đường thẳng  và  bằng




	A. .	B.  .	C.  .	D. .
Lời giải
           


Ta có .




Câu 3.	Cho hình chóp  có , tam giác  vuông tại .Kết luận nào sau đây sai?


	A.  .					B.  .


	C.  .					D.  .
       
            Lời giải

	Ta có .

	Mặt khác .

Câu 4.	Tập xác định của hàm số  là




	A. .	B.  .	C.  .	D. .
                    
            Lời giải




	 Ta có  không nguyên nên điều kiện để hàm số  xác định là .

  Câu 5.	Tìm tập xác định của hàm số 




	A. .	B.  .	C.  .	D. .
                    
            Lời giải


   Điều kiện để hàm số  xác định là .

    Tập xác định là .

   Câu 6.	Giá trị của biểu thức  bằng




	A. .	B.  .	C.  .	D. .
                    
            Lời giải

   Ta có .


Câu  7.   Cho  là số thực dương. Hãy rút gọn biểu thức   



A. .	          B. .	      C. [image: ].	   D. .
Lời giải
   

Ta có .

  	Câu  8.    Phương trình   có tập nghiệm là




A. .	B. .	C.  .	D. .
Lời giải
   

Ta có .

Vậy phương trình đã cho có tập nghiệm là .



   	Câu  9. Cho hình chóp  có cạnh bên  vuông góc với mặt phẳng đáy, đáy  là tam giác  

                vuông tại . Khẳng định nào sau đây sai?




A. .	B. .		C. .		D. .
Lời giải
  
[image: ]

Vì  phương án A đúng.




Vì  là tam giác vuông tại  nên   phương án B đúng.


Vì   phương án C đúng.




Theo trên  vuông tại , do đó   là vô lý  phương án D sai.



Câu 10. Cho hình chóp  có cạnh bên  vuông góc với mặt phẳng đáy, đáy  là tam giác đều            




              có cạnh bằng  . Gọi  là điểm đối xứng với  qua . Tính số đo của góc phẳng       

              nhị diện  .




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
   

[image: ]




Gọi  là trung điểm của   hay  (1)



Vì , mà   (2)

Từ (1) và (2) suy ra 



Xét tam giác vuông  có  vuông cân tại .

   Câu 11. Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ. 
[image: ]

             Khẳng định nào sau đây đúng?

A.  .	

B. Hàm số đồng biến trên .	

C. Đồ thị hàm số cắt trục tung tại điểm .	

D. Hàm số nghịch biến trên .
Lời giải
   



Từ đồ thị suy ra hàm số đồng biến trên , cơ số , đồ thị hàm số cắt trục tung tại điểm 

	Câu  12. Khẳng định nào sau đây đúng về hàm số ?


A. Hàm số đồng biến trên .	B. Hàm số nghịch biến trên .	


C. Hàm số đồng biến trên khoảng .	D. Hàm số đồng biến trên  khoảng .
Lời giải
  



Hàm số đồng biến trên khoảng suy ra hàm số đồng biến trên khoảng.






Câu 13. 	Cho hình chóp  có  đáy  là hình chữ nhật, cạnh . Kẻ . Chứng minh rằng:  . 
Lời giải
                  
[image: ]


	Vì là hình chữ nhật nên  (1).


	Vì nên  (2).

	Từ (1) và (2) suy ra :  (3).


	Lại có:  nên   (4).

	Từ (3) và (4) suy ra .

Câu 14. 	Tính tổng bình phương các nghiệm của phương trình sau : . 
Lời giải
                  

	.


	Phương trình luôn có hai nghiệm phân biệt  thỏa mãn .

	Khi đó: .


Câu 15. 	Có bao nhiêu số nguyên  là nghiệm của bất phương trình .
Lời giải
                  

	Điều kiện xác định:  

.


Kết hợp điều kiện:  ta được: .

Vậy phương trình có  nghiệm nguyên thỏa mãn yêu cầu.
Câu 17. 	Các mệnh đề sau đúng hay sai?



a) Với  là số thực dương tùy ý,  bằng  .



b) Giá trị  với bằng .



c) Tập xác định  của hàm số  là .





d) Sự tăng trưởng của loại vi khuẩn tuân theo công thức , trong đó  là số lượng vi khuẩn ban đầu,  là tỉ lệ tăng trưởng (),  là thời gian tăng trưởng. Biết số vi khuẩn ban đầu là 100 con và sau 5 giờ có 300 con. Thời gian để số vi khuẩn tăng gấp đôi số vi khuẩn ban đầu gần nhất 3 giờ.
Lời giải

	17
	Giải chi tiết( giải thích)

	a) Đ
	

Với  ta có 

	b) s
	
.

	c) s
	
Hàm số đã cho xác định khi: 

Tập xác định của hàm số đã cho là .

	d) s
	
Vì sau 5h có 300 con vi khuẩn, nên suy ra . 
Để vi khuẩn tăng gấp đôi thì ta có phương trình: 


 
Vậy thời gian để số vi khuẩn tăng gấp đôi số vi khuẩn ban đầu là 3 giờ 9 phút.



PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn . Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.














Câu 18. 	Cho hình chóp  có  đáy  là hình vuông cạnh , tâm , . Gọilà trung điểm của  và . Biết   tạo với  góc . Tính sin của góc giữa và  (kết quả làm tròn đến hàng phần trăm).
Lời giải
                  
[image: ][image: ]





Gọi là trung điểm của . Do là đường trung bình của tam giác  nên . 

Suy ra .




Góc giữa  và mặt phẳng  là góc . Hay .


Trong tam giác  kẻ . 



Xét tam giác  có  nên .





Lại có là trung điểm của  nên  là trung điểm của  và .


Xét tam giác vuông  có: .
	


Xét tam giác vuông  có: .


Trong  gọi 



Ta có:  ở đó  sao cho .



Hay  là giao điểm của  với . 









Trong , gọi M là trung điểm của  (do ). Điểm  là hình chiếu vuông góc của  trên  và .



[image: ]Góc giữa  với  là góc .




Gọi  là trung điểm của . Khi đó  là trung điểm của 



Có  nên  là trung điểm của .



Mà  nên là trung điểm của . 

Suy ra : .


Xét tam giác  vuông tại  có: 

.




Vậy .

Câu 16. 	Kim tự tháp Kheops ở Ai Cập có dạng hình chóp , có đáy là hình vuông với cạnh dài , các cạnh bên bằng nhau và dài (theo britannica.com).



a)  với  là tâm của hình vuông .


b) Góc giữa cạnh bên và mặt đáy là  với .

c) Chiều cao của Kim tự tháp khoảng m (Làm tròn kết quả đến hàng đơn vị).



d) Góc giữa hai mặt phẳng  và  khoảng  (Làm tròn kết quả đến hàng đơn vị của độ).
Lời giải
               
[image: ]
	1
	Giải chi tiết (giải thích)

	a) Đ
	




Tam giác  cân tại  có  là trung điểm của  nên .





Tam giác  cân tại  có  là trung điểm của  nên .

Do đó, .

	b) S
	
.





Xét tam giác vuông  vuông tại  có .

	c) S
	

 nên chiều cao của kim tự tháp bằng độ dài cạnh .


Áp dụng định lý Pytago cho tam giác  vuông tại 

.

	d) Đ
	


Gọi  là trung điểm của , kẻ .


Vì  nên . 

Ta có   

Do đó .




Dễ thấy  cân tại  (vì  vừa là trung tuyến, vừa là đường cao) nên  

Ta có 


Xét tam giác  có 

Suy ra 

Do đó 


[image: ]












Câu 19. 	Sự tăng trưởng của một loại vi khuẩn trong phòng thí nghiệm được tính theo công thức . Trong đó  là số lượng vi khuẩn ban đầu,  là số lượng vi khuẩn có sau  ( phút),  là tỷ lệ tăng trưởng ,  ( tính theo phút) là thời gian tăng trưởng. Biết rằng số lượng vi khuẩn ban đầu có  con và sau  giờ có  con. Hỏi sau bao nhiêu giờ kể từ lúc ban đầu có con để số lượng vi khuẩn đạt  con?
Lời giải
                Đáp án: 25.




Ta có :(con) ;  giờ  phút.




Sau giờ  số vi khuẩn là : .






Vậy khoảng thời gian  kể từ lúc bắt đầu có con vi khuẩn đến khi số lượng vi khuẩn đạt  con thỏa mãn  (phút)(giờ).
PHẦN IV. Tự luận








Câu 20. Cho hình chóp có đáy là tam giác vuông tại , cạnh bên  vuông góc với mặt phẳng đáy, ,  và . Tính góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng .
Lời giải

[image: ]


Trong mặt phẳng  kẻ 


Mà  



Góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng  bằng .





Xét tam giác vuông tại ,  



 .





Xét tam giác  vuông tại , .





Xét tam giác  vuông tại có  suy ra tam giác vuông cân tại .

Vậy .

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn ( Tự luận ). 






Câu 21: 	Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông cạnh a, biết ,  và . Côsin của góc góc nhị diện  có 


                            dạng phân số tối giản  , tính ?
Lời giải
Đáp án: 7

[image: ]





Kẻ  tại  thì  nên .








Ta có  nên tam giác  vuông tại , tính được ,  và . Áp dụng định lí côsin trong tam giác , ta có: .

Vậy 










Câu 22:  Dốc là đoạn đường thẳng nối hai khu vực hay hai vùng có độ cao khác nhau. Độ dốc được xác định bằng góc giữa dốc và mặt phẳng nằm ngang, ở đó độ dốc lớn nhất là , tương ứng với góc  (độ dốc  tương ứng với góc ). Giả sử có hai điểm ,  nằm ở độ cao lần lượt là  và  so với mực nước biển và đoạn dốc  dài . Độ dốc đó bằng bao nhiêu phần trăm (làm tròn kết quả đến hàng phần chục)?
Lời giải
Đáp án: 10,7

[image: ]







Mô hình hoá như hình vẽ, với  là chiều dài con dốc,  là độ cao của điểm  so với mặt nước biển,  là độ cao của điểm  so với mặt nước biển,  là chiều cao của con dốc, độ lớn của góc  chỉ độ dốc.

Ta có: .


 là hình chữ nhật 


Vì tam giác  vuông tại  nên ta có:


 tương ứng với 
Vậy độ dốc của con dốc đó là 10,7%.

	ĐỀ 3
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 11  
CHÂN TRỜI  SÁNG TẠO


[bookmark: _Hlk188566298]PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
Câu 1. 	Chọn khẳng định sai? 
A. Một đường thẳng gọi là vuông góc với mặt phẳng nếu nó vuông góc với mọi đường thẳng nằm trong mặt phẳng ấy.






B. Nếu đường thẳng  vuông góc với hai đường thẳng  và  cùng nằm trong mặt phẳng  thì đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng .




C. Cho đường thẳng  và mặt phẳng  song song với nhau. Đường thẳng nào vuông góc với  thì cũng vuông góc với .	
D. Hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một mặt phẳng song song với nhau.








Câu 2. 	Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông cạnh , tam giác  vuông tại , . Góc giữa hai đường thẳng  và  là




	A. .	B. .	C. .	D. .	
Câu 3. 	Chọn khẳng định đúng? 

A. Hai mặt phẳng gọi là vuông góc với nhau nếu góc giữa chúng bằng .





B. Nếu hai mặt phẳng  và  vuông góc với nhau thì bất cứ đường thẳng  nào nằm trong mặt phẳng  đều vuông góc với mặt phẳng .






C. Nếu hai mặt phẳng  và  vuông góc với nhau thì bất cứ đường thẳng  nào nằm trong mặt phẳng , đều vuông góc với bất cứ đường thẳng  nào nằm trong mặt phẳng .	







	D. Nếu hai mặt phẳng  và  vuông góc với nhau thì bất cứ đường thẳng  nào nằm trong mặt phẳng , vuông góc với giao tuyến của  và  đều vuông góc với mặt phẳng .

Câu 4. 	Tập xác định của hàm số  là




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 5. 	Tập xác định của hàm số  là	


	A. .	B. .


	C. .	D. .


Câu 6. 	Rút gọn biểu thức sau:  với .




	A. ,	B. .	C. .	D. .


Câu 7. 	Cho  là số thực dương. Rút gọn của biểu thức  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 8.	Số nghiệm của phương trình  là




A. .	B. .	C. .	D. .





Câu 9.	Cho hình chóp  có đáy  là tam giác vuông tại ,  vuông góc với mặt phẳng đáy. Khẳng định nào sau đây đúng? 




A. .	B. .	C. .	D. .








Câu 10.	Cho hình chóp  có đáy  là hình chữ nhật với , ,  vuông góc với mặt phẳng đáy, . Tính cosin của góc tạo bởi mặt phẳng  và mặt đáy . 





A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 11.	Cho đường cong trong hình bên là đồ thị của một trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn phương án  dưới đây. Hàm số đó là hàm số nào?
[image: ]





A. .	B. .	C. .	D. .



Câu 12.	Tìm tất cả các giá trị của tham số  để hàm số  đồng biến trên .


A. .		B. .		


C. .	D. .
[bookmark: c13q]PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 13 đến câu 14. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.




Câu 13. Một tấm cầu dốc kê bậc thềm được làm bằng cao su như hình vẽ sau. Biết là hình chữ nhật có cạnh  và là hình vuông có cạnh bằng . Khi đó:
[image: A diagram of a hexagon with Great Pyramid of Giza in the background  Description automatically generated]

a) .

b) .

c) .




d) Gọi là góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng. Giá trị .


Câu 14. Cho hàm số . Xét các khẳng định sau về hàm số :


	a) Tập xác định của hàm số  là .

	b) .


	c) Hàm số  luôn đồng biến trên  .


	d) Tồn tại một số thực  sao cho .
[bookmark: s1][bookmark: c15q]PHẦN III. Trắc nghiệm lựa chọn câu trả lời ngắn. Học sinh trả lời từ câu 15 đến câu 16










Câu 15. Cho hình chóp có đáy là hình thang vuông tại và , , vuông góc với mặt phẳng đáy. Biết tạo với mặt phẳng đáy một góc . Tính góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng  (làm tròn đến hàng phần chục theo đơn vị độ).










[bookmark: c16q]Câu 16. Trong Vật lý, sự phân rã của các chất phóng xạ được tính theo công thức  trong đó  là khối lượng ban đầu của chất phóng xạ,  là khối lượng chất phóng xạ còn lại sau thời gian ,  là hằng số phóng xạ phụ thuộc vào từng loại chất. Biết chu kỳ bán rã của  là khoảng  năm (tức là một lượng  sau  năm thì còn lại một nửa). Người ta tìm được trong một mẫu đồ cổ một lượng Cacbon và xác định được là nó đã mất đi khoảng  lượng Cacbon ban đầu của nó. Hỏi mẫu đồ vật có tuổi là bao nhiêu?
PHẦN IV. Tự luận 





[bookmark: c17q]Câu 17. 	Cho hình chóp  có đáy là hình vuông cạnh  và .  Tính góc giữa hai đường thẳng  và .

Câu 18. Tìm nghiệm phương trình 

[bookmark: c19q]Câu 19. Tìm nghiệm bất phương trình 






[bookmark: c20q]Câu 20.	Cho hình chóp tứ giác đều  với tất cả các cạnh bằng . Gọi  là trọng tâm tam giác . Tính góc giữa  và (Tính theo đơn vị độ)








[bookmark: c21q]Câu 21. Cho hình chóp tam giác  có đáy  là tam giác vuông cân tại , . Cạnh bên  vuông góc với đáy. Biết góc giữa hai mặt phẳng  bằng . Tính độ dài cạnh  (làm tròn đến hàng phần trăm).







[bookmark: c22q]Câu 22. Đèn trang trí ở công viên Văn Minh có dạng hình chóp tứ giác đều. Cạnh bên có chiều dài  góc ở đỉnh của mặt bên bằng . Ban tổ chức muốn trang trí đèn Led một vòng quanh hình chóp từ vị trí  đến vị trí  là trung điểm của  (tham khảo hình vẽ). Biết  đèn Led có giá  đồng. Hỏi chi phí thấp nhất để lắp đèn Led bằng bao nhiêu (làm tròn đến hàng nghìn)?
[image: ]
HẾT

LỜI GIẢI CHI TIẾT
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
Câu 1. 	Chọn khẳng định sai? 
A. Một đường thẳng gọi là vuông góc với mặt phẳng nếu nó vuông góc với mọi đường thẳng nằm trong mặt phẳng ấy.






B. Nếu đường thẳng  vuông góc với hai đường thẳng  và  cùng nằm trong mặt phẳng  thì đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng .




C. Cho đường thẳng  và mặt phẳng  song song với nhau. Đường thẳng nào vuông góc với  thì cũng vuông góc với .	
D. Hai đường thẳng phân biệt cùng vuông góc với một mặt phẳng song song với nhau.
Lời giải







	Nếu đường thẳng  vuông góc với hai đường thẳng cắt nhau  và  cùng nằm trong mặt phẳng  thì đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng .








Câu 2. 	Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông cạnh , tam giác  vuông tại , . Góc giữa hai đường thẳng  và  là




	A. .	B. .	C. .	D. .	
Lời giải

         


	Vì  nên .

	Ta có: .
Câu 3. 	Chọn khẳng định đúng? 

A. Hai mặt phẳng gọi là vuông góc với nhau nếu góc giữa chúng bằng .





B. Nếu hai mặt phẳng  và  vuông góc với nhau thì bất cứ đường thẳng  nào nằm trong mặt phẳng  đều vuông góc với mặt phẳng .






C. Nếu hai mặt phẳng  và  vuông góc với nhau thì bất cứ đường thẳng  nào nằm trong mặt phẳng , đều vuông góc với bất cứ đường thẳng  nào nằm trong mặt phẳng .	







	D. Nếu hai mặt phẳng  và  vuông góc với nhau thì bất cứ đường thẳng  nào nằm trong mặt phẳng , vuông góc với giao tuyến của  và  đều vuông góc với mặt phẳng .

                 

Câu 4. 	Tập xác định của hàm số  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



	Vì  nên .

	Vậy tập xác định .

Câu 5. 	Tập xác định của hàm số  là	


	A. .	B. .


	C. .	D. .
Lời giải


	Hàm số xác định khi và chỉ khi .

	Tập xác định .


Câu 6. 	Rút gọn biểu thức sau:  với .




	A. ,	B. .	C. .	D. .
Lời giải


	.


Câu 7. 	Cho  là số thực dương. Rút gọn của biểu thức  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
             
                Ta có: 




.

Câu 8.	Số nghiệm của phương trình  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
               



Ta có: .
Vậy phương trình có 2 nghiệm phân biệt.





Câu 9.	Cho hình chóp  có đáy  là tam giác vuông tại ,  vuông góc với mặt phẳng đáy. Khẳng định nào sau đây đúng? 




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
              
[image: ]




	Ta có: . Lại có . Do đó .








Câu 10.	Cho hình chóp  có đáy  là hình chữ nhật với , ,  vuông góc với mặt phẳng đáy, . Tính cosin của góc tạo bởi mặt phẳng  và mặt đáy . 





A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
                



[image: ]
Ta có: .

	Do đó .





	Xét có .

	Vậy .

Câu 11.	Cho đường cong trong hình bên là đồ thị của một trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn phương án  dưới đây. Hàm số đó là hàm số nào?
[image: ]





A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
               

	Đường cong trong hình nằm hoàn toàn bên phải trục  nên đây là đồ thị của hàm số logarit. 

	Đồ thị đi xuống từ trái qua phải nên cơ số .


	Đồ thị đi qua điểm tọa độ  nên đây là đồ thị hàm số .



Câu 12.	Tìm tất cả các giá trị của tham số  để hàm số  đồng biến trên .


A. .		B. .		


C. .	D. .
Lời giải
            


	Hàm số   đồng biến trên  



	.

	Vậy  thỏa mãn yêu cầu bài toán.

PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.




Câu 13.  Một tấm cầu dốc kê bậc thềm được làm bằng cao su như hình vẽ sau. Biết là hình chữ nhật có cạnh  và là hình vuông có cạnh bằng . Khi đó:
[image: A diagram of a hexagon with Great Pyramid of Giza in the background  Description automatically generated]


a) .

b) .

c) .




d) Gọi là góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng. Giá trị .
Lời giải

	1
	Giải chi tiết( giải thích)

	a) s
	


Vì là hình chiếu của  lên mặt phẳng 




Nên góc giữa và mặt phẳng  là góc giữa và .

Vậy 



Tam giác  vuông tại  có: .


	b) Đ
	
Ta có 

	c) s
	


Do là hình vuông và là đường chéo nên 

	d) s
	


Vì là hình chiếu của  lên mặt phẳng 



 Tam giác vuông tại  có: .





Câu 14.     Cho hàm số . Xét các khẳng định sau về hàm số :


a) Tập xác định của hàm số  là .

b) 


c) Hàm số  luôn đồng biến trên  


d) Tồn tại một số thực  sao cho .
Lời giải

	
	Giải chi tiết( giải thích)

	a) Đ
	





Hàm số  chỉ xác định khi . Hàm số  xác định với mọi . Vậy tập xác định của  là .

	b) S
	

Vì ; 



	c) S
	
Ta có: 


 với mọi .

Vậy hàm số nghịch biến trên 

	d) S
	

 Tại  ta có 


Vì  là hàm số đồng biến và  là hàm số nghịch biến


Mà  thì 


 thì 

Khi đó  không có nghiệm




 nên  với mọi  nên không tồn tại số  nào thỏa mãn.



PHẦN III. Trắc nghiệm lựa chọn câu trả lời ngắn. Học sinh trả lời từ câu 15 đến câu 16











Câu 15.  Cho hình chóp có đáy là hình thang vuông tại và , , vuông góc với mặt phẳng đáy. Biết tạo với mặt phẳng đáy một góc . Tính góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng  (làm tròn đến hàng phần chục theo đơn vị độ).
Lời giải

Đáp số: 
[image: ]




Ta có :  và hình chiếu của trên mặt phẳng là 




hình chiếu của trên mặt phẳng là .



Xét tam giác vuông tại có .




Xét tam giác vuông tại có và .



Xét tam giác vuông tại có .









Gọi là trung điểm của .Ta có . Lại có nên là hình bình hành. Do đó vuông tại mà  nên .




Ta có  và hình chiếu của trên mặt phẳng là 




hình chiếu của trên mặt phẳng là .




Xét tam giác vuông tại có .










Câu 16.  Trong Vật lý, sự phân rã của các chất phóng xạ được tính theo công thức  trong đó  là khối lượng ban đầu của chất phóng xạ,  là khối lượng chất phóng xạ còn lại sau thời gian ,  là hằng số phóng xạ phụ thuộc vào từng loại chất. Biết chu kỳ bán rã của  là khoảng  năm (tức là một lượng  sau  năm thì còn lại một nửa). Người ta tìm được trong một mẫu đồ cổ một lượng Cacbon và xác định được là nó đã mất đi khoảng  lượng Cacbon ban đầu của nó. Hỏi mẫu đồ vật có tuổi là bao nhiêu?
Lời giải
Đáp số: 2378

Ta có .



Do chu kỳ bán rã của  là khoảng  năm nên .


Mẫu đồ cổ có một lượng Cacbon và xác định được là nó đã mất đi khoảng  lượng Cacbon ban đầu của nó nên .

Mẫu đồ vật có tuổi là .
PHẦN IV. Tự luận 



Câu 17. 	Cho hình chóp  có đáy là hình vuông cạnh  và .


                 Tính góc giữa hai đường thẳng  và .
Lời giải

Đáp án: 
[image: A triangle with lines and points with Great Pyramid of Giza in the background  Description automatically generated]


Ta có: 

Ta có: 



Xét tam giác  vuông tại  có: 

Vậy .

Câu 18. Tìm nghiệm phương trình 
Lời giải

Đáp án: 

.

Vậy phương trình có nghiệm là 

Câu 19. Tìm nghiệm bất phương trình 

Lời giải

Đáp án: 



 (do ). .

Vậy nghiệm của bất phương trình là .






Câu 20.	Cho hình chóp tứ giác đều  với tất cả các cạnh bằng . Gọi  là trọng tâm tam giác . Tính góc giữa  và (Tính theo đơn vị độ)
Lời giải
[image: ]



Kẻ  song song với . Suy ra .



Suy ra  là hình chiếu vuông góc của  trên mặt phẳng.


Xét tam giác vuông  vuông tại , theo định lý Pytago, ta có 

.






Xét tam giác  có  song song với , theo định lý Talet và do  là trọng tâm tam giác  nên suy ra .

Tính được .


Do đó  hay . 








Câu 21.   Cho hình chóp tam giác  có đáy  là tam giác vuông cân tại , . Cạnh bên  vuông góc với đáy. Biết góc giữa hai mặt phẳng  bằng . Tính độ dài cạnh  (làm tròn đến hàng phần trăm).
Lời giải

[image: ]


Gọi  là trung điểm của  

Mặt khác 

Kẻ .  



Từ  và  suy ra   (3).

Từ (2) và (3) suy ra .

Ta có . 

Do .

.







Câu 22.  Đèn trang trí ở công viên Văn Minh có dạng hình chóp tứ giác đều. Cạnh bên có chiều dài  góc ở đỉnh của mặt bên bằng . Ban tổ chức muốn trang trí đèn Led một vòng quanh hình chóp từ vị trí  đến vị trí  là trung điểm của  (tham khảo hình vẽ). Biết  đèn Led có giá  đồng. Hỏi chi phí thấp nhất để lắp đèn Led bằng bao nhiêu (làm tròn đến hàng nghìn)?
[image: ]

Lời giải

Ta sử dụng phương pháp trải đa diện:
Ta “trải” bốn mặt bên của hình chóp ra mặt phẳng như hình vẽ.
[image: ]


Khi đó độ dài đường gấp khúc  ngắn nhất khi  thẳng hàng.

Theo bài ra ta có m.

Vậy chi phí thấp nhất lắp đèn Led bằng  (nghìn đồng).

	ĐỀ 4
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 11  
CHÂN TRỜI  SÁNG TẠO



[bookmark: _Hlk188217056]PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. 
Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
Câu 1. 

Cho các số thực  và . Khẳng định nào dưới đây đúng?




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 2. 

Cho  là số thực dương. Giá trị của biểu thức  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 3. 

Cho . Giá trị của bằng




A. 	B. .	C. .	D. .
Câu 4. 
Với . Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau


A. 		B. .


C. .		D. .
Câu 5. 



Cho hình chóp  với  hình chữ nhật và . Đường thẳng  không vuông góc với đường thẳng nào?




A. 	B. .	C. .	D. .
Câu 6. 



Cho hình chóp  với  hình vuông và . Đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng nào?




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 7. 
Hàm số nào sau đây đồng biến trên ?




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 8. 
Hàm số  có tập xác định là tập nào sau đây?




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 9. 
Tổng tất cả các nghiệm của phương trình  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 10. 
Tập nghiệm của bất phương trình  là




A. 	B. 	C. 	D. 
Câu 11. 



Cho hình chóp  có  và  là hình chữ nhật tâm . Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 12. 



Cho hình chóp  có  và  vuông tại . Khẳng định nào dưới đây là đúng ? 




A. .	B. .	C. .	D. .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.








Câu 13. Cho hình chóp  có đáy  là hình chữ nhật, . Gọi  lần lượt là trung điểm của   và  là giao điểm của  và . Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau:
[image: ]



a)  Góc giữa hai đường thẳng  và  bằng .



b) Góc giữa hai đường thẳng  và  bằng .



c) Góc giữa hai đường thẳng  và  bằng .







d) Khi tam giác  vuông tại  và , gọi  là góc giữa hai đường thẳng  và . 	Ta có . 







Câu 14:	Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông tâm  cạnh , mặt bên  là tam giác cân tại  và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy, .



a)  với  là trung điểm .

b) .


c)  với .



d) Góc giữa hai mặt phẳng  và  bằng .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn  Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.



Câu 15. 	Cho số thực  thỏa mãn . Tính giá trị biểu thức . 




Câu 16.	Gọi  là số nguyên dương sao cho  đúng với mọi. Tính giá trị của biểu thức .






Câu 17.	Cho hình chóp  có đáy  là hình thang vuông tại  và ,  . Các mặt bên của hình chóp có bao nhiêu mặt là tam giác vuông?








Câu 18.	Cho hình chóp  có ,  là hình chữ nhật tâm, có ,  là trung điểm của . Tính số đo góc ( đơn vị độ).
PHẦN IV. Tự luận 

Câu 19.	Giải phương trình: .


Câu 20. Biết rằng . Tính giá trị của biểu thức .
Câu 21. 






Cho hình chóp  có  và đáy  là hình chữ nhật. Gọi  lần lượt là hình chiếu của điểm  trên các cạnh . Chứng minh rằng .
HƯỚNG DẪN GIẢI
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1. Cho các số thực  và . Khẳng định nào dưới đây đúng?




A. .	B. .	C. .		D. .
Lời giải

Ta có: .


Câu 2. Cho  là số thực dương. Giá trị của biểu thức  bằng





A. .	B. .	C. .		D. .
Lời giải



Với , ta có .




Câu 3. Cho . Giá trị của bằng




A. 	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có: .

Câu 4.	Với . Tìm mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau


A. 	B. .


C. .	D. .
Lời giải

Ta có:  nên A sai.

 nên C sai.

nên D sai.
Ta chọn đáp án B.




Câu 5.	Cho hình chóp  với  hình chữ nhật và . Đường thẳng  không vuông góc với đường thẳng nào?




A.	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Vì  vuông góc với .




Câu 6.	Cho hình chóp  với  hình vuông  và . Đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng nào?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
[image: ]


(Vì  hình vuông)


()



Vậy .

[bookmark: _Hlk177248305]Câu 7. Hàm số nào sau đây đồng biến trên ?


 A.  .		B. .	


C. .		D. .
Lời giải



Phương án B: Hàm số đồng biến trên  do có cơ số  .



Phương án A, C, D có cơ số  thỏa mãn  nên các hàm số đó nghịch biến trên .

Câu 8. Hàm số  có tập xác định là tập nào sau đây?




 A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


             Điều kiện xác định:  nên tập xác định của hàm số đã cho là 

Câu 9.	Tổng tất cả các nghiệm của phương trình  là




	A. .			B. .			C. .			D. .
	Lời giải



Ta có:  


	


	

Câu 10.	Tập nghiệm của bất phương trình  là




	A. 			B. 		C. 		D. 
	Lời giải
								

	Ta có .




Câu 11. Cho hình chóp  có  và  là hình chữ nhật tâm . Khẳng định nào dưới đây là đúng ?   




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
                 
[image: ]


+ Vì  không vuông góc với  nên đáp án A và B sai.


+ Vì  không vuông góc với  nên đáp án D sai.


+ Ta có:  nên .

Suy ra  .




Câu 12. Cho hình chóp  có  và  vuông tại . Khẳng định nào dưới đây là đúng ?   




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
                   
[image: ]



Ta có: , mặt khác  nên .

Vì .
[bookmark: _Hlk188394135]PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.








[bookmark: _Hlk185287886]Câu 13. Cho hình chóp  có đáy  là hình chữ nhật, . Gọi  lần lượt là trung điểm của   và  là giao điểm của  và . Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau:
[image: ]



a)  Góc giữa hai đường thẳng  và  bằng .



b) Góc giữa hai đường thẳng  và  bằng .



c) Góc giữa hai đường thẳng  và  bằng .







d) Khi tam giác  vuông tại  và , gọi  là góc giữa hai đường thẳng  và . Ta có . 
Lời giải

	1
	Giải chi tiết( giải thích)

	a) Đ
	



 nên góc giữa  và  bằng .

	b) s
	






 nên góc giữa  và  bằng góc giữa  và  và không bằng  (do   là hình chữ nhật)

	c) Đ
	





 nên góc giữa  và  bằng góc giữa  và  và bằng .

	d) s
	





Có  nên góc giữa  và  bằng góc giữa  và  và là góc 




Vì tam giác  vuông tại  và  nên .

Áp dụng định lí cosin vào tam giác , ta có


.










Câu 14:	Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông tâm  cạnh , mặt bên  là tam giác cân tại  và nằm trong mặt phẳng vuông góc với đáy, .



a)  với  là trung điểm .

b) .


c)  với .



d) Góc giữa hai mặt phẳng  và  bằng .
Lời giải
[image: ]



a) Đúng: Gọi  là trung điểm của 



mà    .


b) Đúng: Ta có  .





c) Sai: Gọi  lần lượt là trung điểm của  và   



Lại có  .




Ta có    .

d) Sai: .



.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn ( Tự luận ). Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.



Câu 15. 	Cho số thực  thỏa mãn . Tính giá trị biểu thức . 
Lời giải
Đáp án: -1,8.

Theo bài ra, ta có: .

Do đó .

Vậy .




Câu 16.	Gọi  là số nguyên dương sao cho  đúng với mọi. Tính giá trị của biểu thức .
Lời giải
Đáp án: 43.

Ta có 

Do đó .

                 Vậy .






Câu 17.	Cho hình chóp  có đáy  là hình thang vuông tại  và ,  . Các mặt bên của hình chóp có bao nhiêu mặt là tam giác vuông?
Lời giải

Đáp án: 

[image: C:\Users\247\Pictures\CAU 2, ĐƠT 1 (2).png]



    +)  vuông tại 



+)  vuông tại 

+) 


 vuông tại 





+) Gọi  là trung điểm của  ta có:  vuông tại 


+)mà 


 vuông tại 

Vậy hình chóp có  mặt bên là tam giác vuông








Câu 18.	Cho hình chóp  có ,  là hình chữ nhật tâm, có ,  là trung điểm của . Tính số đo góc ( đơn vị độ).
Lời giải

Đáp số : 
[image: A triangle with lines and dots  Description automatically generated]


+),
[image: A white background with black letters and a cross  Description automatically generated]



Ta có ; .





Từ và  mà .
PHẦN IV. Tự luận 

Câu 19.	Giải phương trình: .
Lời giải

	Ta có: .

Vậy phương trình có hai nghiệm 


Câu 20. Biết rằng . Tính giá trị của biểu thức .
Lời giải


Câu 22. 






Cho hình chóp  có  và đáy  là hình chữ nhật. Gọi  lần lượt là hình chiếu của điểm  trên các cạnh . Chứng minh rằng .
Lời giải
		                               [image: ]



Ta có:   và .



Ta có:   



Ta có:  



Ta có:  (1)



Ta có:  (2)




Từ (1) và (2)   mà  nên  (đpcm)


	ĐỀ 5
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 11  
CHÂN TRỜI  SÁNG TẠO



I/ TRẮC NGHIỆM 4 PHƯƠNG ÁN

Câu 1:	Độ dài của  lá dương xỉ trưởng thành (đơn vị: cm), được cho trong mẫu số liệu ghép nhóm sau
[image: ]
Khoảng biến thiên của mẫu số liệu trên là:




A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 2:	Độ dài của  lá dương xỉ trưởng thành (đơn vị: cm), được cho trong mẫu số liệu ghép nhóm sau
[image: ]
Nhóm chứa tứ phân vị thứ ba của mẫu số liệu trên là:




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 3:	Gieo một xúc xắc cân đối và đồng chất hai lần liên tiếp. Xét các biến cố:
A: "Số chấm xuất hiện ở lần gieo thứ nhất là số lẻ";

: "Số chấm xuất hiện ở lần gieo thứ hai là số lẻ".


Biến cố nào sau đâu là biến cố giao của hai biến cố  và ?
A. Tổng số chấm xuất hiện ở hai lần gieo là số chẵn.
B. Tích số chấm xuất hiện ở hai lần gieo là số chẵn.
C. Tổng số chấm xuất hiện ở hai lần gieo là số lẻ.
D. Tích số chấm xuất hiện ở hai lần gieo là số lẻ.


Câu 4:	Cho  và  là hai biến cố xung khắc. Khẳng định nào sau đây là sai?


A. .	B. .


C. .	D. .


Câu 5:	Cho , khi đó  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .



Câu 6:	Cho hàm số  với . Giá trị của  là




A. 	B. 	C. 	D. .

Câu 7:	Giá trị của biểu thức  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .




Câu 8:	Cho  với  và . Tính giá trị của .




A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 9:	Hàm số nào sau đây có tập xác định là ?




A. .	B. .	C. .	D. .



Câu 10:	Trong không gian, cho  đường thẳng  phân biệt và mặt phẳng . Mệnh đề nào sau đây đúng?



A. Nếu  và  thì .



B. Nếu  và  thì .



C. Nếu  và  thì .



D. Nếu  thì  và  cắt nhau hoặc chéo nhau.
Câu 11:	Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau đây:
A. Qua một điểm có duy nhất một mặt phẳng vuông góc với một mặt phẳng cho trước.






B. Cho hai đường thẳng chéo nhau  và  đồng thời . Luôn có mặt phẳng  chứa  và .







C. Cho hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau. Nếu mặt phẳng chứa  và mặt phẳng  chứa  thì .
D. Qua một đường thẳng có duy nhất một mặt phẳng vuông góc với một đường thẳng khác.





Câu 12:	Cho tứ diện  có hai mặt  và  là hai tam giác đều. Gọi  là trung điểm của . Khẳng định nào sau đây đúng?




A. .	B. .	C. .	D. .
II/ TRẮC NGHIỆM ĐÚNG/SAI.

Câu 13:	Cho biểu thức .

a) .



b)  ( là phân số tối giản), khi đó: .



c)  ( là phân số tối giản), khi đó: .



d)  ( là phân số tối giản), khi đó: .




Câu 14:	Cho hình chóp  có đáy là hình thoi cạnh . Cho biết ,. Xét tính đúng sai của các khẳng định sau:

a) 

b) 

c) 

d) 
III/ TRẮC NGHIỆM TRẢ LỜI NGẮN





Câu 15:	Gieo hai con xúc xắc cân đối và đồng chất. Gọi  là biến cố “Tổng số chấm xuất hiện trên hai con xúc xắc bằng ”,  là biến cố “Có ít nhất một con xuất hiện mặt  chấm”. Tìm số phần tử của biến cố .




Câu 16:	Cho số dương  và số thực , biết . Tính .



Câu 17:	Cho . Khi đó , trong đó 




 và  là phân số tối giản. Tính .









Câu 18:	Cho tứ diện  có . Gọi  lần lượt là trung điểm của  và  Biết  vuông góc với  Tính 
IV/ TỰ LUẬN.

Câu 19:	Ba xạ thủ lần lượt bắn vào một bia. Xác suất để xạ thủ thứ nhất, thứ hai, thứ ba bắn trúng đích lần lượt là 0,. Tính xác suất để có đúng hai người bắn trúng đích.







Câu 20:	Cho hình chóp có đáy  là hình vuông tâm O, ,  với H là trung điểm của . Gọi là đường cao của tam giác . Chứng minh rằng:

a) 


b)  là trung điểm của .



Câu 21:	Cho  là hai số thực dương khác 1 và thỏa mãn . Tính giá trị biểu thức 


LỜI GIẢI CHI TIẾT
I/ TRẮC NGHIỆM 4 PHƯƠNG ÁN
Câu 1: 
Độ dài của  lá dương xỉ trưởng thành (đơn vị: cm), được cho trong mẫu số liệu ghép nhóm sau
[image: ]
Khoảng biến thiên của mẫu số liệu trên là:




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có khoảng biến thiên của mẫu số liệu trên là: 
Câu 2: 
Độ dài của  lá dương xỉ trưởng thành (đơn vị: cm), được cho trong mẫu số liệu ghép nhóm sau
[image: ]
Nhóm chứa tứ phân vị thứ ba của mẫu số liệu trên là:




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
Ta có
	Độ dài của lá (cm)
	

	

	

	


	Số lá
	9
	17
	24
	10

	Tần số tích lũy
	9
	26
	50
	60





Ta có  nên nhóm  là nhóm chứa tứ phân vị thứ ba của mẫu số liệu.
Câu 3: Gieo một xúc xắc cân đối và đồng chất hai lần liên tiếp. Xét các biến cố:
A: "Số chấm xuất hiện ở lần gieo thứ nhất là số lẻ";

: "Số chấm xuất hiện ở lần gieo thứ hai là số lẻ".


Biến cố nào sau đâu là biến cố giao của hai biến cố  và ?
A. Tổng số chấm xuất hiện ở hai lần gieo là số chẵn.
B. Tích số chấm xuất hiện ở hai lần gieo là số chẵn.
C. Tổng số chấm xuất hiện ở hai lần gieo là số lẻ.
D. Tích số chấm xuất hiện ở hai lần gieo là số lẻ.
Lời giải


Theo lý thuyết, ta có: biến cố giao của hai biến cố  và  là "Số chấm xuất hiện ở lần gieo thứ nhất là số lẻ và số chấm xuất hiện ở lần gieo thứ hai là số lẻ", nghĩa là “tích số chấm xuất hiện ở hai lần gieo là số lẻ”.
Câu 4: 

Cho  và  là hai biến cố xung khắc. Khẳng định nào sau đây là sai?


A. .	B. .


C. .	D. .
Lời giải




Nếu  và  là các biến cố xung khắc thì ta luôn có  và .

Khi đó khẳng định sai là .
Câu 5: 

Cho , khi đó  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có .
Câu 6: 


Cho hàm số  với . Giá trị của  là




A. 	B. 	C. 	D. .
Lời giải

Ta có: 

Khi đó .
Câu 7: 
Giá trị của biểu thức  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có: .
Câu 8: 



Cho  với  và . Tính giá trị của .




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có .
Câu 9: 
Hàm số nào sau đây có tập xác định là ?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Hàm số  có điều kiện xác định là  (luôn đúng).

Nên tập xác định .
Câu 10: 


Trong không gian, cho  đường thẳng  phân biệt và mặt phẳng . Mệnh đề nào sau đây đúng?



A. Nếu  và  thì .



B. Nếu  và  thì .



C. Nếu  và  thì .



D. Nếu  thì  và  cắt nhau hoặc chéo nhau.
Lời giải



Có bốn vị trí tương đối của hai đường thẳng mà nếu hai đường thẳng trùng nhau hoặc song song thì chúng không vuông góc với nhau do đó nếu  thì  và  cắt nhau hoặc chéo nhau.
Câu 11: Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau đây:
A. Qua một điểm có duy nhất một mặt phẳng vuông góc với một mặt phẳng cho trước.






B. Cho hai đường thẳng chéo nhau  và  đồng thời . Luôn có mặt phẳng  chứa  và .







C. Cho hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau. Nếu mặt phẳng chứa  và mặt phẳng  chứa  thì .
D. Qua một đường thẳng có duy nhất một mặt phẳng vuông góc với một đường thẳng khác.
Lời giải
Hiển nhiên B đúng.
Có vô số mặt phẳng đi qua một điểm và vuông góc với một mặt phẳng cho trước. Do đó, A sai.





Nếu hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau và cắt nhau thì mặt phẳng chứa cả  và  không thể vuông góc với . Do đó, C sai.
Qua một đường thẳng có vô số mặt phẳng vuông góc với một đường thẳng khác. Do đó, D sai.
Câu 12: 




Cho tứ diện  có hai mặt  và  là hai tam giác đều. Gọi  là trung điểm của . Khẳng định nào sau đây đúng?


A. .	B. .


C. .	D. .
Lời giải
[image: ]

.
II/ TRẮC NGHIỆM ĐÚNG/SAI.
Câu 13: 
Cho biểu thức .

a) .



b)  ( là phân số tối giản), khi đó: .



c)  ( là phân số tối giản), khi đó: .



d)  ( là phân số tối giản), khi đó: .
Lời giải

	a) Đúng
	b) Đúng
	c) Sai
	d) Sai




a) Đúng 


b) Đúng  nên .


c) Sai  nên .



d) Sai  nên .

Câu 14: 



Cho hình chóp  có đáy là hình thoi cạnh . Cho biết ,. Xét tính đúng sai của các khẳng định sau:

a) 

b) 

c) 

d) 
.
Lời giải

	a) Đúng
	b) Đúng
	c) Đúng
	d) Sai



[image: A triangle with lines and letters with Great Pyramid of Giza in the background  Description automatically generated]

a) Đúng:  (hai cạnh đối trong hình thoi).

b) Đúng: .


c) Đúng: Vì  (hai cạnh đối trong hình thoi) nên .



d) Sai: Tam giác  vuông tại  có: II
III/ TRẮC NGHIỆM TRẢ LỜI NGẮN.
Câu 15: 




Gieo hai con xúc xắc cân đối và đồng chất. Gọi  là biến cố “Tổng số chấm xuất hiện trên hai con xúc xắc bằng ”,  là biến cố “Có ít nhất một con xuất hiện mặt  chấm”. Tìm số phần tử của biến cố .
Lời giải

Đáp án: 


Ta có biến cố , nên số phần tử của biến cố  là 2.
Câu 16: 



Cho số dương  và số thực , biết . Tính .
Lời giải

Đáp án: 

Ta có .
Câu 17: 


Cho . Khi đó , trong đó 




 và  là phân số tối giản. Tính .
Lời giải

Đáp án: .

Ta có:  (1)

Từ giả thiết: 


Thay vào (1) ta được: .
Câu 18: 








Cho tứ diện  có . Gọi  lần lượt là trung điểm của  và  Biết  vuông góc với  Tính 
Lời giải

Đáp án: .
[image: A diagram of a triangle with lines and points with Great Pyramid of Giza in the background  Description automatically generated]


Gọi  là trung điểm của 


Ta có:  lần lượt là đường trung bình của 

.




Do  nên  hay tam giác vuông tại .


IV/ TỰ LUẬN.
Câu 19: 
Ba xạ thủ lần lượt bắn vào một bia. Xác suất để xạ thủ thứ nhất, thứ hai, thứ ba bắn trúng đích lần lượt là 0,. Tính xác suất để có đúng hai người bắn trúng đích.
Lời giải


Gọi  lần lượt là biến cố: "Xạ thủ thứ  bắn trúng đích".

Xác suất để xạ thủ thứ nhất, thứ hai, thứ ba bắn trúng đích lần lượt là: .

Gọi  là biến cố: "Có đúng hai xạ thủ bắn trúng đích".
Ta có:


Câu 20: 






Cho hình chóp có đáy  là hình vuông tâm O, ,  với H là trung điểm của . Gọi là đường cao của tam giác . Chứng minh rằng:

a) 


b)  là trung điểm của 
Lời giải


a, Vì  nên M[image: ]
A
B
C
D
H[image: ]
O
S



mà  là hình vuông nên 

suy ra  (đpcm)

b, 

Xét tam giác vuông tại H


Lại có



Xét tam giác vuông tại M




Suy ra  là trung điểm của (đpcm)
Câu 21: 


[bookmark: TestQ_1]Cho  là hai số thực dương khác 1 và thỏa mãn . Tính giá trị biểu thức 
Lời giải
Ta có






 

Vậy 

	ĐỀ 6
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 11  
CHÂN TRỜI  SÁNG TẠO


PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
Câu 1. 

Rút gọn biểu thức  với .




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 2. 
Tính giá trị biểu thức .




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 3. 
Tìm tập xác định của hàm số .


A. .		B. .


C. .	D. .
Câu 4. 
Tập nghiệm của bất phương trình  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 5. 
Tập nghiệm của bất phương trình  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 6. 
Tập nghiệm của bất phương trình  là


A. .	B. .


C. .	D. .
Câu 7. 



Trong không gian, cho đường thẳng  và điểm . Qua  có bao nhiêu đường thẳng vuông góc với đường thẳng ?
A. 3.	B. vô số.	C. 1.	D. 2.
Câu 8. 
Trong hình hộp  có tất cả các cạnh đều bằng nhau. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai?




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 9. 


Cho hình lập phương  Tính góc giữa hai đường thẳng  và 




A. 	B. 	C. 	D. 
Câu 10. 


Cho hai đường thẳng phân biệt  và mặt phẳng , trong đó . Chọn mệnh đề sai.




A. Nếu  thì .	B. Nếu  thì .




C. Nếu  thì .	D. Nếu  thì .
Câu 11. 


Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành tâm , . Trong các khẳng định sau khẳng định nào đúng?




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 12. 


Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông và  vuông góc đáy. Mệnh đề nào sau đây sai?




A. .	B. .	C. .	D. .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 13 đến câu 14. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.
Câu 13. 

Cho hàm số , .


a) là nghiệm của bất phương trình .


b) Phương trình  có nghiệm .


c) Tập nghiệp của bất phương trình  là .



[bookmark: _Hlk184893323]d) Có  nguyên  thỏa mãn bất .
Câu 14. 





Kim tự tháp Cheops là kim tự tháp lớn nhất trong các kim tự tháp ở Ai Cập, được xây dựng vào thế kỉ thứ 26 trước Công nguyên và là một trong bảy kì quan của thế giới cổ đại. Kim tự tháp có dạng hình chóp với đáy là hình vuông có cạnh dài khoảng , các cạnh bên bằng nhau và dài khoảng  (kích thước hiện nay). Kim tử tháp Cheops được mô phỏng bởi hình chóp  với  là giao điểm của hai đường chéo  và  như hình bên dưới. (Theo britannica.com).



a) Góc tạo bởi cạnh bên  và cạnh đáy  của kim tự tháp (gần đúng) là .


b) Đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng đáy .



c) Đường thẳng  vuông góc cạnh đáy  và .


d) Biết rằng độ dài  chính là chiều cao của kim tử tháp Cheops, ta tính được 
[image: A pyramid with red triangle  Description automatically generated][image: ]
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn.Thí sinh trả lời từ câu 15 đến câu 18. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.
Câu 15. 


Biết tập xác định của hàm số  là . Tính .
Câu 16. 


Tập nghiệp của bất phương trình  là . Tính ?
Câu 17. 








Cho tứ diện  có ; ; ; . Gọi  là trọng tâm tam giác . Tính côsin của góc tạo bởi hai đường thẳng  và , kết quả làm tròn đến hàng phần trăm.
Câu 18. 







Trên mặt đất phẳng, người ta dựng một cây cột  có chiều dài bằng  và tạo với mặt đất góc . Tại một thời điểm dưới ánh sáng mặt trời, bóng  của cây cột trên mặt đất dài  và tạo với cây cột một góc bằng  (tức là ). Tính sin của góc giữa mặt đất và đường thẳng  đường chứa tia sáng mặt trời tại thời điểm nói trên, làm tròn đến hàng phần trăm?
PHẦN IV.  Tự luận . 
Câu 19. 



Tim tất cả các giá trị của để hàm số  xác định với mọi  thuộc .
Câu 20. 
Tìm số nghiệm nguyên của bất phương trình .
Câu 21. 










[bookmark: _Hlk180848404]Cho hình chóp , đáy  là hình vuông cạnh bằng . Cạnh bên . Hình chiếu vuông góc của đỉnh  trên mặt phẳng  là điểm  của thuộc đoạn  thỏa . Tính khoảng cách giữa đường thẳng  và .

GIẢI CHI TIẾT
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1: Rút gọn biểu thức  với .




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
Chọn C

.

Câu 2: Tính giá trị biểu thức .




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
Chọn C

.

Câu 3: Tìm tập xác định của hàm số .


A. .	B. .


C. .	D. .
Lời giải
Chọn B


Điều kiện xác định:  hoặc .

Tập xác định: .

Câu 4: Tập nghiệm của bất phương trình  là


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải
Chọn A

.

Câu 5: Tập nghiệm của bất phương trình  là


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải
Chọn B

.

Câu 6: Tập nghiệm của bất phương trình  là


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải
Chọn D

.




Câu 7: Trong không gian, cho đường thẳng  và điểm . Qua  có bao nhiêu đường thẳng vuông góc với đường thẳng ?
A. 3.	B. vô số.	C. 1.	D. 2.
Lời giải
Chọn B
Trong không gian, có vô số đường thẳng qua một điểm cho trước và vuông góc với một đường thẳng cho trước. Vì vậy chọn đáp án B

Câu 8: Trong hình hộp  có tất cả các cạnh đều bằng nhau. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
Chọn A
[image: ]




Vì hình hộp  có tất cả các cạnh đều bằng nhau nên các tứ giác , ,  đều là hình thoi nên ta có



 mà  (B đúng).



 mà  (C đúng).



 mà  (D đúng).



Câu 9: Cho hình lập phương  Tính góc giữa hai đường thẳng  và 




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải
Chọn A
[image: Capture 123]




Do  là hình bình hành nên . Suy ra góc giữa hai đường thẳng  và 





bằng góc giữa hai đường thẳng  và  và đó chính là góc (do đều).



Câu 10: Cho hai đường thẳng phân biệt  và mặt phẳng , trong đó . Chọn mệnh đề sai.




A. Nếu  thì .	B. Nếu  thì .




C. Nếu  thì .	D. Nếu  thì .
Lời giải
Chọn A



Nếu  và  thì .



Câu 11: Cho hình chóp  có đáy là hình bình hành tâm , . Trong các khẳng định sau khẳng định nào đúng?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
Chọn B
[image: ]


Ta có  là trung điểm của 

Mà 

.



Câu 12: Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông và  vuông góc đáy. Mệnh đề nào sau đây sai?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
[image: A triangle with lines and points  Description automatically generated]
Chọn B.
Ta có:

+ .

+ .

+ . 
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 13 đến câu 14. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.


Câu 13: Cho hàm số , .


a) là nghiệm của bất phương trình .


b) Phương trình  có nghiệm .


c) Tập nghiệp của bất phương trình  là .



d) Có  nguyên  thỏa mãn bất .
Lời giải



a) Đúng vì: nên là nghiệm của bất phương trình .


b) Sai vì: .


c) Sai vì: .

d) Đúng vì: Xét bất phương trình 

TH1: .

TH2: .



Vậy bpt  có tập nghiệm  nên có 6 giá trị nguyên thỏa mãn .






Câu 14: Kim tự tháp Cheops là kim tự tháp lớn nhất trong các kim tự tháp ở Ai Cập, được xây dựng vào thế kỉ thứ 26 trước Công nguyên và là một trong bảy kì quan của thế giới cổ đại. Kim tự tháp có dạng hình chóp với đáy là hình vuông có cạnh dài khoảng , các cạnh bên bằng nhau và dài khoảng  (kích thước hiện nay). Kim tử tháp Cheops được mô phỏng bởi hình chóp  với  là giao điểm của hai đường chéo  và  như hình bên dưới. (Theo britannica.com).



a) Góc tạo bởi cạnh bên  và cạnh đáy  của kim tự tháp (gần đúng) là .


b) Đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng đáy .



c) Đường thẳng  vuông góc cạnh đáy  và .


d) Biết rằng độ dài  chính là chiều cao của kim tử tháp Cheops, ta tính được 
[image: A pyramid with red triangle  Description automatically generated][image: ]
Lời giải
[image: ]


a) Tính góc tạo bởi cạnh bên  và cạnh đáy  của kim tự tháp.


Vì  là hình vuông nên .

Khi đó .



Gọi  là trung điểm của , suy ra .







Vì tam giác  có  nên tam giác  cân tại  mà  là trung tuyến nên  là đường cao tam giác .


Xét tam giác  vuông tại H, ta có: .



Vậy góc tạo bởi cạnh bên  và cạnh đáy  của kim tử tháp khoảng .
Do đó mệnh đề a) sai.


b) Đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng đáy .





+ Xét tam giác  cân tại , ta có:  là đường cao của tam giác  nên .





+ Xét tam giác  cân tại , ta có:  là đường cao của tam giác  nên .

Ta có: .
Do đó mệnh đề b) đúng.



c) Đường thẳng  vuông góc cạnh đáy  và .

Do .
Do đó mệnh đề c) đúng.
d) Tính chiều cao SO của kim tử tháp Cheops.




Do chiều cao của kim tử tháp chính là chiều cao của tam giác  nên cần tính cạnh , với  là trung điểm , ta có:




Tam giác  có cạnh  nên tam giác  cân tại .
[image: ]


Xét hình vuông , ta có: .

.


Xét tam giác  vuông tại , ta có:

.

Vậy chiều cao của kim tử tháp Cheops khoảng .
Do đó mệnh đề d) đúng.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn .Thí sinh trả lời từ câu 15 đến câu 18. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.



Câu 15: Biết tập xác định của hàm số  là . Tính .
Lời giải
Đáp án: 10

Hàm số đã cho xác định khi .



Vậy  suy ra  nên .



Câu 16: Tập nghiệp của bất phương trình  là . Tính ?
Lời giải
Đáp án: 3

Điều kiện: .

Ta có: 

.




Trường hợp 1: Nếu  thì . So với điều kiện  ta suy ra tập nghiệm .






Trường hợp 2: Nếu  thì. So với điều kiện , suy ra tập nghiệm .

Tập nghiệm của phương trình là 

Vậy .









Câu 17: Cho tứ diện  có ; ; ; . Gọi  là trọng tâm tam giác . Tính côsin của góc tạo bởi hai đường thẳng  và , kết quả làm tròn đến hàng phần trăm.
Lời giải
Đáp án: 0,17
[image: ]


* đều .



* cân tại có .



* vuông cân tại có .




* có vuông tại .





Dựng đường thẳng qua và song song , cắt tại .


Ta có .






Gọi là trung điểm của , xét vuông tại có .






Ta có ; ; .




Xét vuông tại có .





.

Xét có



.








Câu 18: Trên mặt đất phẳng, người ta dựng một cây cột  có chiều dài bằng  và tạo với mặt đất góc . Tại một thời điểm dưới ánh sáng mặt trời, bóng  của cây cột trên mặt đất dài  và tạo với cây cột một góc bằng  (tức là ). Tính sin của góc giữa mặt đất và đường thẳng  đường chứa tia sáng mặt trời tại thời điểm nói trên, làm tròn đến hàng phần trăm?
Lời giải
Đáp án: 0,52
[image: A triangle with a circle and a hole in the center  Description automatically generated]



Gọi  là hình chiếu vuông góc của  lên mặt đất  vuông góc với mặt đất.



Vì góc giữa  và mặt đất là  nên .


Vì  vuông góc với mặt đất nên 








Vì  là hình chiếu vuông góc của  lên mặt đất nên góc giữa  và mặt đất là 


Vì  vuông góc với mặt đất nên 




Vậy sin của góc giữa mặt đất và đường thẳng chứa tia sáng mặt trời tại thời điểm nói trên là .
PHẦN IV.  Tự luận . Thí sinh trả lời từ câu 19 đến câu 21. 




Câu 19: Tim tất cả các giá trị của để hàm số  xác định với mọi  thuộc .
Lời giải


Hàm số xác định với mọi .

Trường hợp 1: .


(*) trở thành  (đúng) nên  thoả mãn.

Trường hợp 2: .

(*) tương đương với .

Do đó:  thoả mãn đề bài.

Vậy  là các giá trị cần tìm.

Câu 20: Tìm số nghiệm nguyên của bất phương trình .
Lời giải

Ta có 




Vậy số nghiệm nguyên của bất phương trình trên khoảng  là  nghiệm.











Câu 21: Cho hình chóp , đáy  là hình vuông cạnh bằng . Cạnh bên . Hình chiếu vuông góc của đỉnh  trên mặt phẳng  là điểm  của thuộc đoạn  thỏa . Tính khoảng cách giữa đường thẳng  và .
Lời giải
[image: A triangle with blue squares and blue squares with Great Pyramid of Giza in the background  Description automatically generated with medium confidence]


Ta có  là hình vuông, suy ra:



.

Mặt khác 

.




Vẽ  tại , mà . Suy ra .


Vẽ  tại .




 Suy ra  tại 

Ta có 

Ta có 




. Xét  vuông tại , ta có: .




. Xét  vuông tại , ta có: .

.



Vậy khoảng cách giữa đường thẳng  và  bằng .

	ĐỀ 7
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 11  
CHÂN TRỜI  SÁNG TẠO



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1.	Viết biểu thức  () dưới dạng luỹ thừa với số mũ hữu tỷ.




A. .	B. .	C. .	D. .



Câu 2.	Cho và , biểu thức  có giá trị bằng bao nhiêu?




A. .	B. .	C. .	D. .			
Câu 3.  	Hàm số nào sau đây đồng biến trên tập xác định của nó?  




A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 4. Tích các nghiệm của phương trình  bằng




A. .			B. .			C. .			D. .

Câu 5. 	Cho hàm số , hỏi hàm số xác định trên khoảng nào dưới đây?  




A. .	B. .	C. .	D. .



Câu 6.	Cho hình chóp có đáy là hình bình hành tâm , . Trong các khẳng định sau khẳng định nào đúng


A. .		B. .	


C. .		D. .






Câu 7. 	Rút gọn biểu thức với ta được kết quả , trong đó , và là phân số tối giản. Khẳng định nào sau đây là đúng?





A. .	B. .	C. .	D. .




Câu 8.	Cho  là hai số dương với  thỏa mãn  Khi đó, giá trị  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 9.	Tập xác định của hàm số  là


A. .		B. .		


C. .		D. .






Câu 10. Cho  và  là hai biến cố độc lập với nhau. , . Khi đó  bằng




	A.  .	B. .	C.  .	D. .


Câu 11. 	Ba xạ thủ bắn vào mục tiêu một cách độc lập với nhau. Xác suất bắn trúng của xạ thủ thứ nhất, thứ hai và thứ ba lần lượt là . Xác suất để có ít nhất một xạ thủ bắn trúng là:




A. .	B. .	C. .	D. .



Câu 12. 	Cho hình lập phương . Góc giữa hai đường thẳng  và  bằng





A. .			B. .		C. .		D. .

PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.
Câu 1. Thâm niên giảng dạy của 100 giáo viên trường THPT X được ghi lại ở bảng sau:
	Thâm niên (Số năm)
	

	

	

	

	


	Số giáo viên
	5
	25
	33
	29
	8




a) Số trung bình của mẫu ghép nhóm là .

b) Mốt của mẫu số liệu ghép nhóm (làm tròn đến hàng phần trăm) là 

c) Trung vị của mẫu số liệu ghép nhóm là .
d) Tứ phân vị thứ nhất của mẫu số liệu ghép nhóm là 9. 



Câu 2. Một hộp đựng  viên bi xanh,  viên bi đỏ và  viên bi vàng. Chọn ngẫu nhiên hai viên bi. 

Gọi  là biến cố: “Chọn được hai viên bi xanh”.

        là biến cố: “Chọn được hai viên bi đỏ”.

        là biến cố: “Chọn được hai viên bi vàng”.

a) Số phần tử không gian mẫu là .



b) Số phần tử của biến cố ,  lần lượt là .


c) Xác suất xảy ra của biến cố  là .

d) Xác suất để chọn được hai viên bi cùng màu là .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.





Câu 1. Cho tứ diện  có  đôi một vuông góc. Biết rằng , . Tính góc phẳng nhị diện  ( làm tròn kết quả góc đến độ).




Câu 2.    Cho tứ diện đều ,  là trung điểm của cạnh . Khi đó  bằng ( làm tròn hai chữ số thập phân).


Câu 3. Để đủ tiền mua nhà, anh Ba vay ngân hàng  triệu đồng theo phương thức lãi kép với lãi suất /tháng. Nếu sau mỗi tháng, kể từ ngày vay, anh Ba trả nợ cho ngân hàng số tiền cố định là 10 triệu đồng bao gồm cả lãi vay và tiền gốc. biết rằng lãi suất không thay đổi trong suốt quá trình anh Ba trả nợ. Hỏi sau bao nhiêu tháng thì anh Ba trả hết nợ ngân hàng? 



Câu 4. Cho  nếu viết  thì  bằng bao nhiêu?
PHẦN IV. Tự luận 





Câu 1. Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình chữ nhật với  và . Gọi M  là trung điểm của cạnh. Chứng minh .





Câu 2. Cho , . Hãy tính  tính theo  và .







Câu 3. Mức cường độ âm  (đơn vị: ) được tính bởi công thức , trong đó  (đơn vị: ) là cường độ âm. Hãy tính mức cường độ âm mà tai người có thể nghe được, biết rằng tai người có thể nghe được âm với cường độ âm từ  đến . 
HƯỚNG DẪN GIẢI
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1.	Viết biểu thức  () dưới dạng luỹ thừa với số mũ hữu tỷ.




A. .	B. .	C. .	D. .
										
Lời giải

Ta có .



Câu 2.	Cho và , biểu thức  có giá trị bằng bao nhiêu?




A. .	B. .	C. .	D. .
										Lời giải


.
Câu 3.  	Hàm số nào sau đây đồng biến trên tập xác định của nó?  




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
               


Ta có: hàm số  có tập xác định là .


Mặt khác,  nên hàm số có cơ số .

Vậy hàm số luôn đồng biến trên tập xác định của nó.

Câu 4. Tích các nghiệm của phương trình  bằng




A. .			B. .			C. .			D. .
Lời giải
         

	Ta có 

	Vậy tích các nghiệm là .

Câu 5. 	Cho hàm số , hỏi hàm số xác định trên khoảng nào dưới đây?  




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
          

Hàm số xác định .



Câu 6.	Cho hình chóp có đáy là hình bình hành tâm , . Trong các khẳng định sau khẳng định nào đúng


A. .		B. .	


C. .		D. .
Lời giải







Vì nên các tam giác , là các tam giác cân đều nhận  là đường trung tuyến nên  mà  nên .






Câu 7. 	Rút gọn biểu thức với ta được kết quả , trong đó , và là phân số tối giản. Khẳng định nào sau đây là đúng?





A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
             



Ta có: .



Suy ra , .




Câu 8.	Cho  là hai số dương với  thỏa mãn  Khi đó, giá trị  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Với  là hai số dương và  thỏa mãn , ta có:

.      

Câu 9.	Tập xác định của hàm số  là


A. .		B. .		


C. .		D. .
Lời giải


 Vì  là số nguyên âm nên điều kiện là 





Câu 10. Cho  và  là hai biến cố độc lập với nhau. , . Khi đó  bằng




	A.  .	B. .	C.  .	D. .
Lời giải
 



	Do  và  là hai biến cố độc lập với nhau nên .

Câu 11. 	Ba xạ thủ bắn vào mục tiêu một cách độc lập với nhau. Xác suất bắn trúng của xạ thủ thứ nhất, thứ hai và thứ ba lần lượt là . Xác suất để có ít nhất một xạ thủ bắn trúng là:




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
 
Gọi A là biến cố: “Xạ thủ thứ nhất bắn trúng”; B là biến cố: “Xạ thủ thứ hai bắn trúng”;  
C là biến cố: “Xạ thủ thứ ba bắn trúng”; D là biến cố: “Có ít nhất một xạ thủ bắn trúng”.

Suy ra: : “Cả ba xạ thủ đều không bắn trúng mục tiêu”.

	



Câu 12. 	Cho hình lập phương . Góc giữa hai đường thẳng  và  bằng





A. .			B. .		C. .		D. .
Lời giải
                 
[image: A diagram of a hexagon with lines and points  Description automatically generated]





Ta có , nên góc giữa hai đường thẳng  và  bằng góc giữa hai đường thẳng  và .





Mà tam giác  là tam giác đều nên góc giữa hai đường thẳng  và  là góc  và bằng .


PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.
Câu 1. Thâm niên giảng dạy của 100 giáo viên trường THPT X được ghi lại ở bảng sau:
	Thâm niên (Số năm)
	

	

	

	

	


	Số giáo viên
	5
	25
	33
	29
	8




a) Số trung bình của mẫu ghép nhóm là .

b) Mốt của mẫu số liệu ghép nhóm (làm tròn đến hàng phần trăm) là 

c) Trung vị của mẫu số liệu ghép nhóm là .
d) Tứ phân vị thứ nhất của mẫu số liệu ghép nhóm là 9. 
Lời giải
a) Đúng.
Ta có bảng số liệu viết lại như sau:
	Thâm niên (Số năm)
	

	

	

	

	


	Giá trị đại diện
	

	

	

	

	


	Số giáo viên
	5
	25
	33
	29
	8


Số trung bình của mẫu ghép là:

	
b) Đúng

Nhóm có tần số lớn nhất nên là nhóm chứa mốt.

Ta có: 
c) Sai.




Gọi là số năm thâm niêm của 100 giáo viên và dãy này được sắp xếp theo thứ tự tăng dần. Khi đó trung vị là . Hai giá trị  thuộc nhóm nên nhóm này chứa trung vị.

Vậy trung vị của mẫu số liệu là: 
d) Đúng.




Tứ phân vị thứ nhất . Do hai giá trị đều thuộc nhóm nên nhóm này chứa 
Vậy tứ phân vị thứ nhất của mẫu số liệu là:





Câu 2. Một hộp đựng  viên bi xanh,  viên bi đỏ và  viên bi vàng. Chọn ngẫu nhiên hai viên bi. 

Gọi  là biến cố: “Chọn được hai viên bi xanh”.

        là biến cố: “Chọn được hai viên bi đỏ”.

        là biến cố: “Chọn được hai viên bi vàng”.

a) Số phần tử không gian mẫu là .



b) Số phần tử của biến cố ,  lần lượt là .


c) Xác suất xảy ra của biến cố  là .

d) Xác suất để chọn được hai viên bi cùng màu là .
Lời giải

a) Đúng

Số phần tử không gian mẫu là .
b) Sai

Số cách chọn hai bi xanh là 

Số cách chọn hai bi đỏ là 
c) Sai 

Xác suất chọn được hai bi vàng là 
d) Đúng


Biến cố: “Chọn được hai viên bi cùng màu” là biến cố . Do  đôi một xung khắc với nhau nên theo quy tắc cộng ta có 



Ta có . 

Vậy 
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn ( Tự luận ). Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.





Câu 1. Cho tứ diện  có  đôi một vuông góc. Biết rằng , . Tính góc phẳng nhị diện  ( làm tròn kết quả góc đến độ).
Lời giải



Đáp án: 
[image: A diagram of a triangle with lines and dots  Description automatically generated]



Gọi  là trung điểm của .




cân tại có là trung tuyến nên  là đường cao


Ta có:


Ta có:





Từ  và 



 vuông cân tại  nên 


 vuông tại  có: 






Câu 2.    Cho tứ diện đều ,  là trung điểm của cạnh . Khi đó  bằng ( làm tròn hai chữ số thập phân)
										Lời giải
Đáp án 0,29
[image: A diagram of a triangle with lines and points with Great Pyramid of Giza in the background  Description automatically generated]




Gọi  là trung điểm của  và  là độ dài cạnh tứ diện đều.


Ta có  .




Tam giác  có ,  và .

.

Vậy .


Câu 3. Để đủ tiền mua nhà, anh Ba vay ngân hàng  triệu đồng theo phương thức lãi kép với lãi suất /tháng. Nếu sau mỗi tháng, kể từ ngày vay, anh Ba trả nợ cho ngân hàng số tiền cố định là 10 triệu đồng bao gồm cả lãi vay và tiền gốc. biết rằng lãi suất không thay đổi trong suốt quá trình anh Ba trả nợ. Hỏi sau bao nhiêu tháng thì anh Ba trả hết nợ ngân hàng? 
Lời giải
Đáp án: 49

Số tiền còn nợ sau 1 tháng là .

Số tiền còn nợ sau 2 tháng là .
…

Số tiền còn nợ sau  tháng là



.
Vậy sau 49 tháng thì anh Ba trả hết nợ.



Câu 4. Cho  nếu viết  thì  bằng bao nhiêu?
Lời giải
Đáp án: 4



 nên .

PHẦN IV. Tự luận 





Câu 1. Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình chữ nhật với  và . Gọi M  là trung điểm của cạnh. Chứng minh .
Lời giải
          






Gọi  là giao điểm của  và .



Ta có  và  nên áp dụng định lý Talet, suy ra 





Từ đó suy ra 



Vậy  là tam giác vuông tại . Suy ra .(1)

Mặt khác  (2)

Từ (1), (2) suy ra 


Do  nên  





Câu 2. Cho , . Hãy tính  tính theo  và .
Lời giải
                  
Ta có: 


Khi đó:

  .

	Đáp số: .







Câu 3. Mức cường độ âm  (đơn vị: ) được tính bởi công thức , trong đó  (đơn vị: ) là cường độ âm. Hãy tính mức cường độ âm mà tai người có thể nghe được, biết rằng tai người có thể nghe được âm với cường độ âm từ  đến . 
Lời giải
Ta có:




Vậy mức cường độ âm mà tai người có thể nghe được là từ  đến .

	ĐỀ 8
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 11  
CHÂN TRỜI  SÁNG TẠO


[bookmark: _Hlk174744891]PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1.	[1] Cho số thực  dương. Rút gọn biểu thức  ta được biểu thức nào sau đây?




	A. .	B. .	C. 	D. .



Câu 2.	[2] Cho  thỏa mãn . Tính .




	A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 3.	[2] Hàm số nào dưới đây có đồ thị như trong hình vẽ bên?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 4.	[2] Phương trình  có tổng tất cả các nghiệm bằng




	A. .	B. .	C. .		D. .

Câu 5.	[2] Tổng bình phương các nghiệm của phương trình  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .



Câu 6.	[2] Cho hàm số  có đạo hàm thỏa mãn  Giá trị của biểu thức  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 7.	[2] Tính đạo hàm của hàm số 


	A. .	B. .	


	C. .	D. .




Câu 8.	[2] Cho hàm số  có đồ thị là . Phương trình tiếp tuyến của  tại điểm là:




	A. .	B. .	C. .		D. .



Câu 9.	[2] Cho hình lập phương . Góc giữa  và  là




A. .	     B. .	C. .	D. .			

Câu 10.	[2] Cho hình lập phương  (tham khảo hình vẽ bên dưới). 
[image: ]

Đường thẳng  vuông góc với đường thẳng nào dưới đây?




A. 	B. 	C. 	D. 


Câu 11.	[2] Điều kiện cần và đủ để đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng  là


A. Đường thẳng  vuông góc với hai đường thẳng cắt nhau thuộc mặt phẳng .


B. Đường thẳng  vuông góc với hai đường thẳng phân biệt thuộc mặt phẳng .


C. Đường thẳng  vuông góc với hai đường thẳng song song thuộc mặt phẳng .


D. Đường thẳng  vuông góc với một đường thẳng nào đó thuộc mặt phẳng .
Câu 12.	[2] Cho hình chóp [image: ] có đáy [image: ] là hình chữ nhật tâm [image: ] Đường thẳng [image: ] vuông góc với mặt đáy [image: ]. Gọi [image: ] là trung điểm của [image: ] Khẳng định nào dưới đây là sai?
A. [image: ]
B. [image: ]
C. Tam giác [image: ] vuông ở [image: ]
D. [image: ] là mặt phẳng trung trực của [image: ]
PHẦN II. Trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 13 đến câu 16. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng – sai.




Câu 13:	[TH-TH-TH-VD] Chất phóng xạ polonium-210 có chu kì bán rã là 138 ngày. Điều này nghĩa là cứ sau 138 ngày, lượng polonium-210 còn lại trong một mẫu chỉ bằng một nửa lượng ban đầu. Một mẫu  có khối lượng polonium-210 còn lại sau  ngày được tính theo công thức  .
	Các khẳng định sau là đúng hay sai?


a) [2] Sau  ngày, khối lượng polonium-210 còn lại là .



b) [2] Với mọi , hàm số  có đạo hàm là .


c) [2] Tiếp tuyến của đồ thị hàm số  tại điểm  có phương trình là:

.



d) [3] Sau  ngày, khối lượng polonium-210 còn lại . Ta nhận thấy: . 








Câu 14.	[NB-NB-TH-TH] Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông tâm  cạnh bằng . Biết cạnh bên  vuông góc với mặt đáy  và .



a) [1] Góc giữa hai đường thẳng  và  là góc .


b) [1] Hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau.


c) [2] Đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng .



d) [2] Hình chiếu vuông góc của điểm  trên mặt phẳng  là điểm .




Câu 15. 	[3] Bác An gửi tiết kiệm số tiền  triệu đồng kì hạn  tháng với lãi suất kép một năm. Giả sử lãi suất không thay đổi. Sau ba năm (sau khi ngân hàng tính lãi) vì cần tiền nên bác An đến ngân hàng rút ra  triệu đồng, phần còn lại vẫn tiếp tục gửi. Hết bốn năm tiếp theo, bác An lại đến ngân hàng rút toàn bộ tiền tiết kiệm (cả gốc và lãi) về, hỏi bác An sẽ thu về được bao nhiêu tiền? (đơn vị: triệu đồng, kết quả làm tròn đến hàng đơn vị).







[bookmark: _heading=h.gjdgxs]Câu 16.	[3] Trong một trò chơi điện tử, máy bay xuất hiện ở góc trái màn hình rồi bay sang phải theo quỹ đạo  là đồ thị của hàm số . Biết rằng tên lửa được bắn ra từ máy bay tại một điểm thuộc  sẽ bay theo phương tiếp tuyến của  tại điểm đó. Tìm hoành độ  thuộc  sao cho tên lửa bắn ra từ đó sẽ bắn trúng mục tiêu ở trên màn hình có tọa độ . (Làm tròn đến hàng phần trăm).
[image: A diagram of a person's face  Description automatically generated]








Câu 17. 	[3]  Bạn Trung thiết kế mô hình trò chơi có dạng kim tự tháp Cheops ở Ai Cập. Kim tự tháp có dạng hình chóp  với đáy là hình vuông , các cạnh bên bằng nhau và dài . Biết  góc tạo bởi cạnh bên  và cạnh đáy  bằng . Tính chiều cao () của kim tự tháp (làm tròn kết quả đến hàng phần mười). 
[image: A pyramid with a red triangle  Description automatically generated]











Câu 18. 	[3] Một chiếc lều cắm trại được thiết kế có dạng hình chóp  có đáy  là hình thang vuông tại  và  như hình vẽ. Biết  và . Các mặt bên của lều được may bằng vải bạt màu trắng. Để lều được nổi bật, bạn Hải muốn sơn màu đỏ cho phần hình chiếu của  lên mặt phẳng . Tiền công để sơn là đ/m2, gọi (nghìn đồng) là số tiền công bạn Hải cần bỏ ra. Tính .
PHẦN IV. TỰ LUẬN
Câu 19.  

a) Giải phương trình sau: 



b) Cho hàm số  . Tất cả các giá trị thực của tham số  để hàm số có đạo hàm luôn dương trên khoảng  .




c) Cho , .  Biết  với . 

Tính giá trị biểu thức .





Câu 20. 	Cho hình chóp  có là hình vuông cạnh ,  và  .

a) Chứng minh .






b) Gọi  là giao điểm của  và ,  là trung điểm của . Chứng minh .


c) Tính diện tích hình chiếu của  lên .

---HẾT---
BẢNG ĐÁP ÁN
PHẦN I.
	1.B
	2.A
	3.C
	4.D
	5.C
	6.D

	7.D
	8.A
	9.C
	10.A
	11.A
	12.D


PHẦN II.
	Câu 13
	Câu 14
	Câu 15
	Câu 16

	a) Đ
	a) S
	
	

	b) Đ
	b) Đ
	
	

	c) Đ
	c) Đ
	
	

	d) S 
	d) S
	
	


PHẦN III.
	Câu
	15
	16
	17
	18

	Đáp án
	

	

	

	




C-LỜI GIẢI CHI TIẾT
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1.	[1] Cho số thực  dương. Rút gọn biểu thức  ta được biểu thức nào sau đây?




	A. .	B. .	C. 	D. .
Lời giải

.



Câu 2.	[2] Cho  thỏa mãn . Tính .




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có.
Câu 3.	[2] Hàm số nào dưới đây có đồ thị như trong hình vẽ bên?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải




Từ đồ thị hàm số ta có tập xác định của hàm số là  suy ra đây là đồ thị của hàm số logarit . Mà hàm số đồng biến trên  nên .

Câu 4.	[2] Phương trình  có tổng tất cả các nghiệm bằng




	A. .	B. .	C. .		D. .
Lời giải

Ta có .

Vậy tổng tất cả các nghiệm của phương trình đã cho bằng . 

[bookmark: _Hlk188481975]Câu 5.	[2] Tổng bình phương các nghiệm của phương trình  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải





[bookmark: _Hlk188481332]Câu 6.	[2] Cho hàm số  có đạo hàm thỏa mãn  Giá trị của biểu thức  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải





Hàm số  có tập xác định là  và . Nếu tồn tại giới hạn (hữu hạn)  thì giới hạn gọi là đạo hàm của hàm số tại 

Vậy kết quả của biểu thức 

Câu 7.	[2] Tính đạo hàm của hàm số 


	A. .	B. .	


[bookmark: _Hlk188481650]	C. .	D. .
Lời giải






Câu 8.	[2] Cho hàm số  có đồ thị là . Phương trình tiếp tuyến của  tại điểm là:




	A. .	B. .	C. .		D. .
Lời giải





Phương trình tiếp tuyến của  tại điểm là:



Câu 9.	[2] Cho hình lập phương . Góc giữa  và  là




A. .	     B. .	C. .	D. .
						Lời giải
[image: ]




Vì  nên góc giữa  và  là .


Vì tam giác  đều nên .



Vậy góc giữa  và  bằng .

Câu 10.	[2] Cho hình lập phương  (tham khảo hình vẽ bên dưới). 
[image: ]

Đường thẳng  vuông góc với đường thẳng nào dưới đây?




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải


Vì là hình vuông nên ta có .


Câu 11.	[2] Điều kiện cần và đủ để đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng  là


	A. Đường thẳng  vuông góc với hai đường thẳng cắt nhau thuộc mặt phẳng .


	B. Đường thẳng  vuông góc với hai đường thẳng phân biệt thuộc mặt phẳng .


	C. Đường thẳng  vuông góc với hai đường thẳng song song thuộc mặt phẳng .


	D. Đường thẳng  vuông góc với một đường thẳng nào đó thuộc mặt phẳng .
Lời giải




	Điều kiện cần và đủ để đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng  là đường thẳng  vuông góc với hai đường thẳng cắt nhau thuộc mặt phẳng .

Câu 12.	[2] Cho hình chóp [image: ] có đáy [image: ] là hình chữ nhật tâm [image: ] Đường thẳng [image: ] vuông góc với mặt đáy [image: ]. Gọi [image: ] là trung điểm của [image: ] Khẳng định nào dưới đây là sai?
	A. [image: ]
	B. [image: ]
	C. Tam giác [image: ] vuông ở [image: ]
	D. [image: ] là mặt phẳng trung trực của [image: ]
Lời giải
[image: ]








Vì  lần lượt là trung điểm của  suy ra  là đường trung bình của tam giác // mà 




Ta có  là hình chữ nhật  mà  suy ra 

Tương tự, ta có được 




Nếu  là mặt phẳng trung trực củathì : điều này không thể xảy ra vì  là hình chữ nhật.
PHẦN II. Trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 16 đến câu 19. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng – sai.




Câu 13:	[TH-TH-TH-VD] Chất phóng xạ polonium-210 có chu kì bán rã là 138 ngày. Điều này nghĩa là cứ sau 138 ngày, lượng polonium-210 còn lại trong một mẫu chỉ bằng một nửa lượng ban đầu. Một mẫu  có khối lượng polonium-210 còn lại sau  ngày được tính theo công thức  .
	Các khẳng định sau là đúng hay sai?


a) [2] Sau  ngày, khối lượng polonium-210 còn lại là .



b) [2] Với mọi , hàm số  có đạo hàm là .


c) [2] Tiếp tuyến của đồ thị hàm số  tại điểm  có phương trình là:

.



d) [3] Sau  ngày, khối lượng polonium-210 còn lại . Ta nhận thấy: . 
Lời giải
a) Đúng.

Sau 138 ngày (tức là ), khối lượng polonium-210 còn lại là:


.
b) Đúng.


Với , ta có:.
c) Đúng.


Kiến thức cần nhớ: tiếp tuyến tại điểm  của đồ thị hàm số  có phương trình là:

.


Áp dụng công thức trên, tiếp tuyến của đồ thị hàm số  tại điểm  có phương trình là:


d) Sai.
Ta có: 



.

Suy ra: .







Câu 14.	[NB-NB-TH-TH] Cho hình chóp  có đáy  là hình vuông tâm  cạnh bằng . Biết cạnh bên  vuông góc với mặt đáy  và .



a) [1] Góc giữa hai đường thẳng  và  là góc .


b) [1] Hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau.


c) [2] Đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng .



d) [2] Hình chiếu vuông góc của điểm  trên mặt phẳng  là điểm .
Lời giải
[image: ]
a) Sai.


Ta có:  nên .


Xét tam giác  vuông tại  ta có:

.
b) Đúng.



Ta có:  mà  nên .
c) Đúng.


Vì  là hình vuông nên  (1).



Vì  mà  nên  (2).




Mặt khác ,  cùng thuộc mặt phẳng  và cắt nhau tại  (3).

Từ (1), (2), (3) ta suy ra .
d) Sai.



Vì  là tâm hình vuông  nên  (4).



Vì  mà  nên  (5).




Mặt khác ,  cùng thuộc mặt phẳng  và cắt nhau tại  (3).

Từ (1), (2), (3) ta suy ra .



Vậy điểm  là hình chiếu vuông góc của điểm  trên mặt phẳng .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 15 đến câu 18. 




Câu 15. 	[3] Bác An gửi tiết kiệm số tiền  triệu đồng kì hạn  tháng với lãi suất kép  một năm. Giả sử lãi suất không thay đổi. Sau ba năm (sau khi ngân hàng tính lãi) vì cần tiền nên bác An đến ngân hàng rút ra  triệu đồng, phần còn lại vẫn tiếp tục gửi. Hết bốn năm tiếp theo, bác An lại đến ngân hàng rút toàn bộ tiền tiết kiệm (cả gốc và lãi) về, hỏi bác An sẽ thu về được bao nhiêu tiền? (đơn vị: triệu đồng, kết quả làm tròn đến hàng đơn vị).
Lời giải

Đáp số: .



Số tiền cả gốc và lãi bác An có được sau  năm là  với . 


Bác An rút về  triệu đồng nên số tiền còn lại tiếp tục gửi tiết kiệm là .


Hết  năm tiếp theo, số tiền cả gốc và lãi bác An thu được là (triệu đồng).







Câu 16. 	[3] Trong một trò chơi điện tử, máy bay xuất hiện ở góc trái màn hình rồi bay sang phải theo quỹ đạo  là đồ thị của hàm số . Biết rằng tên lửa được bắn ra từ máy bay tại một điểm thuộc  sẽ bay theo phương tiếp tuyến của  tại điểm đó. Tìm hoành độ  thuộc  sao cho tên lửa bắn ra từ đó sẽ bắn trúng mục tiêu ở trên màn hình có tọa độ . (Làm tròn đến hàng phần trăm).
[image: A diagram of a person's face  Description automatically generated]

Lời giải

Đáp số: .

Với  tùy ý, ta có

.


Vậy phương trình tiếp tuyến tại điểm  là .


Vì tiếp tuyến đi qua điểm  nên .


Đối chiếu với điều kiện , khi đó ta được .







Câu 17. 	[3]  Bạn Trung thiết kế mô hình trò chơi có dạng kim tự tháp Cheops ở Ai Cập. Kim tự tháp có dạng hình chóp  với đáy là hình vuông , các cạnh bên bằng nhau và dài . Biết  góc tạo bởi cạnh bên  và cạnh đáy  bằng . Tính chiều cao () của kim tự tháp (làm tròn kết quả đến hàng phần mười). 
[image: A pyramid with a red triangle  Description automatically generated]
Lời giải

Đáp số: .

[image: ]


Gọi  là tâm hình vuông . 


Ta có  nên .



Vì các mặt bên là tam giác cân tại  nên suy ra tam giác  đều nên (cm).

Do đó .



Tam giác  cân tại  nên . Từ đó ta có:



Vậy chiều cao của kim tự tháp là .











Câu 18. 	[3] Một chiếc lều cắm trại được thiết kế có dạng hình chóp  có đáy  là hình thang vuông tại  và  như hình vẽ. Biết  và . Các mặt bên của lều được may bằng vải bạt màu trắng. Để lều được nổi bật, bạn Hải muốn sơn màu đỏ cho phần hình chiếu của  lên mặt phẳng . Tiền công để sơn là đ/m2, gọi (nghìn đồng) là số tiền công bạn Hải cần bỏ ra. Tính .
Lời giải

Đáp số: .
[image: ]


Gọi  là trung điểm cạnh . 



Suy ra  và  nên .



Do đó hình chiếu của  lên mặt phẳng  là .


Diện tích tam giác  là .

Vậy số tiền công bạn Hải cần bỏ ra để sơn là: đ. 

		Vậy .
PHẦN IV. Tự luận
Câu 19. 

            	a) Giải phương trình sau	



b) Cho hàm số  . Tất cả các giá trị thực của tham số  để  hàm số có đạo hàm luôn dương trên khoảng  .





c) Cho , .  Biết  với . Tính giá trị biểu t	hức .
Lời giải


a) Phương trình đã cho .


b) Tập xác định . Ta có .


Hàm số đồng biến trên khoảng .


. Vậy .

.
c)  Ta có: 





.

Vậy ta có .






Câu 20. 	Cho hình chóp  có là hình vuông cạnh ,  và  .

	a) Chứng minh .






	b) Gọi  là giao điểm của  và ,  là trung điểm của . Chứng minh .


	c) Tính diện tích hình chiếu của  lên .
Lời giải

[image: ]



	a) Vì  nên 


	Mà  (vì  là hình vuông)

	Nên 

	.






	b) Vì  là hình vuông,  là giao điểm của  và  nên  là trung điểm của .


	Mà  là trung điểm của 



	Nên  là đường trung bình của        (1)


	Theo a) ,                                   (2)

	Từ (1) và (2) suy ra .







	c) Vì  tại ,  tại  nên  là hình chiếu vuông góc của lên .



	Tam giác  vuông tại  (vì ) có:

	


	

	(đvdt)

	ĐỀ 9
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 11  
CHÂN TRỜI  SÁNG TẠO


PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1. 	[1] Cho  là một số dương. Viết  dưới dạng lũy thừa với số mũ hữu tỉ.




 A. .	B. .	C. .	D. .


Câu 2.	[2] Giá trị nào của  để biểu thức  xác định?
1. 



.	B. .	C. .	D. .
Câu 3. 	[2] Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sau đây đúng?


A. .		B. .


C. .	D. .


Câu 4. 	[2] Tập nghiệm  của phương trình  là




A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 5.		[2] Tổng tất cả các nghiệm nguyên của bất phương trình  là




A. .	B. .        	 C. .      	D. .


Câu 6.		[2] Cho hàm số . Tính .




A. .	B. .        	 C. .      	D. .

Câu 7.		[2] Tính đạo hàm của hàm số .


A. .        	B. .        


C. .        	D. .





[bookmark: _Hlk188514896][bookmark: OLE_LINK3][bookmark: OLE_LINK4]Câu 8.	[2] Một chất điểm chuyển động theo phương trình  , trong đó  tính bằng giây  và  tính bằng mét . Thời gian vận tốc chất điểm đạt giá trị lớn nhất là




A. .	B..	C. .	D. .






[bookmark: _Hlk160454251]Câu 9. 	[2] Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành và tam giác  vuông cân tại . Góc giữa hai đường thẳng  và  bằng:




A. .	B. .	C. 	D. .

Câu 10: 	[2] Trong không gian cho ba đường thẳng phân biệt  Khẳng định nào sau đây đúng?




A. Nếu  và  cùng vuông góc với  thì 



B. Nếu  và  thì 





C. Nếu góc giữa  và  bằng góc giữa  và  thì 







D. Nếu  và  cùng nằm trong mặt phẳng  thì góc giữa  và  bằng góc giữa  và 
Câu 11.	[2] Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau đây:



A. Cho đường thẳng , mọi mặt phẳng  thì .





B. Cho hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau, nếu mặt phẳng  chứa  thì .


C. Cho hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau, mặt phẳng nào vuông góc với đường này thì song song với đường kia.


D. Cho hai đường thẳng chéo nhau  và , luôn luôn có mặt phẳng chứa đường này và vuông góc với đường thẳng kia. 



Câu 12. 	[2] Cho hai đường thẳng ,  và mặt phẳng . Mệnh đề nào sau đây sai?



A. Nếu  và  thì .	



B. Nếu  và  thì .



C. Nếu  và  thì .	




D. Nếu  và  thì  hoặc  .
PHẦN II. Trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 13 đến câu 16. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng – sai.

[bookmark: _Hlk188515440]Câu 13.	[TH-TH-TH-VD] Cho phương trình  . Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau.

	a) [2] Điều kiện của phương trình là  


	b) [2] Khi đặt   thì phương trình là 


	c) [2] Khi thì tổng hai nghiệm của phương trình là 


	d) [3] Phương trình có hai nghiệm phân biệt và tích hai nghiệm bằng  khi .











[bookmark: _Hlk188515428]Câu 14.	[TH-TH-VD-VD] Cho hình chóp  có đáy  là hình thang vuông tại  và . Đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng  và ; ; . Gọi  là trung điểm của . Xét tính đúng sai của các khẳng định sau:
[image: A black background with a black square  Description automatically generated with medium confidence]


a) [2] Hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau



b) [2] Góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng  bằng .



c) [3] Góc giữa hai mặt phẳng  và  bằng .





d) [3] Gọi  lần lượt là trung điểm của  và . Kẻ  thì độ dài 
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 














Câu 15.	[3] Nếu  là chênh lệch nhiệt độ ban đầu giữa một vật  và các vật xung quanh, và nếu các vật xung quanh có nhiệt độ , thì nhiệt độ của vật  tại thời điểm  được mô hình hóa bởi hàm số: , trong đó,  là hằng số dương phụ thuộc vào vật . Một con gà tây nướng được lấy từ lò nướng khi nhiệt độ của nó đã đạt đến  và được đặt trên một bàn trong một căn phòng có nhiệt độ là . Nếu nhiệt độ của gà tây là  sau nửa giờ, thì nhiệt độ của nó sau 60 phút có dạng , với  là các số tự nhiên. Tính . Biết kết quả nhiệt độ của gà tây sau 60 phút được làm tròn đến chữ số thập phân thứ hai.
Câu 16.	[3] Một máy bay tại độ cao 8 km bắt đầu hạ độ cao theo quỹ đạo là một phần của parabol. Sau khi di chuyển theo phương ngang 1 km thì độ cao chỉ còn 6 km. Máy bay tiếp tục hạ dộ cao còn 3 km sau khi đi được 4 km theo phương ngang và phóng 1 tên lửa theo phương tiếp tuyến tại điểm phóng để hướng đến và trúng mục tiêu. Giả sử rằng quỹ đạo chuyển động của tên lửa là đường thẳng thì mục tiêp cách vị trí phóng tên lửa theo phương ngang là bao nhiêu km.
[image: A black background with orange lines  Description automatically generated]
[bookmark: _Hlk187434499]Câu 17.	 [3] Một khối Rubik có hình dạng là hình chóp tam giác có tất cả các cạnh bằng nhau. Khi đó góc giữa cạnh bên và cạnh đáy đối diện của khối Rubik (đơn vị độ), (kết quả làm tròn đến hàng phần chục)?
[image: Rubik Tứ Diện 8101 LH34]

Câu 18.	 [3] Một kim tự tháp Ai Cập có hình dạng là hình chóp có đáy là hình vuông cạnh 20 mét, tất cả các cạnh bên bằng nhau dài 15 mét. Khi đó diện tích hình chiếu vuông góc của mặt bên trên mặt phẳng đáy là (đơn vị:), kết quả làm tròn đến hàng đơn vị?
[image: Đại Kim tự tháp Giza – Wikipedia tiếng Việt]
PHẦN IV. Tự luận
Câu 19. 	[TH-TH-VD] 

	a)  [2] Tìm số nghiệm nguyên của bất phương trình .






b) [3] Cho hàm số ( với  là tham số thực ). Tìm tất cả các giá trị của  để bất phương trình  nghiệm đúng với mọi  thuộc .




c) [3]  Gọi  là tập tất cả các giá trị nguyên của  để phương trình  có bốn nghiệm phân biệt. Tìm số phần tử của .








Câu 20.	[TH-TH-VD] Cho hình chóp có đáy  là hình chữ nhật,  vuông góc với đáy và . Gọi  lần lượt là hình chiếu vuông góc của điểm  lên đoạn và .


	a) [2] Tính góc giữa  và ?


b) [2] Chứng minh  vuông góc với mặt phẳng ?



c) [3] Gọi là diện tích hình chiếu vuông góc của của tam giáclên mặt đáy. Tính diện tích ?

---HẾT---
BẢNG ĐÁP ÁN TRẮC NGHIỆM
PHẦN I.
	1.C
	2.B
	3.D
	4.D
	5. D
	6. D

	7. C
	8. C
	9. B
	10. B
	11. A
	12. C



PHẦN II.
	Câu 13
	Câu 14

	a) Đ
	a) Đ

	b) Đ
	b) Đ

	c) Đ
	c) S

	d) S
	d) Đ



PHẦN III.
	Câu
	15
	16
	17
	18

	Đáp án
	3
	12
	90
	100



LỜI GIẢI CHI TIẾT
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1. 	[1] Cho  là một số dương. Viết  dưới dạng lũy thừa với số mũ hữu tỉ.




 A. .	B. .	C. .	D. .


Lời giải



Ta có: .


Câu 2.	[2] Giá trị nào của  để biểu thức  xác định?
1. 



.	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Điều kiện để biểu thức  xác định là .

Câu 3. 	[2] Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sau đây đúng?


A. .		B. .


C. .	D. .

Lời giải



Vì  và  nên .


Câu 4. 	[2] Tập nghiệm  của phương trình  là




A. .	B. .	C. .	D. .

Lời giải

.

Vậy tập nghiệm của phương trình đã cho là .

	Câu 5.		[2] Tổng tất cả các nghiệm nguyên của bất phương trình  là




A. .	B. .        	 C. .      	D. .
Lời giải

ĐK: .


Ta có .


Vì  nên . 
Vậy tổng tất cả các nghiệm nguyên của bất phương trình bằng 3.


Câu 6.		[2] Cho hàm số . Tính .




A. .	B. .        	 C. .      	D. .
Lời giải

	Ta có: .

Mà .



Kết luận: .

[bookmark: _Hlk188516249]Câu 7.		[2] Tính đạo hàm của hàm số .


A. .        	B. .        


C. .        	D. .
Lời giải
Ta có: 







Câu 8.	[2] Một chất điểm chuyển động theo phương trình  , trong đó  tính bằng giây  và  tính bằng mét . Thời gian vận tốc chất điểm đạt giá trị lớn nhất là




A. .	B..	C. .	D. .	
Lời giải

Ta có: 

Thời gian vận tốc chất điểm đạt giá trị lớn nhất là .






Câu 9. 	[2] Cho hình chóp  có đáy  là hình bình hành và tam giác  vuông cân tại . Góc giữa hai đường thẳng  và  bằng:




A. .	B. .	C. 	D. .
Lời giải
Chọn A
[image: ]



	Do tam giác  vuông cân tại  nên .


Ta có  nên .

Câu 10: 	[2] Trong không gian cho ba đường thẳng phân biệt  Khẳng định nào sau đây đúng?




A. Nếu  và  cùng vuông góc với  thì 



B. Nếu  và  thì 





C. Nếu góc giữa  và  bằng góc giữa  và  thì 







D. Nếu  và  cùng nằm trong mặt phẳng  thì góc giữa  và  bằng góc giữa  và 
Lời giải
Theo tính chất bắc cầu thì mệnh đề b đúng. 
Câu 11.	[2] Chọn mệnh đề đúng trong các mệnh đề sau đây:



A. Cho đường thẳng , mọi mặt phẳng  thì .





B. Cho hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau, nếu mặt phẳng  chứa  thì .


C. Cho hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau, mặt phẳng nào vuông góc với đường này thì song song với đường kia.


D. Cho hai đường thẳng chéo nhau  và , luôn luôn có mặt phẳng chứa đường này và vuông góc với đường thẳng kia. 
Lời giải
Theo mối liên hệ giữa quan hệ song song và vuông góc giữa đường thẳng và mặt phẳng thì mệnh đề A đúng.



Câu 12. 	[2] Cho hai đường thẳng ,  và mặt phẳng . Mệnh đề nào sau đây sai?



A. Nếu  và  thì .	



B. Nếu  và  thì .



C. Nếu  và  thì .	




D. Nếu  và  thì  hoặc  .
Lời giải







Nếu  và  thì có thể xảy ra các trường hợp sau:  hoặc  hoặc  cắt .		
PHẦN II. Trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 16 đến câu 19. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng – sai.
[bookmark: _heading=h.3dy6vkm]

Câu 13. [TH-TH-TH-VD] Cho phương trình  . Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau.

	a) [2] Điều kiện của phương trình là  


	b) [2] Khi đặt   thì phương trình là 


	c) [2] Khi thì tổng hai nghiệm của phương trình là 


	d) [3] Phương trình có hai nghiệm phân biệt và tích hai nghiệm bằng  khi .
	Lời giải
a) Đúng

 Điều kiện của phương trình là 
b) Đúng


	Khi đặt   thì phương trình là 
c) Đúng 


 Khi  phương trình là : 

				             

	Do đó tổng hai nghiệm của phương trình là 
 d) Sai


	Đặt   thì phương trình là 







  Gọi là hai nghiệm của phương trình đầu thì , là hai nghiệm của phương trình   . Ta có , như vậy bài toán trở thành, tìm  để           phương trình  có hai nhiệm phân biệt có tổng bằng 3.Điều này có được khi













Câu 14.	[TH-TH-VD-VD] Cho hình chóp  có đáy  là hình thang vuông tại  và . Đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng  và ; ; . Gọi  là trung điểm của . Xét tính đúng sai của các khẳng định sau:
[image: A black background with a black square  Description automatically generated with medium confidence]


a) [2] Hai đường thẳng  và  vuông góc với nhau



b) [2] Góc giữa đường thẳng  và mặt phẳng  bằng .



c) [3] Góc giữa hai mặt phẳng  và  bằng .





d) [3] Gọi  lần lượt là trung điểm của  và . Kẻ  thì độ dài 
Lời giải
a) Đúng.

Do 
b) Đúng.




Do  nên  là hình chiếu vuông góc của  lên mặt phẳng 



Suy ra  là hình chiếu vuông góc của  lên 



Theo giả thiết  vuông cân tại  nên 
c) Sai.

Ta có: . 




Gọi  là trung điểm  theo giả thiết ta có tam giác  vuông cân tại 

Ta có .

Do 
d) Đúng.



Ta có:  và  là đường trung bình của tam giác 

Mặt khác:


Hơn nữa và  


Theo cách gọi các điểm  và giả thiết ta có 


Suy ra  vuông cân tại 

PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 17 đến câu 22. 














Câu 15.	[3] Nếu  là chênh lệch nhiệt độ ban đầu giữa một vật  và các vật xung quanh, và nếu các vật xung quanh có nhiệt độ , thì nhiệt độ của vật  tại thời điểm  được mô hình hóa bởi hàm số: , trong đó,  là hằng số dương phụ thuộc vào vật . Một con gà tây nướng được lấy từ lò nướng khi nhiệt độ của nó đã đạt đến  và được đặt trên một bàn trong một căn phòng có nhiệt độ là . Nếu nhiệt độ của gà tây là  sau nửa giờ, thì nhiệt độ của nó sau 60 phút có dạng , với  là các số tự nhiên. Tính . Biết kết quả nhiệt độ của gà tây sau 60 phút được làm tròn đến chữ số thập phân thứ hai.
[bookmark: _Hlk177153865]Lời giải


Ta có  và độ chênh lệch nhiệt độ là 


Sau nửa giờ  thì nhiệt độ của gà là .


Áp dụng công thức : .

Vậy .


Suy ra nhiệt độ của gà sau 60 phút  giờ) là .

Khi đó 
Câu 16.	[3] Một máy bay tại độ cao 8 km bắt đầu hạ độ cao theo quỹ đạo là một phần của parabol. Sau khi di chuyển theo phương ngang 1 km thì độ cao chỉ còn 6 km. Máy bay tiếp tục hạ dộ cao còn 3 km sau khi đi được 4 km theo phương ngang và phóng 1 tên lửa theo phương tiếp tuyến tại điểm phóng để hướng đến và trúng mục tiêu. Giả sử rằng quỹ đạo chuyển động của tên lửa là đường thẳng thì mục tiêp cách vị trí phóng tên lửa theo phương ngang là bao nhiêu km.
[image: A black background with orange lines  Description automatically generated]
Lời giải
[image: A black background with orange lines  Description automatically generated]
Đặt hệ trục tọa độ như hình vẽ.

Gọi quỹ đạo của máy bay là .



Vì parabol qua  nên ta có hệ .

Suy ra quỹ đạo chuyển độ hạ cánh của máy bay là .

.


Quỹ đạo của tên lửa là tiếp tuyến tại , suy ra phương trình thể hiện cho tên lửa là 

Vị trí mục tiêu cách lúc bắt đầu hạ cánh là nghiệm của phương trình 

Vậy mục tiêu cách vị trí phóng tên lửa theo phương ngang là  (km)
Câu 17.	[3] Một khối Rubik có hình dạng là hình chóp tam giác có tất cả các cạnh bằng nhau. Khi đó góc giữa cạnh bên và cạnh đáy đối diện của khối Rubik (đơn vị độ), (kết quả làm tròn đến hàng phần chục)?
[image: Rubik Tứ Diện 8101 LH34]
Lời giải
Đáp số: 90.
[image: Hình Chóp Tứ Diện Đều: Khám Phá Kiến Thức Và Ứng Dụng Trong Đời Sống]

Giả sử khối Rubik là hình chóp tam giác .


Khi đó theo đề bài ta cần tính góc giữa cạnh bên và cạnh đáy đối diện .


Gọi  là trung điểm .


Vì tam giác đều nên (1).


Vì tam giác đều nên (2).

Từ (1) và (2) suy ra .



Mà  nên . Vậy góc .

Câu 18.	[3] Một kim tự tháp Ai Cập có hình dạng là hình chóp có đáy là hình vuông cạnh 20 mét, tất cả các cạnh bên bằng nhau dài 15 mét. Khi đó diện tích hình chiếu vuông góc của tam giác mặt bên trên mặt phẳng đáy là (đơn vị:), kết quả làm tròn đến hàng đơn vị?
[image: Đại Kim tự tháp Giza – Wikipedia tiếng Việt]
Lời giải
Đáp số: 100.
[image: Cho hình chóp đều S.ABCD có cạnh đáy bằng a, biết góc giữa cạnh bên]

Giả sử kim tự tháp Ai Cập có hình dạng là hình chóp .




Vì nên tam giác cân tại (1).




Vì nên tam giác cân tại (2).

Từ (1) và (2) suy ra .



Vì  nên hình chiếu vuông góc của tam gác  trên mặt phẳng đáy  là 

tam giác .


Vì  là hình vuông có cạnh 20 mét suy ra mét.




Xét tam giác vuông tại :  .
PHẦN IV. Tự luận
Câu 19. 	[TH-TH-VD] 

	a)  [2] Tìm số nghiệm nguyên của bất phương trình .






b) [3] Cho hàm số ( với  là tham số thực ). Tìm tất cả các giá trị của  để bất phương trình  nghiệm đúng với mọi  thuộc .




c) [3]  Gọi  là tập tất cả các giá trị nguyên của  để phương trình  có bốn nghiệm phân biệt. Tìm số phần tử của .
Lời giải

a)  Tìm  nghiệm nguyên của bất phương trình .

Điều kiện: .

Ta có: .

Kết hợp với điều kiện ta được:

 Vậy có 4 giá trị  nguyên thỏa mãn bất phương trình đã cho.






b) Cho hàm số ( với  là tham số thực ). Tìm tất cả các giá trị của  để bất phương trình  nghiệm đúng với mọi  thuộc .
Ta có:







.

Vậy  .

c)  Ta có: 

 (1).



Đặt ; 

Phương trình (1) 





.



+) .


+)  (*).



Yêu câu bài toán  Phương trình (*) có hai nghiệm phân biệt khác  và khác 



.



Vậy tập  Tập  có 5 phần tử.









Câu 20.	[TH-TH-VD] Cho hình chóp có đáy  là hình chữ nhật,  vuông góc với đáy và . Gọi  lần lượt là hình chiếu vuông góc của điểm  lên đoạn và .


	a) [2] Tính góc giữa  và ?


b) [2] Chứng minh  vuông góc với mặt phẳng ?



c) [3] Gọi là diện tích hình chiếu vuông góc của của tam giáclên mặt đáy. Tính diện tích ?
Lời giải
[image: A triangle with lines and letters  Description automatically generated]


a) Ta có  là hình chữ nhật nên 

Lại có 



Từ  và  suy ra .


b) Ta có , lại có 





Mặc khác , lại có 






Từ  và  suy ra  đpcm.


c) Gọi  là hình chiếu vuông góc của điểm  lên mặt phẳng đáy. 


Lúc đó hình chiếu vuông góc của tam giác  lên mặt đáy chính là tam giác 




Trong tam giác vuông  với đường cao  ta có:  ; 



Ta có  đồng dạng 

Diện tích cần tìm là .

---HẾT---
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