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	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 12  
CHÂN TRỜI SÁNG TẠO


PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1. 	[1] Cho hàm số  là một nguyên hàm của hàm số  trên . Các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai.


A. .		B. .	


C. .		D. .

Câu 2. 	[1] Họ nguyên hàm của hàm số là hàm số nào sau đây?




A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 3. 	[1] Tính tích phân 




A. .	B. .	C. .	D. .




Câu 4. 	[1] Cho  là hàm liên tục trên  thỏa mãn . Khi đó giá trị  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .



Câu 5. 	[2] Cho tích phân  với . Giá trị  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .



Câu 6. 	[1] Cho tích phân  với  và  là các số nguyên dương. Khẳng định nào sau đây đúng?




A. .	 B. .	C. .	D. .






Câu 7. 	[1] Cho hàm số  liên tục trên đoạn . Gọi  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị , trục hoành, hai đường thẳng ,  (như hình vẽ dưới đây).
 [image: ]


	Giả sử  là diện tích hình phẳng . Mệnh đề nào dưới đây đúng?


	A. .	B. .


	C.  .	D. .




Câu 8. 	[2] Phần hình phẳng  được gạch chéo trong hình vẽ dưới đây được giới hạn bởi đồ thị hàm số , và hai đường thẳng .
 [image: ]


Biết . Diện tích hình  bằng




	A.  .	B. .	C. .	D. .





Câu 9. 	[1]Trong không gian , cho ba điểm ,  và . Véc-tơ pháp tuyến của mặt phẳng  là




	A.  .	B. .	C. .	D. .







Câu 10. 	[2] Trong không gian với hệ tọa độ  cho hai điểm  và  Mặt phẳng  chứa   và song song với trục  có phương trình


A. 		 B. 	


C. 		D. 




Câu 11. 	[2] Trong không gian  cho đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng  Một vectơ chỉ phương của  là




A. 	B. 	C.  	D. 







Câu 12. 	[2] Trong không gian tọa độ  cho điểm  và hai mặt phẳng   Phương trình nào dưới đây là phương trình đường thẳng đi qua  song song với  và ?




A. 	B. 	C . 	D. 
PHẦN II. Trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng – sai.


Câu 1. 	[1-2-3-3] Một quả cầu lông được đánh lên từ độ cao  với vận tốc được tính bởi công thức  . Xét tính đúng sai của các khẳng đính sau:


a) Công thức tính độ cao của quả cầu theo  là .

b) Quả cầu đạt độ cao cao nhất tại thời điểm .

c) Độ cao cao nhất của quả cầu bằng .

d) Thời điểm quả cầu chạm đất là .



Câu 2.	 [1-2-3-3] 	Cho hàm số  thỏa mãn ,  và

	.

a) .

b) 


c) Giá trị của biểu thức  bằng .

d) Giá trị của biểu thức  bằng 12.


Câu 3. 	[1-2-3-3] Cho parabol  và đường thẳng .




a) Toạ độ giao điểm của  và  là  và .


b) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol  và trục hoành là 



c) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol  và đường thẳng  là 






d) Gọi là hình phẳng giới hạn bởi đường thẳng , trục hoành và hai đường thẳng . Thể tích của khối tròn xoay khi quay  quanh là .



Câu 4. 	[1-2-3-3] Trong không gian , cho  và 


a) Một vectơ pháp tuyến của   là . 



b) Khoảng cách từ điểm  đến  bằng .   




c) Mặt phẳng  qua  và song song với  là .    





d) Mặt phẳng  cắt  tương ứng tại . Thể tích khối tứ diện   bằng .      
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 






Câu 1. 	[3]  Cho hàm số  thoả mãn  và . Biết . Tính .




Câu 2. 	[3] Cho  là một hàm số. Tìm số thực  sao cho, . 

Câu 3. 	[3] Để đảm bảo an toàn khi lưu thông trên đường, các xe ô tô khi dừng đèn đỏ phải cách nhau tối thiểu 1 m. Một ô tô A đang chạy với vận tốc 12m/s bỗng gặp ô tô B đang dừng đèn đỏ nên ô tô A hãm phanh và chuyển động chậm dần đều với vận tốc được biểu thị bởi công thức . Hỏi để hai ô tô đạt khoảng cách an toàn thì khi dừng lại thì ô tô A phải hãm phanh khi cách ô tô B một khoảng ít nhất là bao nhiêu?









Câu 4. 	[3] Ta biết rằng hàm cầu liên quan đến giá  của một sản phẩm với nhu cầu của người tiêu dùng, hàm cung liên quan đến giá  của sản phẩm với mức độ sẵn sàng cung cấp sản phẩm của nhà sản xuất. Điểm cắt nhau  của đồ thị hàm cầu và đồ thị hàm cung được gọi là điểm cân bằng. Các nhà kinh tế gọi diện tích của hình giới hạn bởi đồ thị hàm cầu, đường ngang  và đường thẳng đứng  là thặng dư tiêu dùng. Tương tự, diện tích của hình giới hạn bởi đồ thị của hàm cung, đường nằm ngang và đường thẳng đứng  được gọi là thặng dư sản xuất, như trong Hình 4.19. 
[image: Vận dụng 1 trang 22 Toán 12 Tập 2 | Kết nối tri thức Giải Toán 12]

(Theo R.Larson, Brief Calculus: An Applied Approach, 8th edition, Cengage Learning, 2009).Giả sử 

hàm cung và hàm cầu của một loại sản phẩm được mô hình hóa bởi: Hàm cầu: và 


hàm cung: , trong đó  là số đơn vị sản phẩm. Tìm hiệu giữa thặng dư tiêu dùng và thặng dư sản xuất cho sản phẩm này.





Câu 5.	[4] Góc quan sát ngang của một camera là . Trong không gian , camera đặt tại điểm  và chiếu thẳng về mặt phẳng . Hỏi vùng quan sát được trên mặt phẳng của camera là hình tròn có bán kính bằng nhiêu ? (Làm tròn kết quả đến số thập phân thứ nhất.)
[image: ]

















Câu 6.	[4] Trong không gian mắt người đặt quan sát ở điểm  và vật cần quan sát đặt tại điểm  (Hình 5.27). Một tấm bìa chắn đường truyền ánh sáng có dạng hình tròn với tâm , bán kính bằng và đặt trong mặt phẳng . Hỏi tầm nhìn của người quan sát đối với vật đặt ở điểm  bị che khất bởi điểm  có hoành độ bằng ?

[image: ]

--------- HẾT--------
PHẦN I.
	1C
	2B
	3D
	4D
	5A
	6A
	7B
	8D
	9A
	10A

	11C
	12D
	
	
	
	
	
	
	
	


PHẦN II.
	Câu 1
	Câu 2
	Câu 3
	Câu 4

	a) Đ
	a) Đ
	a) Đ
	a) Đ

	b) S
	b) S
	b) S
	b) S

	c) Đ
	c) Đ
	c) Đ
	c) S

	d) S
	d) S
	d) Đ
	d) Đ


PHẦN III.
	Câu
	1
	2
	3
	4
	5
	6

	Đáp án
	3
	9
	25
	21,56
	8,4
	1



ĐÁP ÁN CHI TIẾT
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1. 	[1] Cho hàm số  là một nguyên hàm của hàm số  trên . Các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai.


A. .		B. .	


C. .		D. .
Lời giải

Từ giá thiết ta có  nên phương án A, B, D đúng.

Câu 2. 	[1] Họ nguyên hàm của hàm số là hàm số nào sau đây?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

	Ta có : 

Câu 3. 	[1] Tính tích phân 




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có: 




Câu 4. 	[1] Cho  là hàm liên tục trên  thỏa mãn . Khi đó giá trị  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



. 



Câu 5. 	[2] Cho tích phân  với . Giá trị  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

. 

Theo giả thiết .



Câu 6. 	[1] Cho tích phân  với  và  là các số nguyên dương. Khẳng định nào sau đây đúng?




A. .	 B. .	C. .	D. .
Lời giải

 


Theo giả thiết  .






Câu 7. 	[1] Cho hàm số  liên tục trên đoạn . Gọi  là diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị , trục hoành, hai đường thẳng ,  (như hình vẽ dưới đây).
 [image: ]


	Giả sử  là diện tích hình phẳng . Mệnh đề nào dưới đây đúng?


	A. .	B. .


	C.  .	D. .
Lời giải
+ Nhìn đồ thị ta thấy:


	Đồ thị  cắt trục hoành tại 



	Trên đoạn , đồ thị  ở dưới trục hoành nên 



	Trên đoạn , đồ thị  ở trên trục hoành nên 



+ Do đó:   .




Câu 8. 	[2] Phần hình phẳng  được gạch chéo trong hình vẽ dưới đây được giới hạn bởi đồ thị hàm số , và hai đường thẳng .
 [image: ]


Biết . Diện tích hình  bằng




	A.  .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Diện tích hình  là :


 


. 


Vậy diện tích hình  là .





Câu 9. 	[1]Trong không gian , cho ba điểm ,  và . Véc-tơ pháp tuyến của mặt phẳng  là




	A.  .	B. .	C. .	D. .
Lời giải




Mặt phẳng  có cặp vectơ chỉ phương  và  nên có một véc-tơ pháp tuyến . 







Câu 10. 	Trong không gian với hệ tọa độ  cho hai điểm  và  Mặt phẳng  chứa   và song song với trục  có phương trình


A. 		 B. 	


C. 		D. 
Lời giải


Trục  có một vectơ đơn vị  




Mặt phẳng đi qua điểm  và có một VTPT là  nên có phương trình 




Câu 11. 	Trong không gian  cho đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng  Một vectơ chỉ phương của  là




A. 	B. 	C.  	D. 
Lời giải


Mặt phẳng  có vectơ pháp tuyến  




Đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng  nên nhận vectơ pháp tuyến  của  làm một vectơ chỉ phương.







Câu 12. 	Trong không gian tọa độ  cho điểm  và hai mặt phẳng   Phương trình nào dưới đây là phương trình đường thẳng đi qua  song song với  và ?




A. 	B. 	C . 	D. 
Lời giải




VTPT của   lần lượt là  và  



là VTCP của 





Đường thẳng  đi qua  và có một VTCP là 
PHẦN II. Trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng – sai.


Câu 1. 	[1-2-3-3] Một quả cầu lông được đánh lên từ độ cao  với vận tốc được tính bởi công thức  . Xét tính đúng sai của các khẳng đính sau:


a) Công thức tính độ cao của quả cầu theo  là .

b) Quả cầu đạt độ cao cao nhất tại thời điểm .

c) Độ cao cao nhất của quả cầu bằng .

d) Thời điểm quả cầu chạm đất là .
Lời giải
a) Đúng: 

Ta có .



Tại thời điểm ban đầu, độ cao của quả cầu là  nên ta có  nên 

Vậy nên .
b) Sai: 

Quả cầu đạt độ cao cao nhất tại thời điểm .

c) Đúng: Độ cao cao nhất của quả cầu bằng .

d) Sai: Quả cầu chạm đất khi .


Vì  nên chọn .



Câu 2.	 [1-2-3-3] 	Cho hàm số  thỏa mãn ,  và

	.

a) .

b) 


c) Giá trị của biểu thức  bằng .

d) Giá trị của biểu thức  bằng 12.
Lời giải
a) Đúng.


Vì  nên 
b) Sai.


Vì  nên  

Vậy .
    c) Đúng



      .
 d) Sai


Ta có  = .




.  




.     




.      



Từ ,  và  ta có hệ phương trình 


 .

Vậy.


Câu 3. 	[1-2-3-3] Cho parabol  và đường thẳng .




a) Toạ độ giao điểm của  và  là  và .


b) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol  và trục hoành là 



c) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol  và đường thẳng  là 






d) Gọi là hình phẳng giới hạn bởi đường thẳng , trục hoành và hai đường thẳng . Thể tích của khối tròn xoay khi quay  quanh là .
Lời giải
a) Đúng.


Xét phương trình hoành độ giao điểm của của  và :  






   Vậy độ giao điểm của  và  là  và .
b) Sai.


    Ta có 



     Diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol  và đường thẳng  là 
    c) Đúng


     Diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol  và trục hoành là 
 d) Đúng



     Thể tích của khối tròn xoay khi quay  quanh là: 



Câu 4. 	[1-2-3-3] Trong không gian , cho  và 


a) Một vectơ pháp tuyến của   là . 



b) Khoảng cách từ điểm  đến  bằng .   




c) Mặt phẳng  qua  và song song với  là .    





d) Mặt phẳng  cắt  tương ứng tại . Thể tích khối tứ diện   bằng .      
Lời giải
a) Đúng.


Vectơ pháp tuyến của  là .
b) Sai.



Khoảng cách từ điểm  đến  bằng .   
c) Sai




Mặt phẳng  qua  và song song với  là     
d) Đúng

Ta có .

.



Vậy . 
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6.





Câu 1. 	[3]  Cho hàm số  thoả mãn  và . Biết . Tính .
Lời giải

Ta có .



Do  nên . Suy ra .

Vậy .




[bookmark: c18q][bookmark: MTBlankEqn]Câu 2. 	[3] Cho  là một hàm số. Tìm số thực  sao cho, . 
Lời giải


Gọi  là một nguyên hàm của . 

Theo định nghĩa tích phân ta có:  . 


Cho  ta thu được 

Câu 3. 	[3] Để đảm bảo an toàn khi lưu thông trên đường, các xe ô tô khi dừng đèn đỏ phải cách nhau tối thiểu 1 m. Một ô tô A đang chạy với vận tốc 12m/s bỗng gặp ô tô B đang dừng đèn đỏ nên ô tô A hãm phanh và chuyển động chậm dần đều với vận tốc được biểu thị bởi công thức . Hỏi để hai ô tô đạt khoảng cách an toàn thì khi dừng lại thì ô tô A phải hãm phanh khi cách ô tô B một khoảng ít nhất là bao nhiêu?
Lời giải
Trả lời: 25.

Khi đã dừng lại thì vận tốc ô tô A bằng 0 nên: 
Như vậy phải mất 4s kể từ khi bắt đầu hãm phanh thì xe mới dừng hẳn.

Trong khoảng 4s này, quãng đường xe đi được là m
Vậy để hai ô tô đạt khoảng cách an toàn thì khi dừng lại thì ô tô A phải hãm phanh khi cách ô tô B một khoảng ít nhất là 24 + 1 = 25m









[bookmark: _Hlk174218436]Câu 4. 	[3] Ta biết rằng hàm cầu liên quan đến giá  của một sản phẩm với nhu cầu của người tiêu dùng, hàm cung liên quan đến giá  của sản phẩm với mức độ sẵn sàng cung cấp sản phẩm của nhà sản xuất. Điểm cắt nhau  của đồ thị hàm cầu và đồ thị hàm cung được gọi là điểm cân bằng. Các nhà kinh tế gọi diện tích của hình giới hạn bởi đồ thị hàm cầu, đường ngang  và đường thẳng đứng  là thặng dư tiêu dùng. Tương tự, diện tích của hình giới hạn bởi đồ thị của hàm cung, đường nằm ngang và đường thẳng đứng  được gọi là thặng dư sản xuất, như trong Hình 4.19. 
[image: Vận dụng 1 trang 22 Toán 12 Tập 2 | Kết nối tri thức Giải Toán 12]

(Theo R.Larson, Brief Calculus: An Applied Approach, 8th edition, Cengage Learning, 2009).Giả sử 

hàm cung và hàm cầu của một loại sản phẩm được mô hình hóa bởi: Hàm cầu: và 


hàm cung: , trong đó  là số đơn vị sản phẩm. Tìm hiệu giữa thặng dư tiêu dùng và thặng dư sản xuất cho sản phẩm này.
Lời giải
Đáp án: 21,56.

Hoành độ điểm cân bằng là nghiệm của phương trình: .

Tọa độ điểm cân bằng là .
Thặng dư tiêu dùng là:


Thặng dư sản xuất là:

.
Vậy hiệu giữa thặng dư tiêu dùng và thặng dư sản xuất cho sản phẩm này là: 35,28 – 13,72 = 21,56.





Câu 5.	[4] Góc quan sát ngang của một camera là . Trong không gian , camera đặt tại điểm  và chiếu thẳng về mặt phẳng . Hỏi vùng quan sát được trên mặt phẳng của camera là hình tròn có bán kính bằng nhiêu ? (Làm tròn kết quả đến số thập phân thứ nhất.)
[image: ]










Lời giải
Ta có
Chọn các điểm như hình vẽ.
[image: ]








Gọi  là hình chiếu của  trên mặt phẳng .



Vì tam giác  là tam giác cân nên  là đường cao, phân giác, trung tuyến của tam giác .

Ta có 
Vì tam giác CAB vuông tại A, ta có:


Vậy vùng quan sát được trên mặt phẳng (P) của camera là hình tròn có bán kính bằng 8,4.








Câu 6.	[4] Trong không gian mắt người đặt quan sát ở điểm  và vật cần quan sát đặt tại điểm  (Hình 5.27). Một tấm bìa chắn đường truyền ánh sáng có dạng hình tròn với tâm , bán kính bằng và đặt trong mặt phẳng . Hỏi tầm nhìn của người quan sát đối với vật đặt ở điểm  bị che khất bởi điểm  có hoành độ bằng ?
[image: ]

Lời giải
Đáp án : 1

Ta có 


Phương trình tham số  là 



Gọi  là giao điểm của  và mặt phẳng tấm bìa , nên  là nghiệm của hệ phương trình:


Ta có





	VÌ , nên tại  sẽ bị che bởi điểm .

--------- HẾT--------

	ĐỀ 2
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 12  
CHÂN TRỜI SÁNG TẠO


PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
Câu 1: 


Hàm số  là một nguyên hàm của hàm số  trên khoảng  nếu


A. .	B. 


C. .	D. .
Câu 2: 



Hàm số  là nguyên hàm của hàm số  và . Khi đó, hàm số  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 3: 



Cho hàm số  có đạo hàm liên tục trên ,  và .

Tính ?




A. .	B. .	C. .	D. 
Câu 4: 



Biết  là một nguyên hàm của hàm số  trên . Giá trị của  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 5: 
Tính tích phân  bằng




A. 	B. 	C. 	D. 
Câu 6: 
Tính tích phân .




A. 	B. 	C. 	D. 
Câu 7: 



Cho hàm số  xác định và liên tục trên đoạn . Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng  được tính theo công thức




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 8: 




Diện tích  của hình phẳng giới hạn bởi các đường , ,  và  được tính bởi công thức nào sau đây?




A. .	B. .C. .	D. .
Câu 9: 


Trong không gian với hệ tọa độ , cho mặt phẳng . Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của ?




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 10: 


Trong không gian với hệ tọa độ , phương trình nào dưới đây là phương trình mặt phẳng đi qua điểm  và có vectơ pháp tuyến ?




A. .	B. .C. .	D. .
Câu 11: 


Trong không gian với hệ tọa độ , cho đường thẳng . Véctơ nào dưới đây là một véctơ chỉ phương của ?




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 12: 






Trong không gian với hệ tọa độ , cho bốn điểm  . Phương trình nào dưới đây là phương trình mặt phẳng  chứa  và song song với  ?




A. .	B. .	C. .	D. .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.



Câu 1. Một viên đạn được bắn thẳng đứng lên trên từ độ cao so với mặt đất (coi  giây là thời điểm viên đạn được bắn lên), vận tốc của viên đạn được cho bởi công thức .


a) Vận tốc của viên đạn tại thời điểm  giây bằng .
b) Viên đạn đạt độ cao lớn nhất sau 6 giây.


c) Độ cao của viên đạn tại thời điểm  được xác định bởi công thức .
d) Độ cao lớn nhất của viên đạn so với mặt đất là 180 (m).



Câu 2. 	Gọi  là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hai hàm số  và .



a) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số  các đường thẳng trục  bằng 4.



b) Hoành độ giao điểm của đồ thị hai hàm số  và  là .


c) Hình  có diện tích bằng .



d) Thể tích khối tròn xoay khi quay hình  quanh trục  bằng .



Câu 3. Cho hình phẳng  giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng . 


a) Đạo hàm của hàm số  bằng .


b) Diện tích hình phẳng  bằng .



c) Thể tích của khối tròn xoay khi quay  quanh  là .



	d) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số  và đường thẳng  bằng .




Câu 4. 	Trong không gian với hệ tọa độ , cho hai điểm . Gọi  là mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng . Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau

a) .


b) Một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  là .


c) Phương trình mặt phẳng  là: .




d) Gọi  là mặt phẳng đi qua  và song song với  thì mặt phẳng  đi qua gốc toạ độ.
Lời giải
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.





Câu 1:	Nhằm tri ân người dân địa phương đã luôn tin tưởng, đồng hành với doanh nghiệp, tập đoàn X đã tổ chức ngày hội cảm ơn vào ngày 10/07/2024. Gọi  là hàm số biểu thị số lượng khách tham quan sau  giờ mở cửa. Khi đó tốc độ thay đổi lượng khách tham quan trong ngày được biểu diễn bằng hàm số , trong đó t tính bằng giờ (),  tính bằng khách/giờ. Sau 2 giờ đã có 1200 người có mặt. Hỏi sau 6 giờ lượng khách tham quan là bao nhiêu người?




Câu 2:	Một chiếc xe chuyển động với đồ thị vận tốc được biểu diễn theo đường gấp khúc được minh họa trên hệ trục  như hình vẽ (mỗi đơn vị trên  ứng với 1 phút và mỗi đơn vị trên  ứng với phút).
[image: A black background with a black square  Description automatically generated with medium confidence]
Quãng đường mà xe đã di chuyển trong 7 phút là bao nhiêu km?

Câu 3. Một ô tô đang chạy với vận tốc 54(km/h) thì thay đổi vận tốc với gia tốc được tính theo thời gian là . Tính quãng đường xe ô tô đi được trong khoảng thời gian 3 giây kể từ lúc ô tô bắt đầu tăng tốc (đơn vị là m). 






 Câu 4. Người ta dự định làm cổng vào một khu tham quan du lịch có dạng parabol với chiều cao bằng và đáy . Trong đó, phần cửa đi được thiết kế là hình chữ nhật  với  thuộc đoạn thẳng  và  thuộc parabol (tham khảo hình vẽ bên dưới). Biết chi phí phần cửa đi là 2 triệu đồng/m2 và phần còn lại là 3 triệu đồng/m2. Hỏi cần ít nhất bao nhiêu triệu đồng để hoàn thành cổng (làm tròn đến hàng phần mười)?
[image: ]
Lời giải



Câu 5. Trong không gian , cho hai điểm, và mặt phẳng 




	. Mặt phẳng  song song với mặt phẳng  và cách đều hai điểm 


	có dạng . Tính .





Câu 6.	Một phần mềm mô phỏng vận động viên tập bắn bia mục tiêu có kích thước nhỏ  bằng súng tiểu liên AK trong không gian . Cho biết vận động viên đó sử dụng thước ngắm 3 và đứng cách xa bia mục tiêu là  , trục  của nòng súng và cọc đỡ bia  lần lượt có phương trình








	 và . Để bắn trúng hồng tâm ( điểm 10 ) thì vận động viên phải ngắm bắn vào điểm  và cách giao điểm của  và  một khoảng . Khi , tính giá trị biểu thức .
						
Hướng dẫn giải

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
BẢNG ĐÁP ÁN
	1.D
	2.A
	3.C
	4.A
	5.C
	6.D
	7.A
	8.D
	9.D
	10.C

	11.C
	12.C
	
	
	
	
	
	
	
	


PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai

	Câu 1
	Câu 2
	Câu 3
	Câu 4

	Đ
	Đ
	S
	S

	Đ
	Đ
	S
	Đ

	S
	S
	Đ
	S

	S
	S
	S
	Đ


PHẦN III. Câu trả lời ngắn
	Câu 1
	Câu 2
	Câu 3
	Câu 4
	Câu 5
	Câu 6

	3072
	6,2
	27
	25,8
	0
	-3



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1.	Hàm số  là một nguyên hàm của hàm số  trên khoảng  nếu


	A. .		B. 	


	C. .		D. .
Lời giải




Theo định nghĩa thì hàm số  là một nguyên hàm của hàm số  trên khoảng  nếu 




Câu 2. Hàm số  là nguyên hàm của hàm số  và . Khi đó, hàm số  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

	Ta có .



Vì  nên . Vậy .




Câu 3.	Cho hàm số  có đạo hàm liên tục trên ,  và . 

	Tính ?




A. .	B. .	C. .	D. 
Lời giải

.




Câu 4.	Biết  là một nguyên hàm của hàm số  trên . Giá trị của  bằng 




A. .	B..	C. .	D. .
Lời giải

Ta có: .

Câu 5.	Tính tích phân  bằng




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải




Ta có .

Câu 6.	Tính tích phân .




A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải
Ta có



.




Câu 7.	Cho hàm số  xác định và liên tục trên đoạn . Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng  được tính theo công thức




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng  được tính bởi công thức: .





Câu 8.	Diện tích  của hình phẳng giới hạn bởi các đường , ,  và  được tính bởi công thức nào sau đây?


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải



Diện tích hình phẳng cần tìm là  do  .



Câu 9.	Trong không gian với hệ tọa độ , cho mặt phẳng . Vectơ nào dưới đây là một vectơ pháp tuyến của ?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải


Một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  là .



Câu 10. Trong không gian với hệ tọa độ , phương trình nào dưới đây là phương trình mặt phẳng đi qua điểm  và có vectơ pháp tuyến ?


	A. .		B. .	


	C. .		D. .
Lời giải


Phương trình mặt phẳng đi qua điểm  và có vectơ pháp tuyến  là 


 .



Câu 11. Trong không gian với hệ tọa độ , cho đường thẳng . Véctơ nào dưới đây là một véctơ chỉ phương của ?




	A. .	B. .	C. .	D..
Lời giải


	Ta có một véctơ chỉ phương của  là . 







Câu 12. Trong không gian với hệ tọa độ , cho bốn điểm  . Phương trình nào dưới đây là phương trình mặt phẳng  chứa  và song song với  ?


	A. .					B. .	


C. .					D..
Lời giải
	Ta có:

	.






	Mặt phẳng  chứa  và song song với , chọn là véctơ pháp tuyến của . .
[bookmark: _Hlk188381249]PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.



[bookmark: c14q]Câu 1. Một viên đạn được bắn thẳng đứng lên trên từ độ cao so với mặt đất (coi  giây là thời điểm viên đạn được bắn lên), vận tốc của viên đạn được cho bởi công thức .


a) Vận tốc của viên đạn tại thời điểm  giây bằng .
b) Viên đạn đạt độ cao lớn nhất sau 6 giây.


c) Độ cao của viên đạn tại thời điểm  được xác định bởi công thức .
d) Độ cao lớn nhất của viên đạn so với mặt đất là 180 (m).
Lời giải
	1
	Giải chi tiết( giải thích)

	a) Đ
	

Tại thời điểm  giây vận tốc của viên đạn bằng .

	b) Đ
	


+ Độ cao của viên đạn tại thời điểm  được xác định bởi công thức .


. Vậy .

+ Độ cao lớn nhất của viên đạn so với mặt đất là .

	c) S
	Theo b)

	d) S
	Theo b)





Câu 2. 	Gọi  là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hai hàm số  và .



a) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số  các đường thẳng trục  bằng 4.



b) Hoành độ giao điểm của đồ thị hai hàm số  và  là .


c) Hình  có diện tích bằng .



d) Thể tích khối tròn xoay khi quay hình  quanh trục  bằng .
Lời giải

	2
	Giải chi tiết( giải thích)

	a) Đ
	



Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số  các đường thẳng trục :.

	b) Đ
	


Hoành độ giao điểm của đồ thị hai hàm số  và  là nghiệm phương trình .

	c) S
	


	d) S
	

Thể tích khối tròn xoay khi quay hình  quanh trục  bằng:

	.





Câu 3. Cho hình phẳng  giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng . 


a) Đạo hàm của hàm số  bằng .


b) Diện tích hình phẳng  bằng .



c) Thể tích của khối tròn xoay khi quay  quanh  là .



d) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số  và đường thẳng  bằng .
Lời giải

	3
	Giải chi tiết( giải thích)

	a) S
	
Ta có .

	b) S
	

Diện tích hình phẳng  là .
(Hoặc diện tích của nửa hình tròn tâm bán kính bằng 5)

	c) Đ
	

Tập xác định của hàm số  là .


Thể tích khối tròn xoay khi quay  quanh  là 

.

	d) S
	


Hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số  và đường thẳng  là nghiệm của phương trình: . 



Suy ra diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , đường thẳng  và hai đường thẳng  được tính theo công thức là








Câu 4. 	Trong không gian với hệ tọa độ , cho hai điểm . Gọi  là mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng . Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau

a) .


b) Một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  là .


c) Phương trình mặt phẳng  là: .




d) Gọi  là mặt phẳng đi qua  và song song với  thì mặt phẳng  đi qua gốc toạ độ.
Lời giải
	4
	Giải chi tiết( giải thích)

	a) S
	


	b) Đ
	



Vì  là mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng nên ta có  là một VTPT của mp 


Suy ra một VTPT  là .

	c) S
	




Mặt phẳng  đi qua trung điểm  của đoạn thẳng  và có VTPT  có phương trình là .

	d) Đ
	


Gọi  là mặt phẳng qua  và song song với .


Suy ra phương trình mặt phẳng  có dạng .



Thay toạ độ điểm  vào phương trình mặt phẳng , ta được .



Vậy phương trình trình mặt phẳng  là  đi qua gốc toạ độ .




PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.





[bookmark: _Hlk179026646]Câu 1:	Nhằm tri ân người dân địa phương đã luôn tin tưởng, đồng hành với doanh nghiệp, tập đoàn X đã tổ chức ngày hội cảm ơn vào ngày 10/07/2024. Gọi  là hàm số biểu thị số lượng khách tham quan sau  giờ mở cửa. Khi đó tốc độ thay đổi lượng khách tham quan trong ngày được biểu diễn bằng hàm số , trong đó t tính bằng giờ (),  tính bằng khách/giờ. Sau 2 giờ đã có 1200 người có mặt. Hỏi sau 6 giờ lượng khách tham quan là bao nhiêu người?
Lời giải
Đáp án: 3072

Ta có .

Suy ra .

Sau 6 giờ lượng khách tham quan là  (người).




Câu 2:	Một chiếc xe chuyển động với đồ thị vận tốc được biểu diễn theo đường gấp khúc được minh họa trên hệ trục  như hình vẽ (mỗi đơn vị trên  ứng với 1 phút và mỗi đơn vị trên  ứng với phút).
[image: A black background with a black square  Description automatically generated with medium confidence]
Quãng đường mà xe đã di chuyển trong 7 phút là bao nhiêu km?
Lời giải
Đáp án: 6,2
Quãng đường mà xe đã di chuyển trong 7 phút là:

km

Câu 3. Một ô tô đang chạy với vận tốc 54(km/h) thì thay đổi vận tốc với gia tốc được tính theo thời gian là . Tính quãng đường xe ô tô đi được trong khoảng thời gian 3 giây kể từ lúc ô tô bắt đầu tăng tốc (đơn vị là m). 
Lời giải
Đáp án: 27

	Đổi .




Ta có . Khi  ta có  nên 

Ô tô bắt đầu tăng tốc khi 

Quãng đường đi được là 






Câu 4. Người ta dự định làm cổng vào một khu tham quan du lịch có dạng parabol với chiều cao bằng và đáy . Trong đó, phần cửa đi được thiết kế là hình chữ nhật  với  thuộc đoạn thẳng  và  thuộc parabol (tham khảo hình vẽ bên dưới). Biết chi phí phần cửa đi là 2 triệu đồng/m2 và phần còn lại là 3 triệu đồng/m2. Hỏi cần ít nhất bao nhiêu triệu đồng để hoàn thành cổng (làm tròn đến hàng phần mười)?
[image: ]
Lời giải
Đáp án: 25,8
[image: ]
Gắn hệ trục toạ độ như hình vẽ.

+) Phương trình đường parabol là .

Diện tích cả cổng là .


+ ) Gọi . Ta có .

+) Chi phí làm cổng là .



Ta có . Lập bảng biến thiên của , ta được .



Câu 5. Trong không gian , cho hai điểm, và mặt phẳng 




	. Mặt phẳng  song song với mặt phẳng  và cách đều hai điểm 


	có dạng . Tính .
Lời giải
Đáp án: 0





Mặt phẳng song song với mặt phẳng  nên phương trình mặt phẳng  có dạng: , .







Mặt phẳng  cách đều hai điểm  nên: .




Vậy phương trình mặt phẳng  là: ; .





Câu 6.	 Một phần mềm mô phỏng vận động viên tập bắn bia mục tiêu có kích thước nhỏ  bằng súng tiểu liên AK trong không gian . Cho biết vận động viên đó sử dụng thước ngắm 3 và đứng cách xa bia mục tiêu là  , trục  của nòng súng và cọc đỡ bia  lần lượt có phương trình








	 và . Để bắn trúng hồng tâm ( điểm 10 ) thì vận động viên phải ngắm bắn vào điểm  và cách giao điểm của  và  một khoảng . Khi , tính giá trị biểu thức .
						Lời giải
Đáp án: - 3

Gọi .


Ta có . Theo giả thiết 



Suy ra . Vì nhận .

Vậy .

	ĐỀ 3
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 12  
CHÂN TRỜI SÁNG TẠO



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
Câu 1: 


Hàm số  có đạo hàm trên  là hàm số . Khẳng định nào dưới đây đúng?


A. .	B. .


C. .	D. .
Câu 2: 

Biết . Khi đó  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 3: 




Cho hàm số có đạo hàm trên đoạn , và . Tích phân  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 4: 

Nếu  thì  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 5: 



Biết  với  và  là phân số tối giản. Tính .




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 6: 
Tính .




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 7: 


Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng ;  là


A. .	B. .


C. .	D. .
Câu 8: 

Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng .




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 9: 



Trong không gian với hệ tọa độ , cho mặt phẳng có phương trình . Một véc tơ pháp tuyến của mặt phẳng  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 10: 


Trong không gian với hệ tọa độ , cho hai điểm , mặt phẳng trung trực của đoạn  có phương trình là


A. .		B. .


C. .	D. .
Câu 11: 



Trong không gian với hệ tọa độ , cho đường thẳng  có phương trình tham số . Một véc tơ chỉ phương của đường thẳng  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 12: 



Trong không gian với hệ tọa độ , phương trình chính tắc của đường thẳng đi qua điểm và vuông góc với mặt phẳng  là


A. .		B. .


C. .		D. .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.
Câu 1: 

Cho hàm số  và hàm số .

a) .

b) .




c) Gọi  là một nguyên hàm của . Biết  thì .




d) Gọi  là một nguyên hàm của . Biết  thì .
Câu 2: 



Cho các hàm số  và  liên tục trên  thỏa 

a) 

b) .


c) Nếu . Khi đó: .



d) Cho  và . Khi đó .
Câu 3: 

Trong không gian  cho mặt phẳng 


a) Điểm  thuộc mặt phẳng 


b) Tọa độ một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  là 




c) Mặt phẳng  đi qua điểm  và song song với mặt phẳng  có phương trình là 









d) Gọi  là mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng  và mặt phẳng  đồng thời cách điểm  một khoảng bằng  Giả sử  có phương trình , . Giá trị của biểu thức 
Câu 4: 

Trong không gian  cho hai điểm 


a) Tọa độ một vectơ chỉ phương của đường thẳng  là 


b) Phương trình chính tắc của đường thẳng  là 


c) Đường thẳng  và đường thẳng  song song với nhau.




d) Gọi  là góc giữa đường thẳng  và trục  Khi đó 
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn (Tự luận ). Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.
Câu 5: 









Một chiếc cốc chứa nước ở  được đặt trong phòng có nhiệt độ . Theo định luật làm mát của Newton, nhiệt độ của nước trong cốc sau  phút (xem  là thời điểm nước ở ) là một hàm số . Tốc độ giảm nhiệt độ của nước trong cốc tại thời điểm  phút được xác định bởi  (/phút). Nhiệt độ của nước tại thời điểm  phút bằng bao nhiêu độ C? (Kết quả làm tròn đến hàng phần chục)
(nguồn: https://amsi.org.au/ESA_Senior_Years/SeniorTopic3/3e/3e_4history_3.html).
Câu 6: 




Biết , với , ,  là các số hữu tỉ. Tính .
Câu 7: 



Cho đồ thị biểu diễn vận tốc của 2 chất điểm  và  bắt đầu chuyển động cùng một lúc và cùng vạch xuất phát, cùng chiều trên một con đường. Biết đồ thị biểu diễn vận tốc của chất điểm  là một đường parabol và đồ thị biểu diễn vận tốc của chất điểm  là một đường thẳng như hình vẽ.
[image: ]
Hỏi sau 8 giây kể từ lúc xuất phát thì khoảng cách giữa hai chất điểm là bao nhiêu mét?


(Biết rằng chất điểm  sẽ dừng lại khi vận tốc bằng ).
Câu 8: Vào buổi học cuối cùng trước khi học sinh của mình bước vào kì thi Tốt nghiệp trung học phổ thông, Thầy Vinh đã trang trí bảng bằng một câu chúc thật ý nghĩa là “ĐỖ NV1 “và đậm chất toán học.
[image: ][image: ]

Sau đó để tạo không khí thật vui vẻ, Thầy đã đố cả lớp chữ  trên bảng có diện tích bao nhiêu.
[image: ]


Ai đoán đúng sẽ nhận được phần thưởng là diện tích chữ nhân với  đồng. Hỏi tiền thưởng là bao nhiêu ngàn đồng (làm tròn đến hàng đơn vị)?
Câu 9: 



Trong không gian với hệ tọa độ , cho 3 điểm . Khoảng cách từ gốc tọa độ  đến mặt phẳng  bằng?
Câu 10: Trong giai đoạn sửa chữa cầu, nhà thầu thi công gia cố thêm hệ thống chịu tải là 2 thanh sắt có độ dài bằng nhau (được vẽ nét đứt trong hình)
[image: ]






Biết phần cong của dây cầu là nửa đường cong bán kính 2m. Với hệ trục tọa độ như hình vẽ ta có phương trình đường thẳng của những thanh chịu tải là   và (với ). Xác định .

ĐÁP ÁN VÀ LỜI GIẢI

PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
BẢNG ĐÁP ÁN
	1.A
	2.D
	3.B
	4.A
	5.B
	6.D
	7.A
	8.C
	9.D
	10.A

	11.D
	12.B
	
	
	
	
	
	
	
	


[bookmark: _Hlk188386149]PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai
	Câu 1
	Câu 2
	Câu 3
	Câu 4

	Đ
	Đ
	S
	Đ

	S
	S
	Đ
	Đ

	Đ
	S
	Đ
	S

	S
	S
	S
	S



PHẦN II. Câu trả lời ngắn
	Câu 1
	Câu 2
	Câu 3
	Câu 4
	Câu 5
	Câu 6

	70,3
	1
	16
	133
	1
	0



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1:	Hàm số  có đạo hàm trên  là hàm số . Khẳng định nào dưới đây đúng?


A. .	B. .


C. .	D. .
Lời giải
	Dùng định nghĩa nguyên hàm. 


Câu 2:	Biết . Khi đó  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

   Có .





Câu 3:	Cho hàm số có đạo hàm trên đoạn , và . Tích phân  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
		                                                                       		

Ta có  .


Câu 4:	Nếu  thì  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

    Ta có .




Câu 5.      Biết   với  và  là phân số tối giản. Tính . 




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
                    

	Ta có .

	Suy ra .

Câu 6.	Tính  . 




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

	Ta có .



Câu 7.	Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng ;  là 


A. .		B. .	


	C. .		D. .
						Lời giải
 

 	Diện tích hình phẳng cần tìm là .


Câu 8.	Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng .




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

	Diện tích hình phẳng cần tìm là .



	Ta có  hoặc  hoặc .



	Phương trình chỉ có hai nghiệm thuộc đoạn  là  và .

	Suy ra  



	.




Câu 9. Trong không gian với hệ tọa độ , cho mặt phẳng có phương trình . Một véc tơ pháp tuyến của mặt phẳng  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
                                


	Một véc tơ pháp tuyến của mặt phẳng  là .



Câu 10. Trong không gian với hệ tọa độ , cho hai điểm , mặt phẳng trung trực của     đoạn  có phương trình là



A. .		B. .


C. .	D. .
Lời giải
                           

Gọi  là trung điểm của AB.

.


Gọi  là mặt phẳng trung trực của đoạn .




 đi qua , nhận  là một véc tơ pháp tuyến, phương trình mặt phẳng  có dạng:


.
Vì .

Vậy .




Câu 11. Trong không gian với hệ tọa độ , cho đường thẳng  có phương trình tham số . Một véc tơ chỉ phương của đường thẳng  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
                              


Một véc tơ chỉ phương của đường thẳng  là .




Câu 12. Trong không gian với hệ tọa độ , phương trình chính tắc của đường thẳng đi qua điểm và vuông góc với mặt phẳng  là


A. .		B. .	


C. .		D. .
						Lời giải
                             


Mặt phẳng  có một véc tơ pháp tuyến là .




Đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng nên  nhận  là một véc tơ chỉ phương.





Đường thẳng  đi qua điểm ,có  là một véc tơ chỉ phương, phương trình chính tắc của :.

[bookmark: _Hlk188384732]PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.


Câu 1. 	Cho hàm số  và hàm số . 

a) .

b) 




c) Gọi  là một nguyên hàm của . Biết  thì .




d) Gọi  là một nguyên hàm của . Biết  Thì .
Lời giải
                               
	a) Đúng
	b) Sai
	c) đúng
	d) Sai



a) Ta có: . Chọn ĐÚNG.

b)  . Chọn SAI.

c) Ta có: .


 vậy . Chọn ĐÚNG.



d) Ta có:  mà 


Ta có  là 100 số hạng của cấp số cộng với  

Khi đó:  Chọn SAI.




Câu 2. 	Cho các hàm số  và  liên tục trên  thỏa 

a) 

b) .


c) Nếu . Khi đó: .



d) Cho  và . Khi đó .
Lời giải
                              

	a) Đúng
	b) Sai
	c) Sai
	d) Sai


a) Theo định nghĩa tích phân. Chọn ĐÚNG.

b) Ta có: . Chọn SAI.

c) Ta có: . Chọn SAI.


d) Ta có: . Chọn SAI.



Câu 3. 	Trong không gian  cho mặt phẳng 


a) Điểm  thuộc mặt phẳng 


b) Tọa độ một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  là 




c) Mặt phẳng  đi qua điểm  và song song với mặt phẳng  có phương trình là 









d) Gọi  là mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng  và mặt phẳng  đồng thời cách điểm  một khoảng bằng  Giả sử  có phương trình , . Giá trị của biểu thức 
Lời giải





a) Thay tọa độ điểm  vào phương trình mặt phẳng  ta được Do đó điểm  không thuộc mặt phẳng 



b) Từ phương trình mặt phẳng  đã cho ta có tọa độ một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  là 









c) Vì mặt phẳng  song song với mặt phẳng  nên mặt phẳng nhận vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  làm vectơ pháp tuyến. Mà mặt phẳng  đi qua điểm nên ta có phương trình của mặt phẳng  là:   hay 








d) Vì  là mặt phẳng vuông góc với mặt phẳng  và mặt phẳng  nên mặt phẳng  có một vectơ pháp tuyến là với  lần lượt là vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  và mặt phẳng  

Ta có 


Giả sử phương trình mặt phẳng  có dạng 



Khoảng cách từ điểm  đến mặt phẳng bằng  

Suy ra 



Từ đó ta có hai mặt phẳng  thỏa mãn là  và 




Kết hợp với điều kiện của mặt phẳng :  ta có 
Đáp án: a) S, b) Đ, c) Đ, d) S.


Câu 4. 	Trong không gian  cho hai điểm 


a) Tọa độ một vectơ chỉ phương của đường thẳng  là 


b) Phương trình chính tắc của đường thẳng  là 


c) Đường thẳng  và đường thẳng  song song với nhau.




d) Gọi  là góc giữa đường thẳng  và trục  Khi đó 
Lời giải


a) Đường thẳng  có một vectơ chỉ phương là 





b) Đường thẳng  đi qua điểm  và có một vectơ chỉ phương là  cũng là vectơ chỉ phương của đường thẳng .


Khi đó phương trình chính tắc của đường thẳng  là 



c) Đường thẳng  và đường thẳng  có cùng vectơ chỉ phương là  



Thay tọa độ điểm  vào phương trình đường thẳng  ta được:


Vậy hai đường thẳng  và  trùng nhau.


d) Trục  có một vectơ chỉ phương là 


Ta có .
Đáp án: a) Đ, b) Đ, c) S, d) S.
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Câu 1. Một chiếc cốc chứa nước ở  được đặt trong phòng có nhiệt độ . Theo định luật làm mát của Newton, nhiệt độ của nước trong cốc sau  phút (xem  là thời điểm nước ở ) là một hàm số . Tốc độ giảm nhiệt độ của nước trong cốc tại thời điểm  phút được xác định bởi  (/phút). Nhiệt độ của nước tại thời điểm  phút bằng bao nhiêu độ C? (Kết quả làm tròn đến hàng phần chục)
(nguồn: https://amsi.org.au/ESA_Senior_Years/SeniorTopic3/3e/3e_4history_3.html).
Lời giải
Đáp án: 70,3

Ta có nhiệt độ của nước trong cốc sau  phút là 




Theo giả thiết, tại thời điểm  nhiệt độ của nước là 



Suy ra .




Vậy nhiệt độ của nước tại thời điểm  là .





Câu 2. Biết , với , ,  là các số hữu tỉ. Tính .
Lời giải
Đáp án: 1

Ta có .

.




Vậy ; ; .




Câu 3.	Cho đồ thị biểu diễn vận tốc của 2 chất điểm  và  bắt đầu chuyển động cùng một lúc và cùng vạch xuất phát, cùng chiều trên một con đường. Biết đồ thị biểu diễn vận tốc của chất điểm  là một đường parabol và đồ thị biểu diễn vận tốc của chất điểm  là một đường thẳng như hình vẽ.
[image: ]
Hỏi sau 8 giây kể từ lúc xuất phát thì khoảng cách giữa hai chất điểm là bao nhiêu mét? 


(Biết rằng chất điểm  sẽ dừng lại khi vận tốc bằng ).
Lời giải

Đáp án: .
Phần giải chi tiết
Dựa vào đồ thị ta có: 


Biểu thức vận tốc của chất điểm  là: .

Mà: . 

Suy ra: .


Biểu thức vận tốc của chất điểm  là .
Mặt khác: 

.


Suy ra: .



Ta có  nên chất điểm  dừng lại sau  giây.


Do đó quảng đường chất điểm di chuyển được trong 6 giây là .



Quãng đường chất điểm di chuyển được trong  giây đầu là .


Khoảng cách giữa hai chất điểm sau  giây kể từ lúc xuất phát là .
Câu 4.	Vào buổi học cuối cùng trước khi học sinh của mình bước vào kì thi Tốt nghiệp trung học phổ thông, Thầy Vinh đã trang trí bảng bằng một câu chúc thật ý nghĩa là “ĐỖ NV1 “và đậm chất toán học. 
[image: ][image: ]

Sau đó để tạo không khí thật vui vẻ, Thầy đã đố cả lớp chữ  trên bảng có diện tích bao nhiêu. 
[image: ]


Ai đoán đúng sẽ nhận được phần thưởng là diện tích chữ nhân với  đồng. Hỏi tiền thưởng là bao nhiêu ngàn đồng (làm tròn đến hàng đơn vị)? 
Lời giải

Đáp án: . 
Phần giải chi tiết
[image: ]
Cách 1: 


Ta có: ; .

Mà .

Dựa vào hình vẽ thấy: .
Mặt khác: 



	  . 

Vậy số tiền thưởng mà học sinh làm đúng nhận được là: ngàn đồng.
Cách 2: 

Áp dụng công thức tính diện tích Parabol với hai Parabol  ta được:


; 

Suy ra: .

Vậy số tiền thưởng mà học sinh làm đúng nhận được là: ngàn đồng.





Câu 5. 	Trong không gian với hệ tọa độ , cho 3 điểm . Khoảng cách từ gốc tọa độ  đến mặt phẳng  bằng?
Lời giải

Đáp số: 

Ta có: 





Khi đó phương trình mặt phẳng  đi qua  nhận  là 1 VTPT là:



Vậy 
Câu 6.	Trong giai đoạn sửa chữa cầu, nhà thầu thi công gia cố thêm hệ thống chịu tải là 2 thanh sắt có độ dài bằng nhau (được vẽ nét đứt trong hình) 

[image: ]







Biết phần cong của dây cầu là nửa đường cong bán kính 2m. Với hệ trục tọa độ như hình vẽ ta có phương trình đường thẳng của những thanh chịu tải là   và (với ). Xác định .
Lời giải

Đáp số: 

Dựng lại hình vẽ dưới hệ trục tọa độ .


Gọi  và  là hai đường thẳng đi qua 2 thanh chịu tải.
Dựa vào hình vẽ ta thấy:




+)  qua  nên  có VTCP là 



 Phương trình tham số của .




 qua  nên  VTCP là 



 Phương trình tham số của :.

Vậy .
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PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
Câu 1: 




 [ NB] Cho hàm số  xác định trên khoảng . Hàm số  là một nguyên hàm của hàm số  trên khoảng  nếu


A. .	B. .


C. .	D. .
Câu 2: 
 [NB] Họ tất cả các nguyên hàm của  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 3: 







 [NB] Cho  là hàm số liên tục trên đoạn  và  là một nguyên hàm của hàm số  trên đoạn . Tích phân từ  đến  của hàm số  được kí hiệu là


A. .	B. .


C. .	D. .
Câu 4: 

 [NB] Cho hàm số  liên tục trên đoạn . Mệnh đề nào sau đây sai?


A.  ( là hằng số).

B. .

C. .


D.  ().
Câu 5: 
 [ Mức độ 2] Tích phân  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 6: 
 [ Mức độ 1] Tích phân  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 7:  [ Mức độ 1] Cho hàm số [image: ] liên tục trên [image: ]. Gọi [image: ] là miền hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số [image: ], trục hoành và các đường thẳng [image: ], [image: ]. Diện tích của [image: ] được cho bởi công thức nào sau đây?
A. [image: ].	B. [image: ].	C. [image: ].	D. [image: ].
Câu 8: 

 [Mức độ 2] Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường  và  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 9: 


 [Mức độ 2] Trong không gian khoảng cách giữa hai mặt phẳng  và  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 10: 



 [Mức độ 2] Trong không gian với hệ tọa độ , mặt phẳng đi qua ba điểm ,  và  có phương trình là




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 11: 

 [ Mức độ 1] Trong không gian , đường thẳng  có một vectơ chỉ phương là:




A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 12: 


 [ Mức độ 1] Trong không gian , cho hai điểm  và . Đường thẳng MN có phương trình tham số là




A. 	B. 	C. .	D. 
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai.
Câu 1: 




Một ô tô đang chạy với tốc độ  thì người lái xe bất ngờ phát hiện chướng ngại vật trên đường. Người lái xe phản ứng một giây sau đó bằng cách đạp phanh khẩn cấp. Kể từ thời điểm này, ô tô chuyển động chậm dần đều với tốc độ , trong đó  là thời gian tính bằng giây kể từ lúc đạp phanh. Gọi  là quãng đường xe ô tô đi được trong  kể từ lúc đạp phanh.

a) Công thức biểu diễn hàm số .

b) Thời gian kể từ lúc đạp phanh đến khi xe ô tô dừng hẳn là  giây.

c) Sau 3 giây kể từ lúc đạp phanh, quãng đường xe ô tô di chuyển được là .

d) Quãng đường xe ô tô đã di chuyển kể từ lúc người lái xe phát hiện chướng ngại vật trên đường đến khi xe ô tô dừng hẳn là .
Câu 2: 


Giả sử lợi nhuận biên (tính bằng triệu đồng) của một sản phẩm được mô hình hóa bằng công thức . Ở đây  là lợi nhuận (tính bằng triệu đồng) khi bán được  đơn vị sản phẩm.


a) Lợi nhuận khi bán được  đơn vị sản phẩm được tính bằng công thức .


b) Lợi nhuận khi bán được  sản phẩm đầu tiên là  triệu đồng.



c) Sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ  lên  đơn vị sản phẩm là  triệu đồng.





d) Biết sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ  lên  đơn vị sản phẩm lớn hơn  triệu đồng, khi đó giá trị nhỏ nhất của  là .
Câu 3: 


Trong không gian  cho điểm  và mặt phẳng  Các khẳng định sau đúng hay sai?


a) Một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  là .



b) Khoảng cách từ điểm  đến mặt phẳng  bằng .




c) Phương trình mặt phẳng  đi qua  và song song với mặt phẳng  có phương trình là: .




d) Giả sử điểm  thuộc mặt phẳng  sao cho  ngắn nhất. Khi đó tổng .
Câu 4: 



Trong không gian với hệ toạ độ , cho điểm , đường thẳng  và mặt phẳng . Các khẳng định sau đúng hay sai?


a) Một vectơ chỉ phương của đường thẳng  là .



b) Đường thẳng đi qua  và vuông góc với  có phương trình chính tắc là 




c) Giả sử  là giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng . Khí đó 






d) Đường thẳng  đi qua , cắt  tại điểm  và song song với mặt phẳng . Độ dài đoạn thẳng 
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn ( Tự luận ). Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.




Câu 1:	 Biết  là một nguyên hàm của hàm số và . Giá trị  bằng bao nhiêu?



Câu 2: Biết  . Giá trị của  bằng bao nhiêu?



Câu 3. Chấp hành theo “Luật trật tự an toàn giao thông đường bộ”, Chị Nga đang lái xe với vận tốc  thì nhận thấy phía trước đèn giao thông đang chuyển sang đèn đỏ nên cần giảm tốc độ của xe để đợi đèn đỏ. Sau khi đạp phanh, xe chuyển động chậm dần đều với vận tốc  , trong đó  là thời gian tính bằng giây kể từ lúc đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi xe dừng hẳn, xe di chuyển quãng đường bao nhiêu mét? (Kết quả làm tròn đến hàng phần mười).








Câu 4. Trong khu vực trung tâm của một công viên lớn, có một miếng đất có dạng hình tròn đường kính . Người ta trang trí khu vực này bằng hai đường Parabol đối xứng nhau qua , nằm trong hình tròn, đi qua các điểm  và có đỉnh cách mép hình tròn . Phần giới hạn bởi hai Parabol được trồng hoa với chi phí  nghìn đồng , phần còn lại được lát gốm sứ với chi phí nghìn đồng . Tính tổng chi phí (triệu đồng) để hoàn thành khu vực này (kết quả làm tròn đến hàng phần mười)? 
[image: ]
1. 

Từ mặt nước trong một bể nước, tại ba vị trí đôi một cách nhau , người ta thả dây dọi để quả dọi chạm đáy bể. Phần dây dọi (thẳng) nằm trong nước tại ba vị trí đó lần lượt có độ dài . Biết đáy bể là phẳng. Hỏi đáy bể nghiêng so với mặt phẳng nằm ngang một góc bao nhiêu độ? Viết kết quả làm tròn đến hàng phần chục.
1. 





Có một chiếc lồng bằng sắt dạng hình hộp chữ nhật  có. Người thợ hàn muốn hàn một thanh sắt  nối hai đoạn  và  (Hình). Tính chiều dài ngắn nhất của đoạn thanh sắt (đơn vị mét) (làm tròn kết quả đến hàng phần trăm). 
[image: A diagram of a cube with lines and letters  Description automatically generated]
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PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. 

	Câu 1
	Câu 2
	Câu 3
	Câu 4

	S
	S
	Đ
	Đ

	Đ
	Đ
	S
	S

	Đ
	S
	S
	S

	S
	S
	Đ
	Đ



PHẦN III. Câu trả lời ngắn
	Câu 1
	Câu 2
	Câu 3
	Câu 4
	Câu 5
	Câu 6

	-2
	0
	17,9
	33,6
	21,8
	0,89




PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.





Câu 1.[ NB] Cho hàm số  xác định trên khoảng . Hàm số  là một nguyên hàm của hàm số  trên khoảng  nếu


A. .	B. .	


C. .	D. .
Lời giải




Theo định nghĩa thì hàm số  là một nguyên hàm của hàm số  trên khoảng  nếu

Câu 2. [NB] Họ tất cả các nguyên hàm của  là




A. . B. .	C. .	D. .
Lời giải

	Ta có .








Câu 3. [NB] Cho  là hàm số liên tục trên đoạn  và  là một nguyên hàm của hàm số  trên đoạn . Tích phân từ  đến  của hàm số  được kí hiệu là


A. .	B. .


C. .	D. .
Lời giải

Theo định nghĩa ta có .


Câu 4. [NB] Cho hàm số  liên tục trên đoạn . Mệnh đề nào sau đây sai?


A.  ( là hằng số).	

B. .	

C. .	


D.  ().
Lời giải

Dựa vào tính chất của tích phân , ta có:  sai.

Câu 5:	[ Mức độ 2] Tích phân  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

	Ta có: .

Câu 6:	[ Mức độ 1] Tích phân  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

	Ta có: .
Câu 7:	[ Mức độ 1] Cho hàm số [image: ] liên tục trên [image: ]. Gọi [image: ] là miền hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số [image: ], trục hoành và các đường thẳng [image: ], [image: ]. Diện tích của [image: ] được cho bởi công thức nào sau đây?
	A. [image: ].	B. [image: ].	C. [image: ].	D. [image: ].
Lời giải
Hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số [image: ], trục hoành và các đường thẳng [image: ], [image: ] có diện tích là [image: ].


Câu 8:	[Mức độ 2] Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường  và  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



Đặt  và . Ta có .


Phương trình có ba nghiệm là .

Diện tích của hình phẳng đã cho là 

.



Câu 9.	[Mức độ 2] Trong không gian khoảng cách giữa hai mặt phẳng  và  là




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải



, . Ta có :  suy ra 







//. Chọn A. Vì // nên  .




Câu 10.	[Mức độ 2] Trong không gian với hệ tọa độ , mặt phẳng đi qua ba điểm ,  và  có phương trình là




A. .	B. .	C. .	D. .
[bookmark: _Hlk187920306]Lời giải



Ta có ,  suy ra .





Vì ;  nên  sẽ nhận  làm một vectơ pháp tuyến.



Hiển nhiên  đi qua  nên ta có phương trình của  là


.


Câu 11.	[ Mức độ 1] Trong không gian , đường thẳng  có một vectơ chỉ phương là:




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
[bookmark: _Hlk187920419] 


Đường thẳng  có một vectơ chỉ phương là 



Câu 12. [ Mức độ 1] Trong không gian , cho hai điểm  và . Đường thẳng MN có phương trình tham số là




	A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải



	Đường thẳng MN có vectơ chỉ phương là  và đi qua nên có phương trình tham số là 
[bookmark: _Hlk188386291][bookmark: _Hlk188386311]PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. 





Câu 1. 	Một ô tô đang chạy với tốc độ  thì người lái xe bất ngờ phát hiện chướng ngại vật trên đường. Người lái xe phản ứng một giây sau đó bằng cách đạp phanh khẩn cấp. Kể từ thời điểm này, ô tô chuyển động chậm dần đều với tốc độ , trong đó  là thời gian tính bằng giây kể từ lúc đạp phanh. Gọi  là quãng đường xe ô tô đi được trong  kể từ lúc đạp phanh.

a) Công thức biểu diễn hàm số .

b) Thời gian kể từ lúc đạp phanh đến khi xe ô tô dừng hẳn là  giây.

c) Sau 3 giây kể từ lúc đạp phanh, quãng đường xe ô tô di chuyển được là .

d) Quãng đường xe ô tô đã di chuyển kể từ lúc người lái xe phát hiện chướng ngại vật trên đường đến khi xe ô tô dừng hẳn là .
Lời giải


a) Ta có .


Do  nên .

Vậy công thức biểu diễn hàm số .

b) Xe ô tô dừng hẳn khi .

Thời gian kể từ lúc đạp phanh đến khi xe ô tô dừng hẳn là  giây.
c) Sau 3 giây kể từ lúc đạp phanh, quãng đường xe ô tô di chuyển được là

.

Sau 3 giây kể từ lúc đạp phanh, quãng đường xe ô tô di chuyển được là .

d) Ta có .

Vậy quãng đường xe ô tô đã di chuyển kể từ lúc người lái xe phát hiện chướng ngại vật trên đường đến khi xe ô tô dừng hẳn là .

Quãng đường xe ô tô đã di chuyển kể từ lúc người lái xe phát hiện chướng ngại vật trên đường đến khi xe ô tô dừng hẳn là .



Câu 2. 	Giả sử lợi nhuận biên (tính bằng triệu đồng) của một sản phẩm được mô hình hóa bằng công thức . Ở đây  là lợi nhuận (tính bằng triệu đồng) khi bán được  đơn vị sản phẩm.


a) Lợi nhuận khi bán được  đơn vị sản phẩm được tính bằng công thức .


b) Lợi nhuận khi bán được  sản phẩm đầu tiên là  triệu đồng.



c) Sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ  lên  đơn vị sản phẩm là  triệu đồng.





d) Biết sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ  lên  đơn vị sản phẩm lớn hơn  triệu đồng, khi đó giá trị nhỏ nhất của  là .
Lời giải



a) Ta có :   .


Dễ thấy, khi chưa bán được sản phẩm nào thì lợi nhuận bằng . Do đó .


Vậy lợi nhuận khi bán được  đơn vị sản phẩm được tính bằng công thức . Suy ra a) Sai.


b) Lợi nhuận khi bán được  sản phẩm đầu tiên là:  (triệu đồng). Suy ra b) Đúng.


c) Ta có sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ  lên  đơn vị sản phẩm là


 (triệu đồng).
Suy ra c) Sai.


d) Ta có sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ  lên  đơn vị sản phẩm là




 .

Theo bài ra ta có : .


Vậy giá trị nhỏ nhất của  là . Suy ra d) Sai.
1. 


Trong không gian  cho điểm  và mặt phẳng  Các khẳng định sau đúng hay sai?


a) Một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng  là .



b) Khoảng cách từ điểm  đến mặt phẳng  bằng .




c) Phương trình mặt phẳng  đi qua  và song song với mặt phẳng  có phương trình là: .




d) Giả sử điểm  thuộc mặt phẳng  sao cho  ngắn nhất. Khi đó tổng .
Lời giải




a) Từ phương trình của mặt phẳng  suy ra một véc tơ pháp tuyến của  là . Suy ra  Đúng.

b) . Suy ra b) Sai.




c) Do  suy ra phương trình mặt phẳng  có dạng: , với .



Do  đi qua  nên ta có : .



Vậy phương trình mặt phẳng  là . Suy ra  Sai.



d) * Nhận xét : Do hai điểm  đều có cao độ dương nên  nằm cùng phía so với mặt phẳng 




+) Gọi  là điểm đối xứng với  qua . Suy ra .


+) Khi đó với mọi điểm , ta có : .





Suy ra  đạt được khi  thẳng hàng hay  là giao điểm của đường thẳng  với mặt phẳng .



+) Phương trình đường thẳng  đi qua  và có vectơ chỉ phương  là


, .


+) . Mặt khác .



+) Với . Suy ra . Suy ra  Đúng.
1. 



Trong không gian với hệ toạ độ , cho điểm , đường thẳng  và mặt phẳng . Các khẳng định sau đúng hay sai?


a) Một vectơ chỉ phương của đường thẳng  là .



b) Đường thẳng đi qua  và vuông góc với  có phương trình chính tắc là 




c) Giả sử  là giao điểm của đường thẳng  và mặt phẳng . Khí đó 






d) Đường thẳng  đi qua , cắt  tại điểm  và song song với mặt phẳng . Độ dài đoạn thẳng 
Lời giải



a) Từ phương trình tham số của đường thẳng  suy ra  có một vectơ chỉ phương . 
Vậy a) Đúng.



b) Ta thấy  nên điểm  không thuộc đường thẳng .
Suy ra b) Sai.



c) Do . Mặt khác do  suy ra .


Với . Suy ra . Suy ra c) Sai.


d) Do . Suy ra .


Gọi  là một vectơ pháp tuyến của .


Vì  nên .


Với . Suy ra . Suy ra d) Đúng.
[bookmark: _Hlk188387024]
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn ( Tự luận ). Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. Ở mỗi câu thí sinh điền đáp án của câu đó.




Câu 1:	 Biết  là một nguyên hàm của hàm số và . Giá trị  bằng bao nhiêu?
Lời giải
Đáp án: -2 .




+) Gọi  là một nguyên hàm của của hàm số  trên khoảng 




Gọi  là một nguyên hàm của của hàm số  trên nửa khoảng .



 là một nguyên hàm của hàm số  suy ra 

+) Do 


+)  phải là một hàm số liên tục nên 

Vậy 	



Câu 2: Biết  . Giá trị của  bằng bao nhiêu?
Lời giải
Đáp án: 0. 





Câu 3. Chấp hành theo “Luật trật tự an toàn giao thông đường bộ”, Chị Nga đang lái xe với vận tốc  thì nhận thấy phía trước đèn giao thông đang chuyển sang đèn đỏ nên cần giảm tốc độ của xe để đợi đèn đỏ. Sau khi đạp phanh, xe chuyển động chậm dần đều với vận tốc  , trong đó  là thời gian tính bằng giây kể từ lúc đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi xe dừng hẳn, xe di chuyển quãng đường bao nhiêu mét? (Kết quả làm tròn đến hàng phần mười).
Lời giải

Đáp án: 17,9 m

	Khi xe dừng hẳn, ta có: .
	Vậy quãng đường xe di chuyển được từ lúc đạp phanh đến khi xe dừng hẳn là:

.








Câu 4. Trong khu vực trung tâm của một công viên lớn, có một miếng đất có dạng hình tròn đường kính . Người ta trang trí khu vực này bằng hai đường Parabol đối xứng nhau qua , nằm trong hình tròn, đi qua các điểm  và có đỉnh cách mép hình tròn . Phần giới hạn bởi hai Parabol được trồng hoa với chi phí  nghìn đồng , phần còn lại được lát gốm sứ với chi phí nghìn đồng . Tính tổng chi phí (triệu đồng) để hoàn thành khu vực này (kết quả làm tròn đến hàng phần mười)? 
[image: ]
Lời giải
Đáp án: 33,6 triệu.




Ta chọn hệ trục , sao cho tâm của hình tròn trùng với gốc tọa độ, đơn vị trên hệ trục tọa độ là mét. Khi đó , đỉnh của Parabol thứ nhất là , đỉnh của Parabol thứ hai là .




[image: ]Ta lập được phương trình hai Parabol có hai đỉnh lần lượt là hai điểm  và đi qua hai điểm  là  và 

Diện tích phần trồng hoa là: 

Diện tích phần lát gốm sứ là: 
Tổng chi phí để hoàn thành là:


(nghìn đồng)  (triệu đồng)
1. 

Từ mặt nước trong một bể nước, tại ba vị trí đôi một cách nhau , người ta thả dây dọi để quả dọi chạm đáy bể. Phần dây dọi (thẳng) nằm trong nước tại ba vị trí đó lần lượt có độ dài . Biết đáy bể là phẳng. Hỏi đáy bể nghiêng so với mặt phẳng nằm ngang một góc bao nhiêu độ? Viết kết quả làm tròn đến hàng phần chục.
Lời giải
Trả lời: 21,8


Gọi 3 điểm cách nhau  trên mặt nước là .


Vị trí thả rọi xuống đáy bể lần lượt là  sao cho .


Chọn hệ trục tọa độ như hình vẽ, với gốc tọa độ  là trung điểm 
[image: A drawing of a cube with lines and arrows  Description automatically generated]

Khi đó, . Ta có:

.


Mặt phẳng  nhận  làm một vectơ pháp tuyến.

Ta có: .


Mặt phẳng đáy bể là  nên có vectơ pháp tuyến là .


Mặt phẳng ngang (mặt nước) là mặt phẳng  có vectơ pháp tuyến là .

Nên góc giữa hai mặt phẳng đáy bể và mặt phẳng ngang là: 



Suy ra .
Vậy đáy bể nghiêng so với mặt phẳng nẳm ngang một góc khoảng 21,8 độ.
1. 





Có một chiếc lồng bằng sắt dạng hình hộp chữ nhật  có. Người thợ hàn muốn hàn một thanh sắt  nối hai đoạn  và  (Hình). Tính chiều dài ngắn nhất của đoạn thanh sắt (đơn vị mét) (làm tròn kết quả đến hàng phần trăm). 
[image: A diagram of a cube with lines and letters  Description automatically generated]
Lời giải
Trả lời: 0,89





Chọn hệ trục tọa độ  có gốc toạ độ  trùng với  và , .

Phương trình đường thẳng .

Phương trình đường thẳng 

.


 ngắn nhất khi và chỉ khi 

Vậy .

	ĐỀ 5
	ĐỀ KIỂM TRA GIỮA HK2 NĂM HỌC 2024-2025
MÔN: TOÁN LỚP 12  
CHÂN TRỜI SÁNG TẠO



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
Câu 1. 	[1] Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai?


A. .	B. .	



C. .	D. .

Câu 2. 	[1]  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .




Câu 3. 	[1] Cho hàm số  liên tục trên  và  là một nguyên hàm của . Tìm khẳng định sai


A. .	B. .	


C. .		D. .




Câu 4.  	[1] Cho hai hàm số  là các hàm số liên tục trên và các số thực 	, . Khi đó biểu thức nào sai?

A. .	

B. .	

C. .	

D. .

Câu 5.  	[2]   Tính  




A. .                    	B. .	C. . 	D. . 

Câu 6. 	[1]  Tính của 




A. .	B. .	C. .	D. .






Câu 7.  	[1] Cho hai hàm số  là các hàm số liên tục trên  và . Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng  được tính bởi công thức:


A. .		B. .	


C. .	D. .

Câu 8.  	[2]   Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi hàm số  và trục hoành.




A. .                    	B. .	C. . 	D. . 



Câu 9. 		[1]  Trong không gian , cho mặt phẳng . Vectơ nào sau đây là một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng 




A. .	B. .	C. .	D. .




Câu 10. 	[2] Trong không gian , phương trình mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng biết ,  là:


A. .		B. .


C. .		D. .




Câu 11. 	[1] Trong không gian tọa độ , Cho điểm . Vectơ nào sau đây là vectơ chỉ phương của đường thẳng ?




A. .	B. .	C. .	D. .


Câu 12. 	[2] Trong không gian với hệ trục tọa độ , viết phương trình đường thẳng  đi qua


điểm và vuông góc với mặt phẳng .


A. .		B. .


C. .		D. .
PHẦN II. Trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng – sai.


Câu 1. 	[1-2-3-3] Cho  là một nguyên hàm của hàm số . Các khẳng định sau đúng hay sai?

a) .

b) .




c) Gọi hàm số  cũng là một nguyên hàm của hàm số  và  thì .




d) Biết  với  là phân số tối giản và . Giá trị của biểu thức .
Câu 2. 	[1-2-3-3] Xét tính đúng sai của mỗi mệnh đề sau

a) .





b) Biết rằng , là một nguyên hàm của hàm số trên , thì 

.


c) Cho . Khi đó .



d) Hàm số có đạo hàm trên . Thỏa mãn .

Khi đó .

Câu 3. 	[1-2-3-3] Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho điểm H(2; 1; 2), H là hình chiếu vuông góc của gốc tọa độ O xuống mặt phẳng (P). Các mệnh đề sau đúng hay sai?

	a) (P) qua O nhận làm một véc tơ pháp tuyến.

	b) (P) có phương trình .

	c) Tồn tại một giá trị của tham số m nguyên dương để mặt phẳng tạo với (P) một góc 450.




	d) Có duy nhất một mặt phẳng (α) song song với (P), cách  một khoảng bằng  biết rằng trên (α) tồn tại một điểm thoả .



Câu 4.	[1-2-3-3]  Trong không gian với hệ trục tọa độ  cho hai đường thẳng  và 

a) Đường thẳng d đi qua điểm 


b) Đường thẳng  có vectơ chỉ phương  có tọa độ 

c) Hai đường thẳng d và  cắt nhau


d) Đường thẳng đi qua điểm M và song song với đường thẳng  có phương trình chính tắc là 
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6. 





Câu 1. 	[2] Một viên bi được ném xiên từ vị trí  cách mặt đất  theo quỹ đạo dạng parabol (như hình vẽ). Khoảng cách từ vị trí  đến vị trí  là bao nhiêu mét? Biết rằng vị trí  là nơi viên bi rơi xuống chạm mặt đất. Kết quả làm tròn đến chữ số thập phân thứ nhất.
[image: ]




Câu 2. 	[2] Hình vẽ bên dưới mô phỏng một trạm thu phát sóng điện thoại di động đặt ở vị trí  có tọa độ  trong mặt phẳng toạ độ (đơn vị trên hai trục là ki-lô-mét). Tính theo đường chim bay, xác định khoảng cách ngắn nhất để một người ở vị trí có toạ độ  di chuyển được tới vùng phủ sóng theo đơn vị ki-lô-mét (làm tròn kết quả đến hàng phần trăm). Biết rằng trạm thu phát sóng đó được thiết kế với bán kính phủ sóng .
[image: ]



Câu 3. 	[3] Một ô tô bắt đầu chuyển động thẳng đều với vận tốc , sau 6 giây chuyển động thì gặp chướng ngại vật nên bắt đầu giảm tốc độ với vận tốc chuyển động  cho đến khi dừng hẳn. Biết rằng kể từ lúc chuyển động đến lúc dừng thì ô tô đi được quãng đường là 80m. Tìm .












Câu 4.  	[3] Gọi  là thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường , 	 và  quanh trục . Đường thẳng  cắt đồ thị hàm số  tại  (hình vẽ). Gọi  là thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay tam giác  quanh trục . Biết rằng . Khi đó
[image: ]









Câu 5.	[3] Trong không gian với hệ tọa độ , gọi  (với  là các số nguyên không đồng thời bằng ) là mặt phẳng đi qua  và không đi qua điểm . Biết rằng khoảng cách  đến mặt phẳng  đạt giá trị lớn nhất. Giá trị của tổng  bằng 




Câu 6.	[3] Trong không gian với hệ tọa độ , đơn vị đo lấy km, Rada ở vị trí điểm  phát hiện ra một chiếc máy bay chiến đấu của Nga di chuyển với vận tốc và hướng không đổi từ điểm  đến điểm . Nếu máy bay tiếp tục giữ nguyên vận tốc, khi cách Rada một khoảng nhỏ nhất thì máy bay đi được quãng đường là bao nhiêu km kể từ khi Rada phát hiện ra chiếc máy bay từ điểm A? (Làm tròn đến hàng đơn vị)

--------- HẾT--------
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ĐÁP ÁN CHI TIẾT
PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.
Câu 1. 	[1] Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai?


A. .	B. .	



C. .	D. .
Lời giải


Ta có  nên phương án D sai.


Câu 2. 	[1]  bằng




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải

Ta có .




Câu 3. 	[1] Cho hàm số  liên tục trên  và  là một nguyên hàm của . Tìm khẳng định sai


A. .	B. .	


C. .		D. .
Lời giải

Theo định nghĩa tích phân .




Câu 4.  	[1] Cho hai hàm số  là các hàm số liên tục trên và các số thực 	, . Khi đó biểu thức nào sai?

A. .	

B. .	

C. .	

D. .
Lời giải

Ta có:  là sai.


Câu 5.  	[2]   Tính  




A. .                    	B. .	C. . 	D. . 
Lời giải
Ta có                                                                                                



Câu 6. 	[1]  Tính của 




A. .	B. .	C. .	D. .

Lời giải

	.






Câu 7.  	[1] Cho hai hàm số  là các hàm số liên tục trên  và . Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số , trục hoành và hai đường thẳng  được tính bởi công thức:


A. .		B. .	


C. .	D. .
Lời giải

Theo định nghĩa ta có: .


Câu 8.  	[2]   Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi hàm số  và trục hoành.




A. .                    	B. .	C. . 	D. . 
Lời giải


Ta có phương trình hoành độ giao điểm của  và trục hoành là .
Diện tích là   

.                                         



Câu 9. 		[1]  Trong không gian , cho mặt phẳng . Vectơ nào sau đây là một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng 




A. .	B. .	C. .	D. .

Lời giải


	Một vectơ  pháp tuyến của  là .




Câu 10. 	[2] Trong không gian , phương trình mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng biết ,  là:


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải
Chọn B


Gọi  là mặt phẳng trung trực của .






Khi đó  đi qua trung điểm  của đoạn  và  có véc tơ pháp tuyến . Do đó  có phương trình:

.




Câu 11. 	[1] Trong không gian tọa độ , Cho điểm . Vectơ nào sau đây là vectơ chỉ phương của đường thẳng ?




A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
Chọn C


Đường thẳng  có vecto chỉ phương là 


Câu 12. 	[2] Trong không gian với hệ trục tọa độ , viết phương trình đường thẳng  đi qua


điểm và vuông góc với mặt phẳng .


A. .		B. .


C. .		D. .
Lời giải
Chọn C


Mặt phẳng có véc tơ pháp tuyến là: .



Vì đường thẳng  vuông góc với mặt phẳng  nên đường thẳng  có véc tơ chỉ phương là:

.


Phương trình đường thẳng  là: .
PHẦN II. Trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng – sai.


Câu 1. 	[1-2-3-3] Cho  là một nguyên hàm của hàm số . Các khẳng định sau đúng hay sai?

a) .

b) .




c) Gọi hàm số  cũng là một nguyên hàm của hàm số  và  thì .




d) Biết  với  là phân số tối giản và . Giá trị của biểu thức .
Lời giải
a) sai – b) sai – c) đúng – d) đúng

a) Theo định nghĩa nguyên hàm ta có  nên a) sai.

b) Ta có  nên b) sai.



c) Ta có . Vì  nên .


Suy ra . Do đó, . Vậy c) đúng.

d) Ta có . 

                                                                                     


Do đó . Suy ra . Vậy d) đúng.
Câu 2. 	[1-2-3-3] Xét tính đúng sai của mỗi mệnh đề sau

a) .





b) Biết rằng , là một nguyên hàm của hàm số trên , thì 

.


c) Cho . Khi đó .



d) Hàm số có đạo hàm trên . Thỏa mãn .

Khi đó .
Lời giải

a) Sai. Vì .

b) Đúng. Vì .

c) Đúng. Vì .

d) Đúng. Vì 

		    .

Câu 3. 	[1-2-3-3] Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho điểm H(2; 1; 2), H là hình chiếu vuông góc của gốc tọa độ O xuống mặt phẳng (P). Các mệnh đề sau đúng hay sai?

	a) (P) qua O nhận làm một véc tơ pháp tuyến.

	b) (P) có phương trình .

	c) Tồn tại một giá trị của tham số m nguyên dương để mặt phẳng tạo với (P) một góc 450.




	d) Có duy nhất một mặt phẳng (α) song song với (P), cách  một khoảng bằng  biết rằng trên (α) tồn tại một điểm thoả .
Lời giải
Đáp án:   a) Sai;   b) Đúng;  c) Sai; d) Sai

	a) Sai (P) qua H nhận làm một véc tơ pháp tuyến. [image: ]



b) Đúng (P) qua H(2; 1; 2) và nhận làm VTPT nên có phương trình 


c) Sai có VTPT 

                                                           

Góc giữa (P) và (Q) là 450 suy ra 

. Không có số nguyên dương m.

d) Sai (α) song song với (P) suy ra (α): .



Với D = -8 suy ra (α): 

Xét điểm  (sai) nên D = -8 loại

Với D = -12 suy ra (α): 

Xét điểm  (sai) nên D = -12 loại
Vậy không có mặt phẳng thoả yêu cầu bài toán



Câu 4.	[1-2-3-3]  Trong không gian với hệ trục tọa độ  cho hai đường thẳng  và 

a) Đường thẳng d đi qua điểm 


b) Đường thẳng  có vectơ chỉ phương  có tọa độ 

c) Hai đường thẳng d và  cắt nhau


d) Đường thẳng đi qua điểm M và song song với đường thẳng  có phương trình chính tắc là 
Lời giải

a) Vì  sai nên a) sai




b) Đường thẳng  có vectơ chỉ phương  , vectơ có tọa độ  không cùng phương với  nên b) sai



c) Thay  vào phương trình  ta được 

Do vậy, hai đường thẳng này cắt nhau tại điểm  nên c) đúng



d) Đường thẳng đi qua điểm M và song song với đường thẳng nên có vectơ chỉ phương   Do vậy đường thẳng này có phương trình chính tắc là 
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 6.





Câu 1. 	[2] Một viên bi được ném xiên từ vị trí  cách mặt đất  theo quỹ đạo dạng parabol (như hình vẽ). Khoảng cách từ vị trí  đến vị trí  là bao nhiêu mét? Biết rằng vị trí  là nơi viên bi rơi xuống chạm mặt đất. Kết quả làm tròn đến chữ số thập phân thứ nhất.
[image: ]
Lời giải

Giả sử gốc toạ độ tại điểm . 

Hàm số của đồ thị biểu diễn đường đi của viên bi có dạng . 


Đồ thị có đỉnh là  và đi qua điểm  nên ta có


 

Do đó, đồ thị hàm số biểu diễn đường đi của viên bi là .


Điểm  là giao điểm của đồ thị với trục hoành nên hoành độ của điểm  là nghiệm



của phương trình  phương trình này và kết hợp với điều kiện  ta nhận .



Vậy khoảng cách từ vị trí  đến vị trí  là  mét.




Câu 2. 	[2] Hình vẽ bên dưới mô phỏng một trạm thu phát sóng điện thoại di động đặt ở vị trí  có tọa độ  trong mặt phẳng toạ độ (đơn vị trên hai trục là ki-lô-mét). Tính theo đường chim bay, xác định khoảng cách ngắn nhất để một người ở vị trí có toạ độ  di chuyển được tới vùng phủ sóng theo đơn vị ki-lô-mét (làm tròn kết quả đến hàng phần trăm). Biết rằng trạm thu phát sóng đó được thiết kế với bán kính phủ sóng .
[image: ]
Lời giải
[image: ]



Đường tròn màu đỏ mô tả ranh giới bên ngoài của vùng phủ sóng có tâm  và bán kính phủ sóng  nên phương trình đường tròn đó là: 

Giả sử vị trí đứng của người đó là .



Gọi  (như trên hình vẽ) là giao điểm thứ nhất của đường tròn tâm  và 



 Khoảng cách ngắn nhất để người đó di chuyển được từ vị trí  tới vùng phủ sóng là 


Ta có: , suy ra .



Câu 3. 	[3] Một ô tô bắt đầu chuyển động thẳng đều với vận tốc , sau 6 giây chuyển động thì gặp chướng ngại vật nên bắt đầu giảm tốc độ với vận tốc chuyển động  cho đến khi dừng hẳn. Biết rằng kể từ lúc chuyển động đến lúc dừng thì ô tô đi được quãng đường là 80m. Tìm .
Lời giải





- Tại thời điểm  vật đang chuyển động với vận tốc  nên có , suy ra .


- Gọi là thời điểm vật dừng hẳn, vậy ta có .

- Tổng quãng đường vật đi được là 

 

Vậy vận tốc ban đầu là .












Câu 4.  	[3] Gọi  là thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường , 	 và  quanh trục . Đường thẳng  cắt đồ thị hàm số  tại  (hình vẽ). Gọi  là thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay tam giác  quanh trục . Biết rằng . Khi đó
[image: ]
Lời giải


Ta có: . Mà .




Gọi  là hình chiếu của  trên  .






Khi xoay tam giác quanh  ta được khối tròn xoay là sự lắp ghép của hai khối nón sinh bởi các tam giác , hai khối nón đó có cùng mặt đáy và có tổng chiều cao là nên thể tích của khối tròn xoay đó là , từ đó suy ra .









Câu 5.	[3] Trong không gian với hệ tọa độ , gọi  (với  là các số nguyên không đồng thời bằng ) là mặt phẳng đi qua  và không đi qua điểm . Biết rằng khoảng cách  đến mặt phẳng  đạt giá trị lớn nhất. Giá trị của tổng  bằng 
Lời giải

Trả lời: .





Gọi  là hình chiếu của  trên mặt phẳng , E là hình chiếu của  trên .

Ta có:  (không đổi). 




Vậy khoảng cách  đến mặt phẳng  đạt giá trị lớn nhất bằng  khi .

Ta có: .




Phương trình đường thẳng  đi qua  và có VTCP  là: . 


Gọi . Ta có: .

.



Phương trình mặt phẳng  đi qua  có VTPT  là

.


Vậy .




Câu 6.	[3] Trong không gian với hệ tọa độ , đơn vị đo lấy km, Rada ở vị trí điểm  phát hiện ra một chiếc máy bay chiến đấu của Nga di chuyển với vận tốc và hướng không đổi từ điểm  đến điểm . Nếu máy bay tiếp tục giữ nguyên vận tốc, khi cách Rada một khoảng nhỏ nhất thì máy bay đi được quãng đường là bao nhiêu km kể từ khi Rada phát hiện ra chiếc máy bay từ điểm A? (Làm tròn đến hàng đơn vị)
Lời giải

[bookmark: _GoBack]Trả lời: .



Ta có: , suy ra đường thẳng  có VTCP .


Phương trình đường thẳng  là: .




Gọi  là hình chiếu vuông góc của I trên , khi đó khoảng cách từ Rada đến máy bay ngắn nhất là . Khi đó: .

Ta có: 

.

Vậy  km.


--------- HẾT--------
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