
	ĐỀ 1
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


[bookmark: _GoBack]Câu 1. 	Cho hàm số . Mệnh đề nào sau đây là đúng ?

	A. Hàm số đã cho đồng biến trên .

	B. Hàm số đã cho chỉ đồng biến trên khoảng .
	C. Hàm số đã cho đồng biến trên mỗi khoảng xác định.

	D. Hàm số đã cho chỉ đồng biến trên khoảng .

Câu 2. 	 Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số  là




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 3. 	 Hàm số  có điểm cực đại là




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 4. 	Đường cong trong hình dưới là đồ thị của một hàm số được liệt kê ở bốn phương án dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .


Câu 5. 	Cho hàm số  xác định trên nửa khoảng  có bảng biến thiên như hình vẽ.
[image: ]
Khẳng định nào sau đây đúng?


	A. .	B. .


	C. .	D. .


Câu 6. 	 Cho hàm số  xác định trên , liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến thiên như hình bên. Hỏi đồ thị hàm số đã cho có bao nhiêu đường tiệm cận?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .


Câu 7. 	Giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 8. 	Cho hàm số có đồ thị như hình vẽ
[image: ]
Khẳng định nào sau đây đúng?


	A. Hàm số đồng biến trên khoảng  và .

	B. Hàm số nghịch biến trên khoảng .

	C. Hàm số đồng biến trên khoảng .

	D. Hàm số đồng biến trên khoảng 


Câu 9. 	Cho hàm số  xác định, liên tục trên  và có bảng biến thiên như hình vẽ
[image: ]
Mệnh đề nào dưới đây đúng?
	A. Hàm số chỉ có giá trị nhỏ nhất không có giá trị lớn nhất.
	B. Hàm số có hai điểm cực trị.


	C. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng 
	D. Hàm số có một điểm cực trị.


Câu 10. 	Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho vectơ . Tọa độ của điểm  là:




	A. .	B. .	C. .	D. .


Câu 11. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ. Hàm số  đồng biến trên khoảng nào dưới đây?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .





Câu 12. 	Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho , . Góc giữa hai véc-tơ  và  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.





Câu 1. 	Trong không gian, cho hình bình hành có  và Khi đó :



	a) Tọa độ điểm là 	b) 


[bookmark: _Hlk175641643]	c) 	d) 


Câu 2. 	Bác Lâm muốn gò một cái thùng bằng tôn dạng hình hộp chữ nhật không nắp có đáy là hình vuông và đựng đầy được 32 lít nước. Gọi độ dài cạnh đáy của thùng là , chiều cao của thùng là .

	a) Tổng diện tích xung quanh và diện tích đáy của thùng là: .


	b) Đạo hàm của hàm số là .

	c) Thể tích của thùng là .

	d) Để làm được cái thùng mà tốn ít nguyên liệu nhất thì độ dài cạnh đáy của thùng là .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.









Câu 1. 	Bạn Hoa thường đi bơi ở hồ Sky Garden cạnh nhà, hồ bơi có thiết kế là một hình chữ nhật với chiều dài  chiều rộng  và bên cạnh đó là một hình bán nguyệt đường kính  Trong một lần bể bơi vắng người nên Hoa đã thực hiện một chu trình là bơi theo đoạn thẳng  rồi bơi tiếp đoạn thẳng  với  là một vị trí bất kỳ trên hình bán nguyệt. Ngay sau đó bạn đi bộ theo một hướng qua điểm  dọc bờ của hồ bơi để quay lại vị trí  và kết thúc chu trình..
[image: ]


Biết rằng vận tốc bơi của Hoa là vận tốc đi bộ là  và tốc độ bơi, vận tốc đi bộ không thay đổi trong một chu trình. Hỏi thời gian chậm nhất để Hoa thực hiện xong chu trình trên là bao nhiêu phút?.







Câu 2. 	Trạm kiểm soát không lưu đang theo dõi hai máy bay. Giả sử trong không gian với hệ trục tọa độ , đơn vị đo lấy theo kilomet, tại cùng một thời điểm theo dõi ban đầu: máy bay thứ nhất ở tọa độ , bay theo hướng vectơ  với tốc độ không đổi  và máy bay thứ hai ở tọa độ , bay theo hướng vectơ  với tốc độ không đổi . Biết rằng khoảng cách an toàn tối thiểu giữa hai máy bay là 5 hải lý. Nếu hai máy bay tiếp tục duy trì hướng và tốc độ bay như trên thì sau ít nhất bao nhiêu phút, hai máy bay vi phạm khoảng cách an toàn ?


[bookmark: MTBlankEqn]Câu 3. 	Doanh số bán hàng của một loại sản phẩm (chục triệu đồng) trong một phiên livestream bán hàng kéo dài sáu giờ theo quy luật hàm số  trong đó thời gian  được tính bằng giờ kể từ khi bắt đầu livestream.
[image: ]

Khi đó, đạo hàm  sẽ biểu thị tốc độ bán hàng. Hỏi sau bao nhiêu giờ kể từ khi bắt đầu phiên livestream thì doanh số bán hàng là lớn nhất?


Câu 4. 	Một cơ sở sản xuất Kem làm một mô hình Kem ốc quế lớn gồm 2 phần: Phần Kem có dạng hình cầu, phần ốc quế có dạng hình nón. Chủ cơ sở sản xuất muốn gắn một chiếc đèn Led lớn chiếu thẳng cây kem vào buổi tối, biết rằng chiếc đèn nằm trên mặt phẳng chứa đường tròn là phần tiếp xúc giữa phần Kem và phần ốc quế. Chọn hệ trục tọa độ  trong không gian thỏa mãn
[image: ][image: ]








phần Kem hình cầu có tâm, bán kính và phần đỉnh của hình nón là điểm đáy là đường tròn có bán kính. Để tối ưu hóa lượng ánh sáng chiếc đèn có thể chiếu vào cây kem người ta tính toán rằng chiếc đèn Led sẽ phải ở vị trí và từ điểm kẻ được 2 tiếp tuyến với đường tròn sao cho góc giữa 2 tiếp tuyến đó không bé hơn. Có bao nhiêu vị trí đặt chiếc đèn Led thỏa mãn yêu cầu của chủ cơ sở.
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.






Câu 1. 	Một vật có khối lượng  khi chịu tác dụng của một lực  thì vật đó sẽ chuyển động với gia tốc . Tính lực tác dụng lên vật có khối lượng  khi vật đó chuyển động trên mặt phẳng nằm ngang, nhẵn với gia tốc ?








Câu 2. 	Trên phần mềm mô phỏng việc điều khiển drone giao hàng trong không gian  , một đội gồm ba drone giao hàng  đang có tọa độ là , , , trong đó là tham số, đơn vị đo độ dài tính bằng kilomet. Biết kho hàng đang ở tại điểm . Vì lý do nhiên liệu nên các drone không được di chuyển quá xa kho hàng, cụ thể là các drone không được cách kho hành quá 100 km. Xác định giá trị của tham số  để các drone cách kho hàng không quá 100km.
[image: A screenshot of a video game  Description automatically generated]




[bookmark: c13]Câu 3. 	Từ một tấm tôn có kích thước , người ta làm một máng thoát nước, mặt cắt ngang của máng là hình thang cân  có đáy lớn ,  minh họa hình bên. Thể tích lớn nhất của máng bằng
[image: Diagram  Description automatically generated]



Câu 4. 	Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh . Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng , rồi gập tấm nhôm lại như hình vẽ dưới đây để được một cái hộp không nắp. Tìm  để hộp nhận được có thể tích lớn nhất.
[image: ]

	ĐỀ 2
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.




Câu 1. 	Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho hai vec tơ và . Khẳng định nào sau đây là sai?


	A.  .	B.  .


	C.  .	D.  .


Câu 2. 	Cho hàm số  xác định trên , có đồ thị như hình vẽ. Mệnh đề nào sau đây đúng?
[image: A graph of a function  Description automatically generated]


	A. Hàm số nghịch trên trên .	B. Hàm số nghịch trên trên .


	C. Hàm số đồng biến trên .	D. Hàm số nghịch trên trên .


Câu 3. 	 Giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn bằng




	A.  .	B.  	C.  	D.  
Câu 4. 	 Cho hàm số có bảng biến thiên dưới đây. Phát biểu nào sau đây là đúng?
[image: ]

	A. Đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận ngang là 
	B. Đồ thị hàm số không có tiệm cận ngang.


	C. Đồ thị hàm số có đường tiệm cận đứng tiệm cận ngang 
	D. Đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận đứng.

Câu 5. 	 Cho hàm số . Khẳng định nào sau đây là ĐÚNG?

	A. Hàm số nghịch biến trên 


	B. Hàm số nghịch biến trên các khoảng  và .


	C. Hàm số đồng biến trên các khoảng  và .

	D. Hàm số nghịch biến trên .

Câu 6. 	 Tìm số tiệm cận của đồ thị hàm số .




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 7. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau:
[image: ]

Giá trị cực tiểu của hàm số  là




	A. .	B. .	C. .	D. .


Câu 8. 	Tích vô hướng của hai vectơ ,  trong không gian bằng




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 9. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ. Tìm khoảng đồng biến của hàm số đã cho.
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 10. 	 Hàm số  có bao nhiêu điểm cực trị?
	A.  3.	B.  0.	C.  1.	D.  2.
Câu 11. 	 Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong hình vẽ bên?
[image: geogebra]


	A. .	B. .


	C. .	D. .

Câu 12. 	 Cho hàm số  có đồ thị như hình bên. Mệnh đề nào dưới đây đúng?
[image: 1]
	A. Hàm số có ba điểm cực trị.

	B. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng .


	C. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng .


	D. Hàm số đạt cực đại tại  và cực tiểu tại .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.

Câu 1. 	Xét hàm số  trên khoảng 
Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau:
	a) Đồ thị hàm số  cắt đồ thị hàm số  tại 2 nghiệm trên khoảng .
	b) Hàm số nghịch biến trên khoảng .
	c) Hàm số có 2 điểm cực trị.
	d) Giá trị cực tiểu của hàm số là .


Câu 2. 	Trong không gian , cho ba điểm .



	a) Trung điểm  của đoạn  có tọa độ .

	b) Có 2 điểm trong 3 điểm đã cho nằm trong mặt phẳng .



	c) Với  nằm trên mặt phẳng  thì tổng  đạt giá trị nhỏ nhất.


	d) Mặt phẳng  có phương trình tổng quát .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.




Câu 1. 	Một em nhỏ cân nặng kg trượt trên cầu trượt dài m. Biết rằng, cầu trượt có góc nghiêng so với phương nằm ngang là .
[image: A cartoon of a child on a slide  Description automatically generated]



Tính độ lớn của trọng lực  tác dụng lên em nhỏ, cho biết vectơ gia tốc rơi tự do  có độ lớn là . (làm tròn đến hàng đơn vị)









Câu 2. 	Trên sân vận động, người ta tổ chức một cuộc thi chạy thông minh. Sân vận động là hình chữ nhật  có kích thước  và  Ở chính giữa sân người ta vẽ một hình tròn có tâm trùng với tâm của hình chữ nhật, bán kính bằng  như hình vẽ. Lấy  là một vị trí trên cạnh  sao cho  Mỗi vận động viên cần xuất phát từ một điểm  trên đường tròn và chạy theo cung đường  Vận động viên thắng cuộc là người chạy với quãng đường ngắn nhất. Tính độ dài quãng đường ngắn nhất vận động viên phải chạy.
[image: ]





Câu 3. 	Giả sử tổng chi phí sản xuất   đơn vị sản phẩm  mỗi ngày tại một nhà máy được cho bởi công thức  (nghìn đồng) và toàn bộ chúng được bán hết với giá  nghìn đồng một sản phẩm. Tìm mức sản lượng (đó là số lượng sản phẩm được sản xuất) để chi phí trung bình tính trên mỗi đơn vị sản phẩm là đạt cực tiểu.



Câu 4. 	Giao điểm của đường khinh khí cầu bay với phạm vi kiểm soát Xét Trái Đất trong không gian với  là tâm Trái Đất, tia  chứa giao điểm của kinh









tuyến gốc và xích đạo, tia  chứa điểm cực bắc  tia  giao xích đạo tại điểm thuộc bán cầu Đông, một đơn vị dài trong không gian  tương ứng với  km trong thực tế. Biết rằng nếu điểm  có vĩ độ, kinh độ tương ứng là  thì điểm  có tọa độ là 
[image: A triangle with lines and letters  AI-generated content may be incorrect.]
Tính khoảng cách giữa hai vị trí trên bề mặt Trái Đất là cầu Hiền Lương có vĩ


độ, kinh độ tương ứng là  và Dinh Độc Lập có vĩ độ, kinh độ tương ứng là 
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.















Câu 1. 	Ở một sân bay, một chiếc máy bay đã bay đến vị trí điểm  trong không gian và cách điểm xuất phát  là . Gọi  là hình chiếu vuông góc của điểm  lên mặt phẳng . Biết góc tạo bởi vectơ  lần lượt với các véctơ  và  lần lượt bằng  và . Tính giá trị biểu thức 
[image: ]


Dựa vào hình vẽ ta có: và 







Góc tạo bởi vectơ  lần lượt với các véctơ  và  lần lượt bằng  và . Suy ra và .


[bookmark: _Hlk172143206]Trong tam giác vuông . Ta có .


Trong tam giác vuông . Ta có 


Trong tam giác vuông . Ta có 


Trong tam giác vuông . Ta có 

Vậy .






Để theo dõi hành trình của một chiếc máy bay, người ta lập hệ toạ độ  có gốc toạ độ  trùng với vị trí của trung tâm kiểm soát không lưu, mặt phẳng  trùng với mặt đất với trục  hướng về phía tây, trục  hướng về phía nam và trục  hướng thẳng đứng lên trời. Sau khi cất cánh và đạt độ cao nhất định, chiếc máy bay A duy trì hướng bay về phía nam với tốc độ 840 km/h. Sau thời điểm đó nửa giờ và ở độ cao thấp hơn vị trí máy bay A 50km, máy bay B cũng duy trì hướng bay về phía nam với tốc độ 960km/h. Tìm thời gian máy bay B bay trong khoảng thời gian 6h tính từ lúc máy bay B bay theo hướng nam để khoảng cách giữa hai máy bay A và B ngắn nhất.
[image: ]

Câu 2. 	Ông Bình dự định sử dụng hết  kính để làm một bể cá bằng kính có dạng hình hộp chữ nhật không nắp, chiều dài gấp đôi chiều rộng (các mối ghép có kích thước không đáng kể). Bể cá có dung tích lớn nhất bằng bao nhiêu (làm tròn đến hàng phần trăm)?




Câu 3. 	Một máy bay đang cất cánh từ phi trường. Với hệ toạ độ  được thiết lập như hình bên dưới, cho biết  là vị trí của máy bay, . Tìm tọa độ điểm .
[image: An airplane on a runway  Description automatically generated]

Câu 4. 	Giả sử khối lượng còn lại của một chất phóng xạ (gam) sau  ngày phân rã được cho bởi hàm số


[image: ]


Khối lượng  thay đổi ra sao khi ? 
Điều này thể hiện trên Hình như thế nào?

	ĐỀ 3
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1. 	Cho hàm số  liên tục trên  và có bảng biến thiên như sau:
[image: ]
Khẳng định nào sau đây đúng?

	A. Hàm số đạt cực tiểu tại điểm .
	B. Hàm số chỉ có một điểm cực trị.


	C. Hàm số có giá trị nhỏ nhất trên  bằng .

	D. Hàm số có giá trị cực đại bằng .

Câu 2. 	Số điểm cực tiểu của hàm số  là




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 3. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ bên. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .




Câu 4. 	Trong không gian , cho hai điểm . Trung điểm  của có tọa độ là




	A. .	B. .	C. .	D. .


Câu 5. 	 Cho hàm số  liên tục trên  và có bảng biến thiên:
[image: 0]
Khẳng định nào sau đây là đúng?

	A. Hàm số đạt cực đại tại .
	B. Hàm số có đúng hai điểm cực trị.


	C. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng .


	D. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng  và .

Câu 6. 	 Tìm tiệm cận ngang của đồ thị hàm số .




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 7. 	Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau:
[image: ]

Tổng số tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số  là
	A. 3.	B. 0.	C. 1.	D. 2.
Câu 8. 	Hàm số nào sau đây nghịch biến trên các khoảng xác định của chúng?


	A. .	B. .


	C. .	D. .




Câu 9. 	Trong không gian với hệ tọa độ , cho hai điểm , . Độ dài đoạn thẳng  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 10. 	 Đường cong trong hình bên là đồ thị của hàm số nào dưới đây?
[image: ]




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .


Câu 11. 	 Giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn  là:




	A. .	B. .	C. .	D. .



[bookmark: _Hlk21381312]Câu 12. 	Cho hàm số  xác định, liên tục trên  và có đạo hàm cấp một xác định bởi công thức . Mệnh đề nào sau đây đúng?




	A. 	B. 	C. 	D. 
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.




Câu 1. 	Trong không với hệ toạ độ  cho tam giác  có các đỉnh .




	a) Toạ độ điểm  thuộc mặt phẳng  sao cho  nhỏ nhất là 


	b) Toạ độ của véc-tơ  là .



	c) Toạ độ hình chiếu của điểm trên mặt phẳng  là 




	d) Gọi điểm  là hình chiếu của  lên , khi đó .




Câu 2. 	Một cơ sở đóng giày sản xuất mỗi ngày được x đôi giầy, . Tổng chi phí sản xuất x đôi giày (đơn vị nghìn đồng) là . Giả sử cơ sở này bán hết sản phẩm mỗi ngày với giá 200 nghìn đồng một đôi. Gọi  là số tiền thu được sau khi bán hết x đôi giày và  là lợi nhuận thu được sau khi bán hết x đôi giày.

	a) Doanh thu mỗi ngày của cơ sở sản xuất trên là (nghìn đồng).

	b) Lợi nhuận mà cơ sở sản xuất thu được sau khi bán hết x đôi giày là  (nghìn đồng).

	c) Giả sử trong một ngày nào đó cơ sở sản xuất được 10 đôi giày thì lợi nhuận thu được là  (nghìn đồng).
đồng).

	d) Lợi nhuận tối đa mà cơ sở sản xuất trên thu được trong một ngày là  nghìn đồng.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.



Câu 1. 	Trong một nghiên cứu tại Viện Sức khỏe Tâm thần Quốc gia, các nhà khoa học theo dõi độ dày vỏ não (cortex) của 307 trẻ em có IQ cao (121-149) qua tuổi  (tính bằng năm), với mô hình 
[image: ]
Hỏi vỏ não của trẻ có IQ siêu trí tuệ đạt độ dày cực đại vào khoảng bao nhiêu tuổi (làm tròn kết quản đến hàng đơn vị)




Câu 2. 	Trong không gian với một hệ trục toạ độ cho trước, ra đa phát hiện một chiếc máy bay di chuyển với tốc độ và hướng không đổi từ điểm  đến điểm  trong 10 phút. Nếu máy bay tiếp tục giữ nguyên tốc độ và hướng bay thì toạ độ của máy bay sau 5 phút tiếp theo là điểm . Tính 
Câu 3. 	Người ta treo một chiếc đèn trang trí có trọng lượng 200N lên trần nhà bằng ba sợi dây không giãn, bằng nhau tại ba điểm A,B,C tạo thành tam giác đều. Mỗi sợi dây tạo với mặt phẳng trần nhà một góc 30 đến được giữ ở trạng thái cân bằng. Hãy tính lực căng trong mỗi sợi dây.












Câu 4. 	Một hồ nước hình bán nguyệt có đường kính  Một người chèo thuyền theo một đường thẳng với vận tốc 1,5  từ vị trí  đến vị trí  bất kỳ trên cung . Tại vị trí  người đó nghỉ 2 phút rồi tiếp tục đi bộ dọc theo cung nhỏ  đến  sau đó đi bộ theo đường thẳng  để quay về  với vận tốc 3 . Hỏi thời gian chậm nhất mà người đó về đến  là bao nhiêu phút?
[image: ]
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.











Câu 1. 	Một người cưỡi ngựa xuất phát từ  đi đến . Điểm A nằm trong vùng đất ướt nên vận tốc của ngựa khi đi trong vùng này là  Điểm C nằm trong vùng đất khô hơn nên vận tốc của ngựa khi đi trong vùng này là là . Hai phần đất này giáp nhau bởi một đường thẳng  đi qua trung điểm của  và khoảng cách từ A và C đến đường này đều bằng . Biết , thời gian ít nhất để đi từ  đến  là mấy giờ (làm tròn 2 chữ số sau dấy phẩy)?
[image: ]




Câu 2. 	Trong không gian với một hệ trục tọa độ cho trước (đơn vị đo lấy theo kilômét), ra đa phát hiện một chiếc máy bay di chuyển với vận tốc và hướng không đổi từ điểm  đến điểm  trong vòng  phút. Nếu máy bay tiếp tục giữ nguyên vận tốc và hướng bay thì tọa độ của máy bay sau  phút tiếp theo là gì?
[image: ]

Câu 3. 	Một công ty sản xuất đồ gia dụng ước tính chi phí để sản xuất  (sản phẩm) là

(triệu đồng)



Khi đó  là chi phí sản xuất trung bình cho mỗi sản phẩm. Chứng tỏ rằng hàm số  giảm và . Tính chất này nói lên điều gì?



Câu 4. 	Một người bán gạo muốn đóng một thùng tôn đựng gạo có thể tích không đổi bằng, thùng tôn hình hộp chữ nhật có đáy là hình vuông, không nắp. Trên thị trường, giá tôn làm đáy thùng là  và giá tôn làm thành xung quanh thùng là . Hỏi người bán gạo đó cần đóng thùng đựng gạo với cạnh đáy bằng bao nhiêu để chi phí mua nguyên liệu là nhỏ nhất?

	ĐỀ 4
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1. 	 Cho hàm số có bảng biến thiên như hình vẽ
[image: ]
Tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 2. 	 Cho hàm số có bảng biến thiên như sau.
[image: ]
Mệnh đề nào dưới đây sai?

	A.  Hàm số có giá trị cực đại bằng .	B.  Hàm số có ba điểm cực trị.

	C.  Hàm số có giá trị cực đại bằng .	D.  Hàm số có hai điểm cực tiểu.


Câu 3. 	 Cho hàm số  xác định, liên trục trên  và có bảng biến thiên:
[image: ]
Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng?
	A.  Hàm số có đúng một cực trị.


	B.  Hàm số đạt cực đại tại  và đạt cực tiểu tại .

	C.  Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 0 và giá trị nhỏ nhất bằng .

	D.  Hàm số có giá trị cực tiểu bằng .

Câu 4. 	 Cho hàm sốMệnh đề nào dưới đây là đúng?


	A. Hàm số đồng biến trên khoảng 	B. Hàm số nghịch biến trên khoảng 


	C. Hàm số đồng biến trên khoảng 	D. Hàm số nghịch biến trên khoảng 





Câu 5. 	Trong không gian , cho hai vectơ  và . Tích vô hướng của hai vectơ  và  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .



Câu 6. 	(Sở GD ĐT Quảng Trị, năm học 2018-2019) Tìm giá trị lớn nhất  của hàm số  trên đoạn .




	A. 	B. .	C. .	D. .


[bookmark: Q23]Câu 7. 	Cho hàm sốcó đạo hàmđồng biến trên khoảng nào?




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 8. 	 Cho hàm số . Giá trị cực tiểu của hàm số bằng




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 9. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ sau
[image: ]
Hàm số đồng biến trên khoảng




	A.  .	B.  . 	C.  .	D.  .
Câu 10. 	 Đồ thị hàm số nào sau đây không có tiệm cận ngang?


	A. .	B. .


	C. .	D. .
Câu 11. 	 Đường cong ở hình bên là đồ thị của một trong bốn hàm số dưới đây. Hàm số đó là hàm số nào?



	A. .	B. .


	C. .	D. .




Câu 12. 	Trong không gian , cho hai điểm , . Tọa độ trung điểm I của đoạn thẳng  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.





Câu 1. 	Cho hình hộp , biết điểm. Gọi  là trung điểm .





	a) Điểm  di chuyển trên trục . Đặt . Giá trị nhỏ nhất của  bằng .

	b) Tọa độ .

	c) Giá trị .

	d) .



Câu 2. 	Một loại thuốc được dùng cho một bệnh nhân và nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân được giám sát bởi bác sĩ. Biết nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân sau khi tiêm vào cơ thể trong  giờ được cho bởi công thức  .

	a) Sau khi tiêm thuốc  giờ thì nồng độ thuốc trong máu của bện nhân cao nhất.


	b) Sau khi tiêm thuốc thì nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân có thể vượt quá .



	c) Sau khi tiêm thuốc  giờ thì nồng độ thuốc trong máu của bện nhân bằng  .


	d) Sau khi tiêm thuốc thì nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân cao nhất bằng .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.





Câu 1. 	Một người muốn tạo một hộp đựng quà khối lăng trụ tam giác đều, không có nắp bằng cách cắt ba góc của một tam giác đều cạnh bằng  các đoạn bằng  như hình vẽ, rồi gấp lại tạo thành khối lăng trụ tam giác đều. Thể tích khối lăng trụ lớn nhất khi . Tìm .
[image: ]







Câu 2. 	Một cái hồ rộng có hình chữ nhật. Tại một góc hồ người ta đóng một cái cọc ở vị trí  cách bờ  là  và cách bờ  là , rồi dùng một cây sào thẳng  ngăn một góc của hồ để thả bèo (như hình vẽ). Tính chiều dài ngắn nhất của cây sào để cây sào có thể chạm vào hai bờ  và cây cọc (kết quả làm tròn đến hàng đơn vị của mét).
[image: ]

Câu 3. 	Trong không gian với hệ trục tọa độ . Một




khinh khí cầu từ vị trí điểm  bay thẳng đến vị trí điểm  hết 10 giờ. Biết trạm kiểm soát không lưu đặt ở vị trí gốc toạ độ  kiểm soát được các vật thể cách trạm một khoảng tối đa bằng  Thời gian kể từ khi trạm kiểm soát không lưu phát hiện ra khinh khí cầu đến khi khinh khí cầu ra khỏi vùng kiểm soát là bao nhiêu phút?
[bookmark: c15]Câu 4. 	Theo định luật II: Gia tốc của một vật có cùng hướng với lực tác dụng lên vật. Độ lớn của gia tốc tỉ lệ thuận với độ lớn của lực và tỉ lệ nghịch với khối lượng của vật:
[image: Ảnh có chứa bóng, bóng bầu dục, cỏ, trang thiết bị thể thao  Mô tả được tạo tự động]








trong đó  là vectơ lực ,  là vectơ gia tốc ,  là khối lượng của vật. Muốn truyền cho quả bóng có khối lượng một gia tốc thì cần một lực đá có độ lớn là bao nhiêu?
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.









Câu 1. 	Ở một sân bay, vị trí của máy bay được xác định bởi điểm trong không gian  như hình vẽ. Gọi là hình chiếu vuông góc của  xuống mặt phẳng . Biết . Gọi toạ độ điểm . Giá trị của  là bao nhiêu? (làm tròn đến hàng phần mười).
[image: A plane with a blue arrow pointing at the distance  Description automatically generated with medium confidence]




Câu 2. 	Hằng ngày mực nước của hồ thủy điện ở miền Trung lên và xuống theo lượng nước mưa và các suối nước đổ về hồ. Tính từ thời điểm  giờ sáng, độ sâu của mực nước trong hồ tính theo mét và lên xuống theo thời gian  (giờ) trong ngày cho bởi công thức: . Biết rằng phải thông báo cho các hộ dân phải di dời trước khi xả nước theo quy định trước giờ. Hỏi cần thông báo cho hộ dân di dời trước khi xả nước mấy giờ. Biết rằng mực nước trong hồ phải lên cao nhất mới xả nước.
Câu 3. 	Hai con tàu xuất phát cùng lúc từ bờ bên này sang bờ bên kia của dòng sông với vận tốc riêng không đổi và có độ lớn bằng nhau. Hai tàu luôn giữ được lái sao cho chúng tạo với bờ cùng một góc nhọn nhưng một tàu hướng xuống hạ lưu, một tàu hướng lên thượng nguồn (hình bên). Vận tốc dòng nước là đáng kể, các yếu tố bên ngoài khác không ảnh hưởng tới vận tốc của các tàu. Hỏi tàu nào sang bờ bên kia trước?(Học sinh ghi số 1 hoặc số 2 vào ô đáp án)
[image: ]


Câu 4. 	Một người vay ngân hàng 200.000.000 đồng theo hình thức trả góp hàng tháng trong 48 tháng. Lãi suất ngân hàng cố định /tháng. Mỗi tháng người đó phải trả (lần đầu tiên phải trả là sau 1 tháng kể từ khi vay) số tiền gốc là số tiền vay ban đầu chia cho  và số tiền lãi sinh ra từ số tiền còn nợ ngân hàng. Tính tổng số tiền lãi người đó đã trả trong toàn bộ quá trình nợ.

	ĐỀ 5
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1. 	Trong không gian , tìm tọa độ của véc tơ .




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 2. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau
[image: ]
Giá trị cực tiểu của hàm số đã cho bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 3. 	 Đồ thị hàm số  có một đường tiện cận đứng là




	A. .	B. 	C. .	D. 



Câu 4. 	Trong không gian với hệ tọa độ , cho hai véctơ , . Tích vô hướng của chúng có giá trị bằng




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 5. 	Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau. Tìm đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đó
[image: ]




	A. 	B. 	C. 	D. 


Câu 6. 	Hàm số  có đạo hàm . Mệnh đề nào sau đây đúng ?

	A. Hàm số nghịch biến trên .


	B. Hàm số đồng biến trên  và nghịch biến trên .

	C. Hàm số đồng biến trên .


	D. Hàm số nghịch biến trên  và đồng biến trên .

Câu 7. 	Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau
[image: ]
Mệnh đề nào dưới đây đúng?


	A. Hàm số đồng biến trên khoảng .	B. Hàm số nghịch biến trên khoảng .


	C. Hàm số đồng biến trên khoảng .	D. Hàm số nghịch biến trên khoảng .






Câu 8. 	 Cho hàm số liên tục trên đoạn và có đồ thị dưới đây. Gọi và lần lượt là giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn . Giá trị của bằng
[image: C:\Users\DAIAN\Desktop\ẢNH STRONG\đồthị 15.PNG]




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 9. 	 Hàm số  có bao nhiêu điểm cực trị




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Câu 10. 	Đường cong ở hình vẽ
[image: ]
là đồ thị của hàm số nào sau đây?


	A. .	B. .


	C. .	D. .

Câu 11. 	 Hàm số  nghịch biến trên khoảng nào sau đây ?




	A. .	B. .	C. .	D. .



Câu 12. 	 Tìm giá trị nhỏ nhất  của hàm số  trên đoạn .




	A. 	B. 	C. 	D. 
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.

Câu 1. 	Sau khi phát hiện một bệnh dịch, các chuyên gia y tế ước tính số người nhiễm bệnh kể từ ngày xuất hiện bệnh nhân đầu tiên đến ngày thứ  là  với . Nếu coi  là hàm số xác định trên Hai vận động viên  và  tham dự một cuộc thi chạy bộ trên một đường thẳng, xuất phát cùng một thời điểm, cùng vạch xuất phát và chạy cùng chiều với vận tốc lần lượt là  và . Trong khoảng thời gian  giây chạy đầu tiên ta có  (m/s),  (m/s) (với  là thời gian tính bằng giây). Hàm số  có đồ thị là một phần của parabol.
[image: data:image/png;base64,]
	a) Quãng đường vận động viên  chạy được trong  giây tính từ khi bắt đầu xuất phát là  m (kết quả làm tròn đến hàng đơn vị).
	b) Sau  giây tính từ khi bắt đầu xuất phát, hai vận động viên cách nhau một khoảng bằng  m.
	c) .
	d) Tốc độ chạy lớn nhất của vận động viên  trong khoảng  giây tính từ khi bắt đầu xuất phát là  (m/s).


[bookmark: _Hlk192858382]Câu 2. 	Trong không gian , cho .



	a) Điểm  thỏa mãn , ta được: .




	b) Với  là điểm trong không gian , ta có giá trị nhỏ nhất của  là .



	c) Trung điểm của đoạn thẳng  có toạ độ là .

	d) Độ dài trung tuyến là .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.


Câu 1. 	Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh 12cm. Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh , rồi gấp tấm nhôm lại như hình vẽ dưới đây để được cái hộp không nắp. Tìm x để được một cái hộp có thể tích lớn nhất.
[image: ]








Câu 2. 	Một chiếc cân đòn tay đang cân một vật có khối lượng được thiết kế với đĩa cân được giữ bởi bốn đoạn xích  sao cho  là hình chóp tứ giác đều có . Biết độ lớn của lực căng mỗi sợi xích có dạng . Biết trọng lượng của vật nặng được tính theo công thức , lấy . Khi đó giá trị của  bằng bao nhiêu?
[image: ]





Câu 3. 	Một vật chuyển động với vận tốc  được xác định bởi hàm số  với . Khi đó  là gia tốc của vật tại thời điểm  (giây). Vận tốc của vật đạt được cao nhất trong khoảng thời gian 3 giây đầu là bao nhiêu m/s?














Câu 4. 	Một người đứng ở mặt đất điều khiển hai flycam để phục vụ trong một chương trình của đài truyền hình. Flycam I ở vị trí  cách vị trí điều khiển  về phía nam và  về phía đông, đồng thời cách mặt đất . Flycam II ở vị trí  cách vị trí điều khiển  về phía bắc và  về phía tây, đồng thời cách mặt đất . Chọn hệ trục toạ độ với gốc  là vị trí người điều khiển, mặt phẳng  trùng với mặt đất, trục có hướng trùng với hướng nam, trục trùng với hướng đông, trục vuông góc với mặt đất hướng lên bầu trời, đơn vị trên mỗi trục tính theo mét. Khoảng cách giữa hai flycam đó bằng bao nhiêu mét ( làm tròn đến hàng đơn vị)?
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.




Câu 1. 	Có ba lực cùng tác dụng vào một vật. Hai trong ba lực này hợp với nhau một góc  và đều có độ lớn bằng . Lực thứ ba vuông góc với mặt phẳng tạo bởi hai lực đã cho và có độ lớn bằng . Tính hợp lực của ba lực trên.



Câu 2. 	Hình dưới đây mô tả một sân cầu lông với kích thức theo tiêu chuẩn quốc tế. Ta chọn hệ trục cho sân đó (đơn vị trên mỗi trục là mét) và hai điểmnhư hình. Xác định tọa độ của .
[image: ]
Câu 3. 	Cô An đang ở khách sạn [image: ] bên bờ biển, cô cần đi du lịch đến hòn đảo [image: ]. Biết khoảng cách từ đảo [image: ] đến bờ biển là [image: ], khoảng cách từ khách sạn đến [image: ] đến điểm [image: ] là [image: ](giả thiết [image: ]). Từ khách sạn [image: ], cô An có thể đi đường thủy hoặc đi đường bộ rồi đường thủy để đến hòn đảo [image: ] (như hình vẽ). Biết rằng chi phí đi đường thủy là [image: ], chi phí đi đường bộ là [image: ]. Hỏi cô An phải chi một khoản tiền nhỏ nhất là bao nhiêu để đi đến đảo [image: ]?
[image: ]

Câu 4. 	Một công ty sản xuất đồ gia dụng ước tính chi phí để sản xuất  (sản phẩm) là

(triệu đồng)



Khi đó  là chi phí sản xuất trung bình cho mỗi sản phẩm. Chứng tỏ rằng hàm số  giảm và . Tính chất này nói lên điều gì?

	ĐỀ 6
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.




[bookmark: Q14]Câu 1. 	Hàm số có đạo hàm , . Khi đó hàm số đã cho

	A.  nghịch biến trên .

	B.  đồng biến trên .

	C.  là hàm hằng trên .


	D.  đồng biến trên và nghịch biến trên .

Câu 2. 	Giá trị lớn nhất của hàm số  là




	A. .	B. .	C. .	D. .


Câu 3. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như hình vẽ bên dưới. Hỏi đồ thị hàm số  có tất cả bao nhiêu tiệm cận đứng?
[image: ]




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .





Câu 4. 	Trong không gian cho với Khi đó tọa độ trọng tâm của bằng




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Câu 5. 	Đồ thị hàm số nào sau đây có hình dạng như hình vẽ bên dưới?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .


Câu 6. 	 Giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn  bằng




	A. 	B. 	C. 	D. 


Câu 7. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Hàm số  nghịch biến trên khoảng nào dưới đây?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 8. 	(Đề Thi Thử - Sở GD Nam Định - 2019) Cho hàm số  . Mệnh đề nào sau đây đúng?
	A. Hàm số đồng biến trên tập xác định của nó.


	B. Hàm số đồng biến trên  và  .

	C. Hàm số nghịch biến trên tập  .

	D. Hàm số nghịch biến trên  .

Câu 9. 	 Cho hàm só  có bảng biến thiên như sau
[image: ]
Giá trị cực đại của hàm số đã cho bằng




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 10. 	 Tiệm cậng ngang của đồ thị hàm số  là đường thẳng có phương trình




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 11. 	 Hàm số  có bao nhiêu điểm cực trị?




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .




Câu 12. 	Trong không gian tọa độ , cho vectơ , . Tính tích vô hướng .




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.

Câu 1. 	Giả sử lợi nhuận biên (tính bằng triệu đồng) của một sản phẩm được mô hình hoá bằng công thức . Ở đây  là lợi nhuận (tính bằng triệu đồng) khi bán được  đơn vị sản phẩm.
	a) Lợi nhuận khi bán được  đơn vị sản phẩm được tính bằng công thức .
	b) Lợi nhuận khi bán được 50 sản phẩm đầu tiên là 519 triệu đồng.
	c) Biết sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ 50 lên  đơn vị sản phẩm lớn hơn 517 triệu đồng, khi đó giá trị nhỏ nhất của  là .
	d) Sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ 50 lên 55 đơn vị sản phẩm là  triệu đồng.












Câu 2. 	Trong không gian , cho hình lập phương  có. Gọi lần lượt là hai điểm nằm trên hai cạnh  sao cho ,  là trung điểm ,  là điểm thuộc mặt phẳng .


	a) Độ dài đoạn thẳng ngắn nhất bằng .


	b) Giá trị nhỏ nhất của biểu thức là .


	c) Trọng tâm của tam giác có toạ độ là .



	d) Góc giữa hai đường thẳng và  bằng.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.






Câu 1. 	Xét trong không gian , đài kiểm soát không lưu sân bay đặt ở gốc toạ độ , đơn vị trên mỗi trục là ki-lô-mét. Một máy bay chuyển động theo đường thẳng, bay qua hai vị trí  và. Khi máy bay ở gần đài kiểm soát không lưu nhất, toạ độ máy bay là . Tính giá trị của biểu thức .




Câu 2. 	Nhà thầy Hùng cách bờ biển  Mỗi buổi sáng thầy chạy bộ từ nhà ra bờ biển sau đó chạy dọc bờ biển  rồi thầy chạy qua chợ hải sản để lấy thức ăn trong ngày, cuối cùng thầy chạy về nhà. Biết chợ hải sản cách bờ biển  và cách nhà thầy Hùng  tính quãng đường ngắn nhất mà thầy Hùng đã chạy trong mỗi buổi sáng.
[image: A diagram of a triangle with text  Description automatically generated]








Câu 3. 	Có ba lực cùng tác động vào một cái bàn như hình vẽ. Trong đó hai lực  có giá nằm trên mặt phẳng chứa mặt bàn, tạo với nhau một góc  và có độ lớn lần lượt là  và , lực  vuông góc với mặt bàn và có độ lớn . Độ lớn hợp lực của ba lực trên là , tìm giá trị của ..
[image: ]



Câu 4. 	Giả sử doanh số (tính bằng số sản phẩm) của một sản phẩm mới (trong vòng một số năm nhất định) tuân theo quy luật logistic được mô hình hoá bằng hàm số  trong đó thời gian  được tính bằng năm, kể từ khi phát hành sản phẩm mới. Khi đó, đạo hàm  sẽ biểu thị tốc độ bán hàng. Hỏi sau khi phát hành bao nhiêu năm thì tốc độ bán hàng là lớn nhất? (làm tròn kết quả đến hàng phần mười)
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.




Câu 1. 	Trong Hình, đường viền bóng của đèn ngủ lên tường là đồ thị của hàm số  với  và  tính bằng đơn vị centimét. 
[image: ]

Chứng minh rằng  là một tiệm cận xiên của đồ thị hàm số này.



Câu 2. 	Hình dưới đây mô tả một sân cầu lông với kích thức theo tiêu chuẩn quốc tế. Ta chọn hệ trục cho sân đó (đơn vị trên mỗi trục là mét) và hai điểmnhư hình. Xác định tọa độ của .
[image: ]







Câu 3. 	Một chiếc đèn tròn được treo song song với mặt phẳng nằm ngang bởi ba sợi dây không dãn xuất phát từ điểm  trên trần nhà và lần lượt buộc vào ba điểm  trên đèn tròn sao cho các lực căng  lần lượt trên mỗi dây  đều có độ lớn bằng . Cho biết các đường thẳng  cùng tạo với mặt phẳng ngang một góc bằng . Tính trọng lượng của chiếc đèn tròn đó.
[image: A diagram of a triangle with arrows and a circle  Description automatically generated]



Câu 4. 	Người ta bơm xăng vào bình xăng của một xe ô tô. Biết rằng thể tích (lít) của lượng xăng trong bình xăng tính theo thời gian bơm xăng  (phút) được cho bởi công thức .
(Nguồn: R.I.Charles et al. Algebra, Pearson)
	ĐỀ 7
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.





Câu 1. 	Trong không gian , cho  và . Tính .
	A. 36.	B. 5.	C. 9.	D. 15.

Câu 2. 	 Cho hàm số  khẳng định nào sau đây là đúng?



	A.  Hàm số đồng biến trên .	B.  Hàm số nghịch biến trên và .


	C.  Hàm số nghịch biến trên .	D.  Hàm số nghịch biến trên .


Câu 3. 	 Cho hàm số  xác định, liên tục trên  và có bảng biến thiên:
[image: ]
Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng:


	A. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng 

	B. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng 
	C. Hàm số có đúng một cực trị.


	D. Hàm số đạt cực đại tại  và đạt cực tiểu tại 

Câu 4. 	 Tìm điểm cực tiểu của đồ thị hàm số .




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .



Câu 5. 	Cho hàm số có . Hàm số đồng biến trên khoảng nào sau đây?




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 6. 	 Hàm số  bảng biến thiên như hình bên. Khẳng định nào sau đây sai?
[image: ]
	A. Đồ thị hàm số có 1 đường tiệm cận.	B. Hàm số có hai cực trị.

	C. Hàm số có hai điểm cực đại.	D. Hàm số nghịch biến trên khoảng .
Câu 7. 	 Cho hàm số có bảng biến thiên như sau. Mệnh đề nào sau đây đúng:
[image: ]


	A.  Hàm số đạt cực đại tại và đạt cực tiểu tại .

	B.  Giá trị cực tiểu của hàm số bằng .


	C.  Hàm số đạt cực tiểu tại và đạt cực đại tại .

	D.  Giá trị cực đại của hàm số là .

Câu 8. 	 Các đường tiệm cận đứng và ngang của đồ thị hàm số  là:




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 9. 	Cho hàm số  có bảng biến thiên như hình vẽ bên dưới.
[image: A diagram of a mathematical equation  Description automatically generated]

Hàm số đồng biến trên khoảng nào sau đây?




[bookmark: BMN_CHOICE_A2_1]	A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 10. 	Đường cong trong hình vẽ bên là đồ thị của hàm số nào dưới đây?
[image: ]


	A. .	B. .


	C. .	D. .






Câu 11. 	Trong không gian , cho điểm nằm trên mặt phẳng sao cho không trùng với gốc tọa độ và không nằm trên hai trục khi đó tọa độ điểm là




	A.  với .	B.  với .




	C.  với .	D.  với .


Câu 12. 	 Tìm giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn .




	A. .	B. .	C. .	D. .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.




Câu 1. 	Trong không gian , cho bốn điểm , .



	a) Điểm đối xứng của  qua  là .





	b) Với điểm  thỏa mãn  vuông cân tại  và  thì .

	c) .



	d) Với điểm  bất kì thì giá trị nhỏ nhất của biểu thức  bằng .



Câu 2. 	Một sợi dây kim loại dài . Người ta cắt sợi dây đó thành hai đoạn. Đoạn có độ dài được uốn thành đường tròn và đoạn còn lại được uốn thành hình vuông .
[image: Một sợi dây kim loại dài \(a\,\,\left( {{\rm{cm}}} \right)\) . Người ta cắt  sợi dây đó thành hai đoạn, trong đó một đoạn có độ dài \(x\,\,\left(  {{\rm{cm}}} \right)\) được uốn thành]

	a) Bán kính đường tròn là .

	b) Tổng diện tích hai hình là .

	c) Khi  thì hình vuông và hình tròn tương ứng có tổng diện tích nhỏ nhất.

	d) Diện tích hình vuông là .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.






[bookmark: _Hlk197586358]Câu 1. 	Trong không gian  mắt một người quan sát đặt tại điểm  và vật cần quan sát đặt tại điểm  Một tấm bìa cứng có dạng hình tròn thuộc mặt phăng  tâm đặt tại gốc tọa độ, bán kính  che khuất tầm nhìn của người quan sát. Khi đó bán kính của tấm bìa nhỏ nhất là bao nhiêu?
[image: ]









Câu 2. 	Một chiếc ô tô được đặt trên mặt đáy dưới một khung sắt có dạng hình hộp chữ nhật với đáy trên là hình vuông , mặt phẳng  song song với mặt mặt phẳng nằm ngang. Khung sắt đó được buộc vào móc  của chiến cần cẩu sao cho các đoạn dây cáp có độ dài bằng nhau và cùng tạo với mặt phẳng  một góc  như hình vẽ. Chiếc cần cẩu kéo khung sắt lên theo phương thẳng đứng. Biết lực căng , trọng lượng khung sắt là  và trọng lượng của chiếc xe ô tô là . Tính cường độ lực căng của mỗi đoạn dây cáp.
[image: 4]







Câu 3. 	Một vật chuyển động với vận tốc  phụ thuộc vào thời gian  có đồ thị của hàm số dạng hàm bậc ba như hình bên. Biết rằng tại thời điểm  vật có vận tốc  và tại thời điểm  vật có vận tốc . Hỏi vận tốc của vật tại thời điểm  bằng bao nhiêu km/h?
[image: ]

Câu 4. 	Bạn Hoa cần gấp một hộp quà có dạng hình lăng trụ tứ giác đều với diện tích toàn phần là . Hộp quà mà bạn Hoa gấp được có thể tích lớn nhất bằng bao nhiêu centimet khối (làm tròn kết quả đến hàng đơn vị)?
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.








Câu 1. 	Một doanh nghiệp tư nhân  chuyên kinh doanh xe gắn máy các loại. Hiện nay doanh nghiệp đang tập trung vào chiến lược kinh doanh xe  với chi phí mua vào một chiếc là  triệu đồng và bán ra với giá  triệu đồng. Với giá bán này, số lượng xe mà khách hàng đã mua trong một năm là  chiếc. Nhằm mục tiêu đẩy mạnh hơn nữa lượng tiêu thụ dòng xe đang bán chạy này, doanh nghiệp dự định giảm giá bán. Bộ phận nghiên cứu thị trường ước tính rằng nếu giảm  triệu đồng mỗi chiếc xe thì số lượng xe bán ra trong một năm sẽ tăng thêm  chiếc. Hỏi theo đó, giá bán mới là bao nhiêu thì lợi nhuận thu được cao nhất?













[bookmark: c22]Câu 2. 	Nhà máy chuyên sản xuất một loại sản phẩm cho nhà máy. Hai nhà máy thỏa thuận rằng, hằng tháng  cung cấp cho  số lượng sản phẩm theo đơn đặt hàng của  (tối đa  tấn sản phẩm). Nếu số lượng đặt hàng là  tấn sản phẩm thì giá bán cho mỗi tấn sản phẩm là  (triệu đồng). Cho phí để  sản xuất  tấn sản phẩm trong một tháng là  triệu đồng (gồm triệu đồng chi phí cố định và  triệu đồng cho mỗi tấn sản phẩm).
[image: ]


bán cho  khoảng bao nhiêu tấn sản phẩm mỗi tháng thì thu được lợi nhuận lớn nhất?









Câu 3. 	(MĐ2) Môt chiếc khinh khí cầu bay lên từ địa điểm cho trước. Sau khoảng thời gian bay, chiếc khinh khí cầu cách địa điểm xuất phát  về hướng nam và  về hướng đông, đồng thời cách mặt đất là . Chọn hệ trục toạ độ  với gốc  đặt tại điểm xuất phát của chiếc khinh khí cầu, mặt phẳng  trùng với mặt đất, trục  hướng về nam, trục  hướng về phía đông và trục  hướng thẳng đứng lên trời, đơn vị đo lấy theo kilomet.
[image: ][image: ]

Tính khoảng cách từ địa điểm xuất phát đến địa điểm hiện tại của khinh khí cầu (đơn vị lấy theo kilomet và làm tròn đến  chữ số sau phần thập phân)









Câu 4. 	Ở một sân bay, vị trí của máy bay được xác định bởi điểm trong không gian  như Hình 17. Gọi là hình chiếu vuông góc của xuống mặt phẳng . Cho biết , , . Tìm tọa độ của điểm .
[image: Ở một sân bay, vị trí của máy bay được xác định bởi điểm M trong không gian Oxyz như Hình 17 (ảnh 1)]

	ĐỀ 8
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1. 	Cho hàm số có bảng biến thiên như sau.
[image: ]
Mệnh đề nào dưới đây đúng?

	A. Hàm số đạt cực tiểu tại .	B. Hàm số có ba điểm cực trị.

	C. Hàm số không có cực đại.	D. Hàm số đạt cực tiểu tại .


Câu 2. 	 Tính giá trị cực tiểu  của hàm số .




	A. 	B. 	C. 	D. 

Câu 3. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như hình dưới. Số đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .




Câu 4. 	Trong không gian , cho điểm . Hình chiếu vuông góc của điểm lên trục là điểm




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .



Câu 5. 	Cho hàm số có đạo hàm , với mọi . Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây?




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .


Câu 6. 	 Giá trị nhỏ nhất của hàm số  trên đoạn  là




[bookmark: c4q]	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 7. 	Đường thẳng nào dưới đây là đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số  ?




	A. .	B. .	C. .	D. .
Câu 8. 	 Đường cong trong hình vẽ bên là đồ thị của một trong bốn hàm số dưới đây. Hàm số đó là hàm số nào?
[image: ]


	A. .	B. .


	C. .	D. .






Câu 9. 	 Cho hàm số  liên tục trên đoạn  và có đồ thị như hình vẽ bên. Gọi ,  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn . Ta có  bằng:
[image: ]




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 10. 	 Hàm số  đồng biến trên những khoảng nào?



	A. .	B. và.




	C. và.	D.  và.

Câu 11. 	Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau
[image: ]

Hàm số  đồng biến trong khoảng nào dưới đây?




	A. .	B. .	C. .	D. .




Câu 12. 	Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho hai điểm  và . Tọa độ vectơ  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.




Câu 1. 	Trong không gian với hệ trục toạ độ , cho tam giác  có. Các khẳng định sau đúng hay sai?



	a) Gọi  là điểm bất kì sao cho biểu thức  đạt giá trị nhỏ nhất. Khi đó giá trị nhỏ nhất đó bằng .



	b) Biết điểm  cách đều ba điểm . Khi đó .


	c) Điểm  là trọng tâm của tam giác .


	d) Diện tích của tam giác  bằng .
Câu 2. 	Một nhà sản xuất trung bình bán được  ti vi màn hình phẳng mỗi tuần với giá  triệu đồng một chiếc. Một cuộc khảo sát thị trường chỉ ra rằng nếu cứ giảm giá bán  nghìn đồng, số lượng ti vi bán ra sẽ tăng thêm khoảng  ti vi mỗi tuần. Gọi  là số ti vi bán được mỗi tuần,  (triệu đồng) là giá bán của mỗi ti vi. Khi đó  được gọi là hàm cầu.
	a) Hàm cầu là  (triệu đồng).
	b) Tổng doanh thu từ tiền bán ti vi là  (triệu đồng).
	c) Công ty giảm giá  triệu đồng cho người mua thì doanh thu của công ty sẽ lớn nhất.
	d) Nếu hàm chi phí hằng tuần là  (triệu đồng), trong đó  là số ti vi bán ra trong tuần, nhà sản xuất nên đặt giá bán  triệu đồng thì lợi nhuận là lớn nhất.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.








Câu 1. 	Một bể cá đầy nước có dạng hình hộp chữ nhật  với ,  và cạnh bên bằng . Một chú cá con bơi theo những đoạn thẳng từ điểm  đến chạm mặt đáy của hồ, rồi từ điểm đó bơi đến vị trí điểm  là trung điểm của  được mô hình hóa như hình vẽ sau:
[image: A drawing of a rectangular object  Description automatically generated]





Để đường đi ngắn nhất thì chú cá bơi đến điểm dưới đáy hồ cách  và  những đoạn bằng  và  Khi đó tổng  bao nhiêu ?




Câu 2. 	Nồng độ  của một hoá chất sau  giờ tiêm vào cơ thể được xác định bởi công thức  với . Sau khoảng bao nhiêu giờ tiêm thì nồng độ của hoá chất trong máu là lớn nhất? (làm tròn kết quả đến hàng phần trăm)
[image: ]


Câu 3. 	Một mảnh vườn hình chữ nhật có diện tích , người ta muốn mở rộng thêm 4 phần đất sao cho tạo thành hình tròn ngoại tiếp mảnh vườn. Biết tâm của hình tròn trùng với tâm của hình chữ nhật. Tìm diện tích nhỏ nhất  của 4 phần đất mở rộng.
[image: ]







Câu 4. 	Người ta cần lắp một camera phía trên sân bóng để phát sóng truyền hình một trận bóng đá, camera có thể di động để luôn thu được hình ảnh rõ nét về diễn biến trên sân. Các kĩ sư dự định trồng bốn chiếc cột cao  và sử dụng hệ thống cáp gắn vào bốn đầu cột để giữ camera ở vị trí mong muốn. Mô hình thiết kế được xây dựng như sau: Trong hệ trục toạ độ , các đỉnh của bốn chiếc cột lần lượt là các điểm . Giả sử  là vị trí ban đầu của camera có cao độ bằng 25 và . Để theo dõi quả bóng đến vị trí , camera được hạ thấp theo phương thẳng đứng xuống điểm  có cao độ bằng 19..
[image: Bài 9 trang 73 Toán 12 Cánh diều Tập 1 | Giải Toán 12]



Tọa độ véctơ  với  là các số thực. Tính ?
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.











Câu 1. 	Một chiếc ô tô được đặt trên mặt đáy dưới một khung sắt có dạng hình hộp chữ nhật với đáy trên là hình chữ nhật , mặt phẳng  song song với mặt mặt phẳng nằm ngang. Khung sắt đó được buộc vào móc  của chiến cần cẩu sao cho các đoạn dây cáp  có độ dài bằng nhau và cùng tạo với mặt phẳng  một góc  (như hình vẽ). Chiếc cần cẩu kéo khung sắt lên theo phương thẳng đứng. Biết lực căng  đều có cường độ  và trọng lượng khung sắt là . Tính trọng lượng của chiếc xe ô tô (đơn vị ), kết quả làm tròn đến hàng đơn vị?
[image: 4]


Câu 2. 	Kính viễn vọng không gian Hubble được đưa vào vũ trụ ngày 24/4/1990 bằng tàu con thoi Discovery. Vận tốc của tàu con thoi trong sứ mệnh này, từ lúc cất cánh tại thời điểm  cho đến khi tên lửa đẩy được phóng đi tại thời điểm , cho bởi hàm số sau:




( được tính bằng  feet ) 
[image: ]
Hỏi gia tốc của tàu con thoi sẽ tăng trong khoảng thời gian nào tính từ thời điểm cất cánh cho đến khi tên lửa đẩy được phóng đi?



Câu 3. 	Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh cm. Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng  cm, rồi gập tấm nhôm lại như hình vẽ bên để được một cái hộp không nắp. Tìm  để hộp nhận được có thể tích lớn nhất.






Câu 4. 	Một phòng học có thiết kế dạng hình hộp chữ nhật với chiều dài là, chiều rộng là  và chiều cao là . Một chiếc đèn được treo tại chính giữa trần nhà của phòng học. Xét hệ trục tọa độ  có gốc trùng với một góc phòng và mặt phẳng  trùng với mặt sàn, đơn vị đo được lấy theo mét. Hãy tìm tọa độ của điểm treo đèn.
[image: ]

	ĐỀ 9
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1. 	Hàm số  có  nghịch biến trên khoảng nào dưới đây?




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 2. 	Đường cong trong hình vẽ bên là đồ thị của hàm số có dạng  Hàm số đồng biến trên khoảng nào dưới đây?
[image: ]




	A.  	B.  	C.  	D.  

Câu 3. 	Cực tiểu của hàm số  là.




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Câu 4. 	Đường cong ở hình vẽ sau là đồ thị của hàm số nào?
[image: C:\Users\admin\Desktop\113.PNG]




	A. .	B. .	C. .	D. .


Câu 5. 	 Cho hàm số  liên tục trên  và có bảng biến thiên như sau:
[image: ]
Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai?
	A. Hàm số có hai điểm cực trị.
	B. Đồ thị hàm số có đúng một đường tiệm cận.


	C. Hàm số nghịch biến trên các khoảng , .


	D. Hàm số đạt giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng .






Câu 6. 	Trong không gian , cho điểm . Hình chiếu vuông góc của điểm  trên mặt phẳng  là điểm . Tọa độ điểm  là




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .


Câu 7. 	 Giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn bằng?




	A.  .	B.  	C.  .	D.  .

Câu 8. 	 Cho hàm số . Tìm phương trình đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số.




	A. .	B. .	C. .	D. .




Câu 9. 	 Cho hàm số liên tục trên đoạn  và có đồ thị như hình bên. Giá trị nhỏ nhất của hàm số  trên bằng.
[image: ]




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 10. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như hình vẽ
[image: ]

Số điểm cực trị của hàm số  là




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .






Câu 11. 	Trong không gian  cho  véc tơ ; . Tìm  để .




	A. .	B. .	C. 	D. .

Câu 12. 	 Hàm số  đồng biến trên các khoảng nào sau đây?


	A. .	B. .


	C. .	D. .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.



Câu 1. 	Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho hai điểm  và .



	a) Hình chiếu của  trên mặt phẳng  là .

	b) .




	c) Có đúng một điểm  thuộc trục  sao cho là tam giác vuông tại .




	d) Đường thẳng cắt mặt phẳng  tại điểm  khi đó .
Câu 2. 	Có hai cây cột, một cây cao 16 m và một cây cao 24 m đứng cách nhau 30 m. Chúng được giữ bằng hai sợi dây, gắn vào một cọc duy nhất nối từ mặt đất đến đỉnh mỗi cột (tham khảo hình vẽ sau).
[image: data:image/png;base64,]
Gọi  là khoảng cách từ chân cột cao 16 m đến cọc . Khi đó
	a) Tổng chiều dài của hai sợi dây ngắn nhất bằng 51 m.
	b) Chiều dài của sợi dây nối từ cọc đến đỉnh cột cao 24 m là .
	c) Khoảng cách từ chân cây cột cao 24 m đến cọc là .
	d) Tổng chiều dài của hai sợi dây là .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.





Câu 1. 	Anh Ba đang trên chiếc thuyền tại vị trí A cách bờ sông , anh dự định chèo thuyền vào bờ và tiếp tục chạy bộ theo một đường thẳng để đến một địa điểm B tọa lạc ven bờ sông, B cách vị trí O trên bờ gần với thuyền nhất là (hình vẽ). Biết rằng anh Ba chèo thuyền với vận tốc  và chạy bộ trên bờ với vận tốc . Khoảng thời gian ngắn nhất để anh Ba từ vị trí xuất phát đến được điểm B là bao nhiêu phút?
[image: A diagram of a boat with a line and a point  Description automatically generated]




Câu 2. 	Có ba lực cùng tác động vào một vật. Hai trong ba lực này hợp với nhau một góc  và có độ lớn lần lượt là N và N. Lực thứ ba vuông góc với mặt phẳng tạo bởi hai lực đã cho và có độ lớn N. Tính độ lớn của hợp lực của ba lực trên. (làm tròn đến đơn vị độ)








Câu 3. 	Một phòng học có thiết kế dạng hình hộp chữ nhật với chiều dài là , chiều rộng , chiều cao . Chiếc đèn được treo chính giữa trần nhà của phòng học. Xét hệ trục tọa độ  có gốc  trùng với một góc phòng học và mặt phẳng  trùng với mặt sàn, đơn vị đo được lấy theo mét. Tọa độ của vị trí treo bóng đèn đối với hệ trục đã cho là . Tính 




Câu 4. 	Một cửa hàng kinh doanh rau tươi ước tính tiền lãi thu được là hàm số  và doanh thu là hàm số   với  là giá bán cho mỗi  rau tươi. Biết doanh thu bằng tổng tiền lãi và tiền vốn. Tìm giá bán sao cho cửa hàng phải bỏ vốn ra ít nhất.
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.







Câu 1. 	Trong không gian chọn hệ trục tọa độ cho trước, đơn vị đo lấy kilômét, ra đa phát hiện một máy bay chiến đấu  di chuyển với vận tốc và hướng không đổi từ điểm  đến điểm  trong 30 phút. Nếu máy bay tiếp tục giữ nguyên vận tốc và hướng bay thì tọa độ của máy bay sau 10 phút tiếp theo bằng . Tọa độ vị trí điểm , tính .
[image: A white airplane in the sky  Description automatically generated]



Câu 2. 	Cần phải xây dựng một hố ga, dạng hình hộp chữ nhật có thể tích  không đổi, hệ số  cho trước ( là tỉ số giữa chiều cao của hố và chiều rộng của đáy. Hãy xác định các kích thước của đáy để khi xây tiết kiệm nguyên vât liệu nhất.
[image: ]





Câu 3. 	Một chiếc đèn tròn được treo song song với mặt phẳng nằm ngang bởi ba sợi dây không dãn xuất phát từ điểm  trên trần nhà và lần lượt buộc vào ba điểm  trên đèn tròn sao cho  đôi một vuông góc với nhau. Biết khối lượng các sợi dây không đáng kể, các lực căng của sợi dây đặt tại điểm  là  có độ lớn bằng nhau và bằng 15 N. Trọng lượng của chiếc đèn đó bằng bao nhiêu newton ?
[image: A diagram of a circle and a circle with arrows  Description automatically generated]




Câu 4. 	Một sợi dây kim loại dài  được cắt thành hai đoạn. Đoạn dây thứ nhất uốn thành hình vuông cạnh , đoạn dây thứ hai uốn thành đường tròn bán kính . Để tổng diện tích của hình vuông và hình tròn nhỏ nhất thì tỉ số  bằng bao nhiêu?
[image: ]

	ĐỀ 10
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ bên. Mệnh đề nào sau đây đúng về hàm số đó
[image: ]


	A. Đồng biến trên khoảng 	B. Đồng biến trên khoảng .


	C. Nghịch biến trên khoảng .	D. Nghịch biến trên khoảng .




Câu 2. 	Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho hai điểm  và . Tọa độ vectơ  là




	A. .	B. .	C. .	D. .


Câu 3. 	Hàm số  có đạo hàm . Mệnh đề nào sau đây đúng?

	A. Hàm số nghịch biến trên 


	B. Hàm số đồng biến trên  và nghịch biến trên 

	C. Hàm số đồng biến trên 


	D. Hàm số nghịch biến trên  và đồng biến trên .



Câu 4. 	Trong không gian với hệ tọa độ cho vectơ . Tọa độ điểm là:




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .

Câu 5. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau:
[image: ]
Khẳng định nào sau đây sai?


	A. .	B. .


	C. .	D. .


[bookmark: _Hlk41242752]Câu 6. 	 Giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn 




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 7. 	 Đồ thị hàm số  có tiệm cận đứng là đường thẳng




	A. .	B. .	C. .	D. .

Câu 8. 	 Hàm số  đồng biến trên khoảng nào dưới đây?




	A. .	B. .	C. .	D. 


Câu 9. 	 Cho hàm số  xác định, liên tục trên  và có bảng biến thiên như sau:
[image: ]
Khẳng định nào sau đây đúng?


	A. Hàm số đạt cực đại tại  và đạt cực tiểu tại .

	B. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng .
	C. Hàm số có đúng một cực trị.


	D. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng .


Câu 10. 	 Cho hàm số xác định trên , liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến thiên
[image: ]
Hỏi khẳng định nào dưới đây là khẳng định sai?

	A.  Hàm số đã cho không có đạo hàm tại điểm .

	B.  Hàm số đã cho đạt cực đại tại điểm .
	C.  Đồ thị hàm số đã cho không có tiệm cận đứng.


	D.  Đồ thị hàm số có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng và .


Câu 11. 	 Tìm điểm cực đại  của hàm số .




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Câu 12. 	Đường cong ở hình dưới đây là đồ thị của một trong bốn hàm số nào dưới đây?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.










Câu 1. 	Cho lăng trụ tam giác đều  có cạnh bên bằng cạnh đáy bằng . Gọi  là trung điểm . Đặt lăng trụ trong hệ trục toạ độ như hình vẽ, biết đường thẳng  () là đường vuông góc chung của và [image: ]


	a) Mặt phẳng  có phương trình .


	b) Tỷ số bằng .

	c) .

	d) .
Câu 2. 	Trên quốc lộ, một mô tô đang di chuyển từ Cần Thơ đến Sóc Trăng với vận tốc km/h. Cùng lúc đó một ô tô đang di chuyển từ Sóc Trăng đến Cần Thơ với vận tốc km/h, sau  phút di chuyển, thì ô tô bắt đầu tăng tốc với vận tốc (m/s), với  là thời gian kể từ lúc ô tô bắt đầu tăng tốc. Giả sử khi đạt đến tốc độ km/h thì ô tô giữ nguyên vận tốc.
	a) Thời gian ô tô bắt đầu tăng tốc cho đến khi đạt đến tốc độ km/h là  giây.
	b) Quãng đường xe mô tô đi được sau  phút là km.
	c) Biết quãng đường Sóc Trăng - Cần Thơ dài km, sau khi ô tô gặp mô tô thì ô tô di chuyển thêm km thì đến Cần Thơ (làm tròn kết quả đến hàng đơn vị).
	d) Giá trị của  là .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.




Câu 1. 	Một hãng điện thoại đưa ra quy luật bán buôn cho từng đại lí, đó là đại lí càng nhập nhiều chiếc điện thoại của hãng thì giá bán buôn một chiếc điện thoại càng giảm. Cụ thể, nếu đại lí mua  điện thoại thì giá tiền của mỗi điện thoại là (nghìn đồng), . Đại lí nhập cùng một lúc bao nhiêu chiếc điện thoại thì hãng có thể thu về nhiều tiền nhất từ đại lí đó?







Câu 2. 	Để treo một chậu cây người ta cần lấy trên miệng của chậu cây đó điểm và sử dụng 3 đoạn dây có độ dài bằng nhau để nối 3 điểm đó với một điểm treo. Giả sử trong không gian với hệ tọa độ , ba điểm trên miệng của chậu cây là . Điểm treo  nằm trên mặt phẳng . Bình phương khoảng cách từ điểm  đến gốc tọa độ  bằng bao nhiêu?
[image: C:\Users\DELL\Desktop\chau hoa.png]




[bookmark: c17]Câu 3. 	Xí nghiệp A sản xuất độc quyền một loại sản phẩm. Biết rằng hàm tổng chi phí sản xuất là  và hàm doanh thu là , với  là số sản phẩm. Lợi nhuận của xí nghiệp A được xác định bằng hàm số , cực đại lợi nhuận của xí nghiệp A khi đó đạt bao nhiêu sản phẩm?








Câu 4. 	Ở trên biển, hai con tàu  và  đang ở cùng một vĩ tuyến và cách nhau  hải lý. Cả hai tàu đồng thời cùng khởi hành. Tàu  chạy về hướng Nam với vận tốc  hải lý/giờ, còn tàu  chạy về vịt rí hiện tại của tàu  với vận tốc  hải lý/giờ. Hỏi sau bao nhiêu giờ thì khoảng cách giữa hai tàu là ngắn nhất ?
[image: ]
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.

[bookmark: c11]Câu 1. 	Sau khi phát hiện một bệnh dịch, các chuyên gia y tế ước tính số người nhiễm bệnh kể từ ngày xuất hiện bệnh nhân đầu tiên đến ngày thứ t là [image: ] Nếu coi f(t) là hàm số xác định trên đoạn [0;25] thì đạo hàm f’(t) được xem là tốc độ truyền bệnh (người/ngày) tại thời điểm t. Xác định khoảng thời gian mà tốc độ truyền bệnh giảm?





Câu 2. 	Theo quy định của liên đoàn bóng chuyền quốc tế (FIVB), sân bóng chuyền có hình dạng chữ nhật. Kích thước tiêu chuẩn của sân bóng chuyền là . Chiều cao của lưới bóng chuyền là đối với nữ. Ta chọn hệ trục  cho sân đó như hình vẽ thứ hai (đơn vị trên mỗi trục là mét). Giả sử  là một trụ để căng lưới bóng chuyền. Hãy xác định toạ độ của vectơ .
[image: ]






Câu 3. 	Một vật có khối lượng  thì lực hấp dẫn  của Trái Đất tác dụng lên vật được xác định theo công thức , trong đó  là gia tốc rơi tự do có độ lớn . Tính khối lượng của vật khi chịu tác dụng của lực hấp dẫn của Trái Đất là .
Câu 4. 	Khi sản xuất vỏ lon sữa bia hình trụ, các nhà sản xuất luôn đặt tiêu chí sao cho chi

phí sản xuất vỏ lon là nhỏ nhất. Hỏi khi nhà sản xuất muốn thể tích của hộp sữa là , thì
diện tích toàn phần của lon sữa nhỏ nhất bằng bao nhiêu?

ĐÁP ÁN VÀ LỜI GIẢI

	ĐỀ 1
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1. 	Cho hàm số . Mệnh đề nào sau đây là đúng ?

	A. Hàm số đã cho đồng biến trên .

	B. Hàm số đã cho chỉ đồng biến trên khoảng .
	C. Hàm số đã cho đồng biến trên mỗi khoảng xác định.

	D. Hàm số đã cho chỉ đồng biến trên khoảng .
Lời giải
	Chọn
	C






Tập xác định 




Ta có   hàm số đồng biến trên các khoảng  và 
Vậy hàm số đồng biến trên mỗi khoảng xác định.

Câu 2. 	 Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C







Ta có  suy ra đồ thị hàm số có tiệm cận ngang .

Câu 3. 	 Hàm số  có điểm cực đại là




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B






Ta có 




 là điểm cực đại của hàm số .


Chú ý: Phân biệt điểm cực đại của hàm số là , còn điểm cực đại của đồ thị hàm số là 

Câu 4. 	Đường cong trong hình dưới là đồ thị của một hàm số được liệt kê ở bốn phương án dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D







Câu 5. 	(Chu Văn An - Hà Nội - lần 2 - 2019) Cho hàm số  xác định trên nửa khoảng  có bảng biến thiên như hình vẽ.
[image: ]
Khẳng định nào sau đây đúng?


	A. .	B. .


	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	A








Dựa vào bảng biến thiên ta thấy  và  nên .


Câu 6. 	 Cho hàm số  xác định trên , liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến thiên như hình bên. Hỏi đồ thị hàm số đã cho có bao nhiêu đường tiệm cận?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B





Nhìn bảng biến thiên ta thấy:




Vì nên đồ thị hàm số có ba đường tiệm cận: có một tiệm cận đứng  và hai tiệm cận ngang và.


Câu 7. 	Giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B








Ta có  liên tục trên  và .

.




Ta có , , , .



Vậy giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn  bằng 50 đạt được khi 

Câu 8. 	Cho hàm số có đồ thị như hình vẽ
[image: ]
Khẳng định nào sau đây đúng?


	A. Hàm số đồng biến trên khoảng  và .

	B. Hàm số nghịch biến trên khoảng .

	C. Hàm số đồng biến trên khoảng .

	D. Hàm số đồng biến trên khoảng 
Lời giải
	Chọn
	D







Nhìn vào đồ thị hàm số ta thấy hàm số đồng biến trên khoảng .


Câu 9. 	Cho hàm số  xác định, liên tục trên  và có bảng biến thiên như hình vẽ
[image: ]
Mệnh đề nào dưới đây đúng?
	A. Hàm số chỉ có giá trị nhỏ nhất không có giá trị lớn nhất.
	B. Hàm số có hai điểm cực trị.


	C. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng 
	D. Hàm số có một điểm cực trị.
Lời giải
	Chọn
	B









Tại  và  ta có  đổi dấu và  tồn tại nên hàm số đã cho có hai điểm cực trị.


Câu 10. 	Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho vectơ . Tọa độ của điểm  là:




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D








Ta có 


Câu 11. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ. Hàm số  đồng biến trên khoảng nào dưới đây?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D








Nhìn vào đồ thị ta thấy hàm số  đồng biến trên khoảng .





Câu 12. 	Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho , . Góc giữa hai véc-tơ  và  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	A






Ta có .



Vậy góc giữa hai véc-tơ  và  là .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.





Câu 1. 	Trong không gian, cho hình bình hành có  và Khi đó :



	a) Tọa độ điểm là 	b) 


	c) 	d) 
Lời giải
	a)
	Đ
	b)
	S
	c)
	S
	d)
	Đ






, .
[bookmark: _Hlk175639279]





=  .
	a
	b
	c
	d

	Đúng
	Sai
	Sai
	Đúng





Câu 2. 	Bác Lâm muốn gò một cái thùng bằng tôn dạng hình hộp chữ nhật không nắp có đáy là hình vuông và đựng đầy được 32 lít nước. Gọi độ dài cạnh đáy của thùng là , chiều cao của thùng là .

	a) Tổng diện tích xung quanh và diện tích đáy của thùng là: .


	b) Đạo hàm của hàm số là .

	c) Thể tích của thùng là .

	d) Để làm được cái thùng mà tốn ít nguyên liệu nhất thì độ dài cạnh đáy của thùng là .
Lời giải
	a)
	Đ
	b)
	S
	c)
	Đ
	d)
	Đ











Thể tích hình hộp chữ nhật là . Suy ra a) đúng.Tổng diện tích xung quanh và diện tích đáy của hình hộp là: . Suy ra b) đúng.Vì nên . Do đó: . Suy ra . Do đó c) sai.Ta có: .
Ta có bảng biến thiên:
[image: ]

Dựa vào bảng biến thiên ta thấy độ dài đáy thùng bằng  thì chi phí là thấp nhất.
Suy ra d) đúng.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.









Câu 1. 	Bạn Hoa thường đi bơi ở hồ Sky Garden cạnh nhà, hồ bơi có thiết kế là một hình chữ nhật với chiều dài  chiều rộng  và bên cạnh đó là một hình bán nguyệt đường kính  Trong một lần bể bơi vắng người nên Hoa đã thực hiện một chu trình là bơi theo đoạn thẳng  rồi bơi tiếp đoạn thẳng  với  là một vị trí bất kỳ trên hình bán nguyệt. Ngay sau đó bạn đi bộ theo một hướng qua điểm  dọc bờ của hồ bơi để quay lại vị trí  và kết thúc chu trình..
[image: ]


Biết rằng vận tốc bơi của Hoa là vận tốc đi bộ là  và tốc độ bơi, vận tốc đi bộ không thay đổi trong một chu trình. Hỏi thời gian chậm nhất để Hoa thực hiện xong chu trình trên là bao nhiêu phút?.
Lời giải
	Trả lời
	 
	1
	.
	4





[image: ]

Đổi 

Quãng đường Hoa đi hết một chu trình là 

Tổng thời gian Hoa thực hiện một chu trình là 



Do  không đổi nên  khi  đạt giá trị lớn nhất.

Đặt 

Suy ra 

Xét hàm số 

Ta có 



Lập bảng biến thiên của hàm số  trên khoảng  ta có 


Vậy  giây phút.







Câu 2. 	Trạm kiểm soát không lưu đang theo dõi hai máy bay. Giả sử trong không gian với hệ trục tọa độ , đơn vị đo lấy theo kilomet, tại cùng một thời điểm theo dõi ban đầu: máy bay thứ nhất ở tọa độ , bay theo hướng vectơ  với tốc độ không đổi  và máy bay thứ hai ở tọa độ , bay theo hướng vectơ  với tốc độ không đổi . Biết rằng khoảng cách an toàn tối thiểu giữa hai máy bay là 5 hải lý. Nếu hai máy bay tiếp tục duy trì hướng và tốc độ bay như trên thì sau ít nhất bao nhiêu phút, hai máy bay vi phạm khoảng cách an toàn ?
Lời giải
	Trả lời
	 
	.
	
	






Đổi /phút

km/phút


Vectơ vận tốc máy bay thứ nhất  với m >0, 


Vectơ vận tốc máy bay thứ hai  với n >0, 
Sau t phút duy trì hướng bay, máy bay thứ nhất bay đến vị trí M thỏa mãn


Máy bay thứ hai bay đến vị trí N thỏa mãn


Khoảng cách hai máy bay là:




Câu 3. 	Doanh số bán hàng của một loại sản phẩm (chục triệu đồng) trong một phiên livestream bán hàng kéo dài sáu giờ theo quy luật hàm số  trong đó thời gian  được tính bằng giờ kể từ khi bắt đầu livestream.
[image: ]

Khi đó, đạo hàm  sẽ biểu thị tốc độ bán hàng. Hỏi sau bao nhiêu giờ kể từ khi bắt đầu phiên livestream thì doanh số bán hàng là lớn nhất?
Lời giải
	Trả lời
	2
	
	
	






Ta có: 



Ta có bảng biến thiên với :
[image: ]
Vậy sau 2 giờ kể từ khi bắt đầu phiên livestream thì doanh số bán hàng là lớn nhất.


Câu 4. 	Một cơ sở sản xuất Kem làm một mô hình Kem ốc quế lớn gồm 2 phần: Phần Kem có dạng hình cầu, phần ốc quế có dạng hình nón. Chủ cơ sở sản xuất muốn gắn một chiếc đèn Led lớn chiếu thẳng cây kem vào buổi tối, biết rằng chiếc đèn nằm trên mặt phẳng chứa đường tròn là phần tiếp xúc giữa phần Kem và phần ốc quế. Chọn hệ trục tọa độ  trong không gian thỏa mãn
[image: ][image: ]








phần Kem hình cầu có tâm, bán kính và phần đỉnh của hình nón là điểm đáy là đường tròn có bán kính. Để tối ưu hóa lượng ánh sáng chiếc đèn có thể chiếu vào cây kem người ta tính toán rằng chiếc đèn Led sẽ phải ở vị trí và từ điểm kẻ được 2 tiếp tuyến với đường tròn sao cho góc giữa 2 tiếp tuyến đó không bé hơn. Có bao nhiêu vị trí đặt chiếc đèn Led thỏa mãn yêu cầu của chủ cơ sở.
Lời giải
	Trả lời
	 
	6
	
	





[image: ]





Gọi  là tâm của đường tròn  và  là hai tiếp tuyến kẻ từ  đến 

* Ta có:








Vậy hình nón có đáy là đường tròn có tâm 


* Gọi mặt phẳng chứa đường tròn .


Phương trình mặt phẳng 

Điểm 

hay 


* Từ điểm  kẻ được hai tiếp tuyến 





* Góc giữa hai tiếp tuyến không bé hơn 















* Từ  và .

Vậy có  giá trị nguyên thỏa yêu cầu bài toán.
PHẦN IV. PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.






Câu 1. 	Một vật có khối lượng  khi chịu tác dụng của một lực  thì vật đó sẽ chuyển động với gia tốc . Tính lực tác dụng lên vật có khối lượng  khi vật đó chuyển động trên mặt phẳng nằm ngang, nhẵn với gia tốc ?
Lời giải


<TL>


Từ , suy ra .

Lực tác dụng lên vật đó là .








Câu 2. 	Trên phần mềm mô phỏng việc điều khiển drone giao hàng trong không gian  , một đội gồm ba drone giao hàng  đang có tọa độ là , , , trong đó là tham số, đơn vị đo độ dài tính bằng kilomet. Biết kho hàng đang ở tại điểm . Vì lý do nhiên liệu nên các drone không được di chuyển quá xa kho hàng, cụ thể là các drone không được cách kho hành quá 100 km. Xác định giá trị của tham số  để các drone cách kho hàng không quá 100km.
[image: A screenshot of a video game  Description automatically generated]
Lời giải


<TL>

Ta có 







Rõ rang  với mọi , do vậy ta chỉ cần tìm m để done  không xa kho hàng quá
100km. Tức là








Câu 3. 	Từ một tấm tôn có kích thước , người ta làm một máng thoát nước, mặt cắt ngang của máng là hình thang cân  có đáy lớn ,  minh họa hình bên. Thể tích lớn nhất của máng bằng
[image: Diagram  Description automatically generated]
Lời giải


<TL>
[image: Shape  Description automatically generated with medium confidence]



Gọi chiều dài máng nước là , ta có tổng diện tích tôn làm máng nước theo hình vẽ trên là: . Do tấm tôn làm có kích thước nên ta có:




Gọi  là góc giữa thành máng nghiêng tạo với mặt đất  (tham khảo hình vẽ trên).
[image: Diagram  Description automatically generated]

Theo yêu cầu bài toán, để có thể tích lớn nhất của máng nước thì diện tích hình thang 
đạt giá trị lớn nhất


Ta có: 


Xét: trên 

Ta có: 











Do , để hàm số trên  đạt giá trị lớn nhất thì 


diện tích hình thang  đạt giá trị lớn nhất là .

Vậy thể tích lớn nhất của máng nước là: .
------------- HẾT -------------



Câu 4. 	Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh . Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng , rồi gập tấm nhôm lại như hình vẽ dưới đây để được một cái hộp không nắp. Tìm  để hộp nhận được có thể tích lớn nhất.
[image: ]
Lời giải


<TL>

Ta có  là đường cao hình hộp.

Vì tấm nhôm được gấp lại tạo thành hình hộp nên cạnh đáy của hình hộp là: .


Vậy diện tích đáy của hình hộp là  với .

Thể tích của hình hộp là: .


Xét hàm số  khi .

Ta có 


Ta có bảng biến thiên:
[image: ]

Vậy  thì thể tích hộp đạt giá trị lớn nhất.
-------- HẾT--------


	ĐỀ 2
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.




Câu 1. 	Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho hai vec tơ và . Khẳng định nào sau đây là sai?


	A.  .	B.  .


	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B






.


Câu 2. 	Cho hàm số  xác định trên , có đồ thị như hình vẽ. Mệnh đề nào sau đây đúng?
[image: A graph of a function  Description automatically generated]


	A. Hàm số nghịch trên trên .	B. Hàm số nghịch trên trên .


	C. Hàm số đồng biến trên .	D. Hàm số nghịch trên trên .
Lời giải
	Chọn
	C








Câu 3. 	 Giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn bằng




	A.  .	B.  	C.  	D.  
Lời giải
	Chọn
	A







Cách 1: Ta có: .



Khi đó 

(Có thể nhận xét )
Cách 2: Sử dụng casio (MODE 7).
Câu 4. 	 Cho hàm số có bảng biến thiên dưới đây. Phát biểu nào sau đây là đúng?
[image: ]

	A. Đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận ngang là 
	B. Đồ thị hàm số không có tiệm cận ngang.


	C. Đồ thị hàm số có đường tiệm cận đứng tiệm cận ngang 
	D. Đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận đứng.
Lời giải
	Chọn
	A







Dựa vào bảng biến thiên, ta có:  nên  là đường tiệm cận ngang.


 nên  là đường tiệm cận ngang.

Câu 5. 	 Cho hàm số . Khẳng định nào sau đây là ĐÚNG?

	A. Hàm số nghịch biến trên 


	B. Hàm số nghịch biến trên các khoảng  và .


	C. Hàm số đồng biến trên các khoảng  và .

	D. Hàm số nghịch biến trên .
Lời giải
	Chọn
	B





Ta có

TXĐ: 




Do đó hàm số nghịch biến trên các khoảng  và .

Câu 6. 	 Tìm số tiệm cận của đồ thị hàm số .




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	D







Ta có  Tiệm cận ngang là 


Tiệm cận đứng là 
Vậy đồ thị hàm số có hai tiệm cận.

Câu 7. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau:
[image: ]

Giá trị cực tiểu của hàm số  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B








Dựa vào bảng biến thiên hàm số , ta thấy giá trị cực tiểu của hàm  là .


Câu 8. 	Tích vô hướng của hai vectơ ,  trong không gian bằng




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	A






Ta có .

Câu 9. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ. Tìm khoảng đồng biến của hàm số đã cho.
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D






Từ đồ thị ta có hàm số đồng biến trên khoảng .

Câu 10. 	 Hàm số  có bao nhiêu điểm cực trị?
	A.  3.	B.  0.	C.  1.	D.  2.
Lời giải
	Chọn
	C





Ta có:



là nghiệm duy nhất. Vậy hàm số có 1 điểm cực trị.
Câu 11. 	 Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong hình vẽ bên?
[image: geogebra]


	A. .	B. .


	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B





Đồ thị hàm số có hai điểm cực trị nên loại C và



Khi  thì  nên hệ số . Vậy chọn 

Câu 12. 	 Cho hàm số  có đồ thị như hình bên. Mệnh đề nào dưới đây đúng?
[image: 1]
	A. Hàm số có ba điểm cực trị.

	B. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng .


	C. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng .


	D. Hàm số đạt cực đại tại  và cực tiểu tại .
Lời giải
	Chọn
	D





PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.

Câu 1. 	Xét hàm số  trên khoảng 
Xét tính đúng sai của các mệnh đề sau:
	a) Đồ thị hàm số  cắt đồ thị hàm số  tại 2 nghiệm trên khoảng .
	b) Hàm số nghịch biến trên khoảng .
	c) Hàm số có 2 điểm cực trị.
	d) Giá trị cực tiểu của hàm số là .
Lời giải
	a)
	S
	b)
	S
	c)
	Đ
	d)
	Đ





(Sai) Hàm số nghịch biến trên khoảng 
(Vì): Ta có .
Vì  nên 
Bảng biến thiên
[image: data:image/png;base64,]
Dựa vào bảng biến thiên, suy ra 
(Đúng) Hàm số có 2 điểm cực trị
(Vì): Dựa vào bảng biến thiên, ta thấy hàm số có 2 điểm cực trị.
(Đúng) Giá trị cực tiểu của hàm số là 
(Vì): Dựa vào bảng biến thiên, ta thấy giá trị cực tiểu của hàm số là .
(Sai) Đồ thị hàm số  cắt đồ thị hàm số  tại 2 nghiệm trên khoảng 
(Vì): Ta có phương trình hoành độ giao điểm 
.
.
Do .
Vì  nên  hay .
Do đó có 1 nghiệm trên khoảng .


Câu 2. 	Trong không gian , cho ba điểm .



	a) Trung điểm  của đoạn  có tọa độ .

	b) Có 2 điểm trong 3 điểm đã cho nằm trong mặt phẳng .



	c) Với  nằm trên mặt phẳng  thì tổng  đạt giá trị nhỏ nhất.


	d) Mặt phẳng  có phương trình tổng quát .
Lời giải
	a)
	S
	b)
	S
	c)
	Đ
	d)
	Đ








Sai. Áp dụng công thức tính tọa độ trung điểm của đoạn thẳng ta có .Sai. Vì các điểm thuộc mặt phẳng  thì có tung độ bằng 0 nên chỉ có điểm Đúng. Giả sử  sao cho:

.
Ta có:







Do đó  đạt giá trị nhỏ nhất khi  là hình chiếu của  trên mặt phẳng  hay .Đúng. Ta có:





Chọn một VTPT của  là . Phương trình mặt phẳng  là

.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.




Câu 1. 	Một em nhỏ cân nặng kg trượt trên cầu trượt dài m. Biết rằng, cầu trượt có góc nghiêng so với phương nằm ngang là .
[image: A cartoon of a child on a slide  Description automatically generated]



Tính độ lớn của trọng lực  tác dụng lên em nhỏ, cho biết vectơ gia tốc rơi tự do  có độ lớn là . (làm tròn đến hàng đơn vị)
Lời giải
	Trả lời
	1
	2
	3
	





Độ lớn trọng lực tác dụng lên em nhỏ là: N









Câu 2. 	Trên sân vận động, người ta tổ chức một cuộc thi chạy thông minh. Sân vận động là hình chữ nhật  có kích thước  và  Ở chính giữa sân người ta vẽ một hình tròn có tâm trùng với tâm của hình chữ nhật, bán kính bằng  như hình vẽ. Lấy  là một vị trí trên cạnh  sao cho  Mỗi vận động viên cần xuất phát từ một điểm  trên đường tròn và chạy theo cung đường  Vận động viên thắng cuộc là người chạy với quãng đường ngắn nhất. Tính độ dài quãng đường ngắn nhất vận động viên phải chạy.
[image: ]
Lời giải
	Trả lời
	 
	.
	
	





[image: ][image: ]


Đoạn đường  ngắn nhất khi và chỉ khi  ngắn nhất.

Ta có: 


Gọi  là trung điểm của  Khi đó, ta có



Xét ta giác  ta có






Do đó,  ngắn nhất khi và chỉ khi  ngắn nhất hay 

Mà 

Xét tam giác  ta có



Suy ra 

Khi đó, 
Vậy khoảng đường chạy ngắn nhất là:







Câu 3. 	Giả sử tổng chi phí sản xuất   đơn vị sản phẩm  mỗi ngày tại một nhà máy được cho bởi công thức  (nghìn đồng) và toàn bộ chúng được bán hết với giá  nghìn đồng một sản phẩm. Tìm mức sản lượng (đó là số lượng sản phẩm được sản xuất) để chi phí trung bình tính trên mỗi đơn vị sản phẩm là đạt cực tiểu.
Lời giải
	Trả lời
	4
	0
	
	






Kí hiệu  là chi phí trung bình tính trên mỗi đơn vị sản phẩm.

Ta có .


Đạo hàm:  (vì ).
Bảng biến thiên như sau
[image: A diagram of a number  Description automatically generated with medium confidence]

Vậy mức sản lượng .



Câu 4. 	Giao điểm của đường khinh khí cầu bay với phạm vi kiểm soát Xét Trái Đất trong không gian với  là tâm Trái Đất, tia  chứa giao điểm của kinh









tuyến gốc và xích đạo, tia  chứa điểm cực bắc  tia  giao xích đạo tại điểm thuộc bán cầu Đông, một đơn vị dài trong không gian  tương ứng với  km trong thực tế. Biết rằng nếu điểm  có vĩ độ, kinh độ tương ứng là  thì điểm  có tọa độ là 
[image: A triangle with lines and letters  AI-generated content may be incorrect.]
Tính khoảng cách giữa hai vị trí trên bề mặt Trái Đất là cầu Hiền Lương có vĩ


độ, kinh độ tương ứng là  và Dinh Độc Lập có vĩ độ, kinh độ tương ứng là 
Lời giải
	Trả lời
	 
	6
	9
	0









Vì điểm  có vĩ độ, kinh độ tương ứng là  thì điểm có tọa độ là  nên ta có tọa độ trong không gian  của

- cầu Hiền Lương là ,

suy ra 
- Dinh Độc Lập là

,

suy ra 



Vì  thuộc mặt đất nên  nên 




Mặt khác đường tròn đi qua  có bán kính 1 và chu vi  nên cung nhỏ  của đường tròn có độ dài xấp xỉ bằng 




Do một đơn vị dài trong không gian  tương ứng với  km trong thực tế nên khoảng cách giữa hai điểm  là 
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.















Câu 1. 	Ở một sân bay, một chiếc máy bay đã bay đến vị trí điểm  trong không gian và cách điểm xuất phát  là . Gọi  là hình chiếu vuông góc của điểm  lên mặt phẳng . Biết góc tạo bởi vectơ  lần lượt với các véctơ  và  lần lượt bằng  và . Tính giá trị biểu thức 
[image: ]


Dựa vào hình vẽ ta có: và 







Góc tạo bởi vectơ  lần lượt với các véctơ  và  lần lượt bằng  và . Suy ra và .


Trong tam giác vuông . Ta có .


Trong tam giác vuông . Ta có 


Trong tam giác vuông . Ta có 


Trong tam giác vuông . Ta có 

Vậy .






Để theo dõi hành trình của một chiếc máy bay, người ta lập hệ toạ độ  có gốc toạ độ  trùng với vị trí của trung tâm kiểm soát không lưu, mặt phẳng  trùng với mặt đất với trục  hướng về phía tây, trục  hướng về phía nam và trục  hướng thẳng đứng lên trời. Sau khi cất cánh và đạt độ cao nhất định, chiếc máy bay A duy trì hướng bay về phía nam với tốc độ 840 km/h. Sau thời điểm đó nửa giờ và ở độ cao thấp hơn vị trí máy bay A 50km, máy bay B cũng duy trì hướng bay về phía nam với tốc độ 960km/h. Tìm thời gian máy bay B bay trong khoảng thời gian 6h tính từ lúc máy bay B bay theo hướng nam để khoảng cách giữa hai máy bay A và B ngắn nhất.
[image: ]
Lời giải















Ở một sân bay, một chiếc máy bay đã bay đến vị trí điểm  trong không gian và cách điểm xuất phát  là . Gọi  là hình chiếu vuông góc của điểm  lên mặt phẳng . Biết góc tạo bởi vectơ  lần lượt với các véctơ  và  lần lượt bằng  và . Tính giá trị biểu thức 
[image: ]


Dựa vào hình vẽ ta có: và 







Góc tạo bởi vectơ  lần lượt với các véctơ  và  lần lượt bằng  và . Suy ra và .


[bookmark: _Hlk172143206_0]Trong tam giác vuông . Ta có .


Trong tam giác vuông . Ta có 


Trong tam giác vuông . Ta có 


Trong tam giác vuông . Ta có 

Vậy .






Để theo dõi hành trình của một chiếc máy bay, người ta lập hệ toạ độ  có gốc toạ độ  trùng với vị trí của trung tâm kiểm soát không lưu, mặt phẳng  trùng với mặt đất với trục  hướng về phía tây, trục  hướng về phía nam và trục  hướng thẳng đứng lên trời. Sau khi cất cánh và đạt độ cao nhất định, chiếc máy bay A duy trì hướng bay về phía nam với tốc độ 840 km/h. Sau thời điểm đó nửa giờ và ở độ cao thấp hơn vị trí máy bay A 50km, máy bay B cũng duy trì hướng bay về phía nam với tốc độ 960km/h. Tìm thời gian máy bay B bay trong khoảng thời gian 6h tính từ lúc máy bay B bay theo hướng nam để khoảng cách giữa hai máy bay A và B ngắn nhất.
[image: ]

Câu 2. 	Ông Bình dự định sử dụng hết  kính để làm một bể cá bằng kính có dạng hình hộp chữ nhật không nắp, chiều dài gấp đôi chiều rộng (các mối ghép có kích thước không đáng kể). Bể cá có dung tích lớn nhất bằng bao nhiêu (làm tròn đến hàng phần trăm)?
Lời giải


<TL>
[image: A cube with lines and letters  Description automatically generated]


Gọi  với  lần lượt là chiều rộng, chiều dài, chiều cao của bể cá.

Theo giả thiết ta có: 


Do  nên 

Thể tích bể cá là: 



Xét hàm số  trên khoảng  có 
Bảng biến thiên:
[image: A math equation with numbers and arrows  Description automatically generated with medium confidence]

Thể tích lớn nhất của bể cá là 




Câu 3. 	Một máy bay đang cất cánh từ phi trường. Với hệ toạ độ  được thiết lập như hình bên dưới, cho biết  là vị trí của máy bay, . Tìm tọa độ điểm .
[image: An airplane on a runway  Description automatically generated]
Lời giải


<TL>


Tam giác  vuông tại  có


và .

.

Có 


Tam giác  vuông tại  có


và .

.

Vậy .

Câu 4. 	Giả sử khối lượng còn lại của một chất phóng xạ (gam) sau  ngày phân rã được cho bởi hàm số


[image: ]


Khối lượng  thay đổi ra sao khi ? 
Điều này thể hiện trên Hình như thế nào?
Lời giải


<TL>

Ta có: 


Do đó,  khi .




Trong hình, khi  thì càng gần trục hoành  (nhưng không chạm trục ).
-------- HẾT--------

	ĐỀ 3
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1. 	Cho hàm số  liên tục trên  và có bảng biến thiên như sau:
[image: ]
Khẳng định nào sau đây đúng?

	A. Hàm số đạt cực tiểu tại điểm .
	B. Hàm số chỉ có một điểm cực trị.


	C. Hàm số có giá trị nhỏ nhất trên  bằng .

	D. Hàm số có giá trị cực đại bằng .
Lời giải
	Chọn
	A






Dựa vào bảng biến thiên ta thấy hàm số đạt cực tiểu tại điểm .

Câu 2. 	Số điểm cực tiểu của hàm số  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D







Ta có , .

Bảng xét dấu 
[image: ]
Dựa vào xét ấu ta thấy hàm số có 2 điểm cực tiểu.


Làm trắc nghiệm: Hàm số bậc bốn trùng phương  thoản mãn  có 3 điểm cực trị trong đó có 2 điểm cực tiểu, 1 điểm cực đại.

Câu 3. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ bên. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C









Câu 4. 	Trong không gian , cho hai điểm . Trung điểm  của có tọa độ là




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B








Tọa độ trung điểm của  là  . Vậy .


Câu 5. 	 Cho hàm số  liên tục trên  và có bảng biến thiên:
[image: 0]
Khẳng định nào sau đây là đúng?

	A. Hàm số đạt cực đại tại .
	B. Hàm số có đúng hai điểm cực trị.


	C. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng .


	D. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng  và .
Lời giải
	Chọn
	A






Hàm số đạt cực đại tại .

Câu 6. 	 Tìm tiệm cận ngang của đồ thị hàm số .




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B







Ta có Đồ thị có tiệm cận ngang là . 

Câu 7. 	Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau:
[image: ]

Tổng số tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số  là
	A. 3.	B. 0.	C. 1.	D. 2.
Lời giải
	Chọn
	A








Dựa vào bảng biến thiên ta có  nên đồ thị hàm số có tiệm cận ngang là  và .


 nên đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là .
Vậy tổng các tiệm cận của đồ thị hàm số là 3.
Câu 8. 	Hàm số nào sau đây nghịch biến trên các khoảng xác định của chúng?


	A. .	B. .


	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C





Lần lượt tính đạo hàm các hàm ở các phương án, ta có:




, đạo hàm đổi dấu qua nghiệm  nên hàm số không nghịch biến trên các khoảng xác định.



 Do đó hàm số nghịch biến trên các khoảng xác định của nó.



 Do đó hàm số đồng biến trên các khoảng xác định của nó.




, qua 2 nghiệm  đạo hàm đổi dấu nên hàm số không thỏa đề.




Câu 9. 	Trong không gian với hệ tọa độ , cho hai điểm , . Độ dài đoạn thẳng  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D






Áp dụng công thức ta có .
Câu 10. 	 Đường cong trong hình bên là đồ thị của hàm số nào dưới đây?
[image: ]




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	D










Dựa vào đồ thị ta có hàm số là hàm bậc ba có hệ số . Đồng thời có nghiệm và nghiệm .

Do đó, ta có hàm số thỏa mãn là .


Câu 11. 	 Giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn  là:




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	A








Ta có . Giải phương trình .




;; . Vậy .



Câu 12. 	Cho hàm số  xác định, liên tục trên  và có đạo hàm cấp một xác định bởi công thức . Mệnh đề nào sau đây đúng?




	A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải
	Chọn
	D








Ta có Hàm số  nghịch biến trên .

Ta có  là mệnh đề đúng.
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.




Câu 1. 	Trong không với hệ toạ độ  cho tam giác  có các đỉnh .




	a) Toạ độ điểm  thuộc mặt phẳng  sao cho  nhỏ nhất là 


	b) Toạ độ của véc-tơ  là .



	c) Toạ độ hình chiếu của điểm trên mặt phẳng  là 




	d) Gọi điểm  là hình chiếu của  lên , khi đó .
Lời giải
	a)
	Đ
	b)
	Đ
	c)
	S
	d)
	S






Toạ độ của véc-tơ  là .



Chọn a) ĐÚNGToạ độ hình chiếu của điểm trên mặt phẳng  là .



Chọn b) SAIGọi điểm  là hình chiếu của  lên ,

Ta có .



Vì  và vectơ  cùng phương nên 

.



Chọn c) SAIĐiểm  thuộc mặt phẳng  suy ra .







Hai điểm cùng phía với mặt phẳng , ta gọi  là điểm đối xứng của  qua mặt phẳng , khi đó , suy ra 

Ta có .

Dấu bằng xảy ra khi  thẳng hàng.


; .


thẳng hàng .
Chọn d) Đúng.




Câu 2. 	Một cơ sở đóng giày sản xuất mỗi ngày được x đôi giầy, . Tổng chi phí sản xuất x đôi giày (đơn vị nghìn đồng) là . Giả sử cơ sở này bán hết sản phẩm mỗi ngày với giá 200 nghìn đồng một đôi. Gọi  là số tiền thu được sau khi bán hết x đôi giày và  là lợi nhuận thu được sau khi bán hết x đôi giày.

	a) Doanh thu mỗi ngày của cơ sở sản xuất trên là (nghìn đồng).

	b) Lợi nhuận mà cơ sở sản xuất thu được sau khi bán hết x đôi giày là  (nghìn đồng).

	c) Giả sử trong một ngày nào đó cơ sở sản xuất được 10 đôi giày thì lợi nhuận thu được là  (nghìn đồng).
đồng).

	d) Lợi nhuận tối đa mà cơ sở sản xuất trên thu được trong một ngày là  nghìn đồng.
Lời giải
	a)
	Đ
	b)
	S
	c)
	Đ
	d)
	S







Mỗi ngày cơ sở sản xuất được x đôi giày, giá bán 200 nghìn đồng mỗi đôi nên doanh thu mỗi ngày của công ty là (nghìn đồng), trong đó x là số đôi giày được sản xuất trong mỗi ngày.ĐÚNG, vì giá mỗi đôi là 200 nghìn đồng nên khi sản xuất x đôi giày, doanh thu của công ty là (nghìn đồng).SAI.

Lợi nhuận mà công ty thu được sau khi bán hết x đôi giày là  (nghìn đồng).Đúng, vì lợi nhuận thu được khi cơ sở sản xuất được 10 đôi giày là

(nghìn đồng).SAI, vì


Ta tìm giá trị lớn nhất của hàm số ,.


BBT:
	x
	1                                 12                           20

	L’(x)
	               +                   0               -

	L(x)
	                                  2000




(nghìn đồng). Vậy d) sai.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.



Câu 1. 	Trong một nghiên cứu tại Viện Sức khỏe Tâm thần Quốc gia, các nhà khoa học theo dõi độ dày vỏ não (cortex) của 307 trẻ em có IQ cao (121-149) qua tuổi  (tính bằng năm), với mô hình 
[image: ]
Hỏi vỏ não của trẻ có IQ siêu trí tuệ đạt độ dày cực đại vào khoảng bao nhiêu tuổi (làm tròn kết quản đến hàng đơn vị)
Lời giải
	Trả lời
	1
	1
	
	






Ta có: 


Giải 

Ta có 

Vậy nghiệm khả dụng duy nhất trên [5,19] là 


Lập bảng biến thiên hàm số  suy ra  là điểm cực đại.

Vậy độ dày vỏ não của nhóm trẻ IQ cao đạt cực đại tại  tuổi.




Câu 2. 	Trong không gian với một hệ trục toạ độ cho trước, ra đa phát hiện một chiếc máy bay di chuyển với tốc độ và hướng không đổi từ điểm  đến điểm  trong 10 phút. Nếu máy bay tiếp tục giữ nguyên tốc độ và hướng bay thì toạ độ của máy bay sau 5 phút tiếp theo là điểm . Tính 
Lời giải
	Trả lời
	 
	.
	
	








Do máy bay giữ nguyên tốc độ nên vận tốc của máy bay trên quãng đường  và  là như nhau. Ta có: .

Và máy bay giữ nguyên hướng bay nên hai vectơ  cùng hướng.

Do đó 

Vậy 
Câu 3. 	Người ta treo một chiếc đèn trang trí có trọng lượng 200N lên trần nhà bằng ba sợi dây không giãn, bằng nhau tại ba điểm A,B,C tạo thành tam giác đều. Mỗi sợi dây tạo với mặt phẳng trần nhà một góc 30 đến được giữ ở trạng thái cân bằng. Hãy tính lực căng trong mỗi sợi dây.
Lời giải
	Trả lời
	
	
	
	




[image: ]

Lực căng của mỗi sợi dây là .
Khi cân bằng:




Các lực  có độ lớn bằng nhau đều là , hợp lực theo phương song song với mặt trần bằng 0.
Theo phương thẳng đứng:














Câu 4. 	Một hồ nước hình bán nguyệt có đường kính  Một người chèo thuyền theo một đường thẳng với vận tốc 1,5  từ vị trí  đến vị trí  bất kỳ trên cung . Tại vị trí  người đó nghỉ 2 phút rồi tiếp tục đi bộ dọc theo cung nhỏ  đến  sau đó đi bộ theo đường thẳng  để quay về  với vận tốc 3 . Hỏi thời gian chậm nhất mà người đó về đến  là bao nhiêu phút?
[image: ]
Lời giải
	Trả lời
	 
	.
	
	





[image: ]





Gọi  là tâm đường tròn,  là trung điểm   

Khi đó .



Thời gian di chuyển là 




; 


Câu 1: Vậy thời gian chậm nhất khoảng 11,8 phút.
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.











Câu 1. 	Một người cưỡi ngựa xuất phát từ  đi đến . Điểm A nằm trong vùng đất ướt nên vận tốc của ngựa khi đi trong vùng này là  Điểm C nằm trong vùng đất khô hơn nên vận tốc của ngựa khi đi trong vùng này là là . Hai phần đất này giáp nhau bởi một đường thẳng  đi qua trung điểm của  và khoảng cách từ A và C đến đường này đều bằng . Biết , thời gian ít nhất để đi từ  đến  là mấy giờ (làm tròn 2 chữ số sau dấy phẩy)?
[image: ]
Lời giải


<TL>
[image: ]













Dựng hình chữ nhật  với song song với  khi đó hình chữ nhật  có ,. Gọi và ,  là trung điểm của . Để mất ít thời gian thì phải đi theo các đoạn thẳng và  với  thuộc đoạn 


Đặt  với 

Quãng đường 

 thời gian tương ứng 

Quãng đường 

thời gian tương ứng 



Tổng thời gian  với , tìm giá trị nhỏ nhất 


, 



Tính các giá trị , , 

Vậy hàm số đạt GTNN bằng .
Cách 2.


Giả sử  là trọng lực của chiếc đèn. Do chiếc đèn ở vị trí cân bằng nên .

Ta có .


Vì các sợi dây  đôi một vuông góc nên các véc tơ  đôi một vuông góc với nhau.




Vậy trọng lượng của chiếc đèn khoảng  N.




Câu 2. 	Trong không gian với một hệ trục tọa độ cho trước (đơn vị đo lấy theo kilômét), ra đa phát hiện một chiếc máy bay di chuyển với vận tốc và hướng không đổi từ điểm  đến điểm  trong vòng  phút. Nếu máy bay tiếp tục giữ nguyên vận tốc và hướng bay thì tọa độ của máy bay sau  phút tiếp theo là gì?
[image: ]
Lời giải


<TL>








Gọi  là vị trí của máy bay sau  phút tiếp theo. Vì hướng của máy bay không đổi nên  là cùng hướng. Do vận tốc của máy bay không đổi và thời gian bay từ  đến  bằng thời gian từ  đến nên .


Ta có:. .


. Vậy .

Câu 3. 	Một công ty sản xuất đồ gia dụng ước tính chi phí để sản xuất  (sản phẩm) là

(triệu đồng)



Khi đó  là chi phí sản xuất trung bình cho mỗi sản phẩm. Chứng tỏ rằng hàm số  giảm và . Tính chất này nói lên điều gì?
Lời giải


<TL>

Ta có: 



Vì  với mọi số thực  nên hàm số  giảm.

(đpcm)
Tính chất này nói lên: Khi sản xuất càng nhiều sản phẩm thì chi phí sản xuất trung bình cho mỗi sản phẩm càng giảm, nhưng không dưới 2.



Câu 4. 	Một người bán gạo muốn đóng một thùng tôn đựng gạo có thể tích không đổi bằng, thùng tôn hình hộp chữ nhật có đáy là hình vuông, không nắp. Trên thị trường, giá tôn làm đáy thùng là  và giá tôn làm thành xung quanh thùng là . Hỏi người bán gạo đó cần đóng thùng đựng gạo với cạnh đáy bằng bao nhiêu để chi phí mua nguyên liệu là nhỏ nhất?
Lời giải


[bookmark: _Hlk169735118]<TL>





Gọi chiều dài cạnh đáy hình vuông và chiều cao của thùng đựng gạo lần lượt là;. Ta có thể tích của thùng là: .


Diện tích đáy hình hộp là và diện tích xung quanh là nên chi phí để làm thùng tôn là




Trên khoảng ta có .

.
Ta có bảng biến thiên
[image: A black and white image of a mathematical equation  Description automatically generated]


Vậy chi phí nhỏ nhất bằng đồng khi và chỉ khi cạnh đáy hình hộp bằng .
-------- HẾT--------
	ĐỀ 4
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12


PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1. 	 Cho hàm số có bảng biến thiên như hình vẽ
[image: ]
Tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	A





+) Do [image: ]nên tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là [image: ]
+) Do [image: ]nên tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho là [image: ]

Câu 2. 	 Cho hàm số có bảng biến thiên như sau.
[image: ]
Mệnh đề nào dưới đây sai?

	A.  Hàm số có giá trị cực đại bằng .	B.  Hàm số có ba điểm cực trị.

	C.  Hàm số có giá trị cực đại bằng .	D.  Hàm số có hai điểm cực tiểu.
Lời giải
	Chọn
	A






Từ bảng biến thiên ta có: hàm số có giá trị cực đại bằng nên D sai.


Câu 3. 	 Cho hàm số  xác định, liên trục trên  và có bảng biến thiên:
[image: ]
Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng?
	A.  Hàm số có đúng một cực trị.


	B.  Hàm số đạt cực đại tại  và đạt cực tiểu tại .

	C.  Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 0 và giá trị nhỏ nhất bằng .

	D.  Hàm số có giá trị cực tiểu bằng .
Lời giải
	Chọn
	B







Dựa vào bảng biến thiên, ta thấy hàm số đạt cực đại tại  và đạt cực tiểu tại .

Câu 4. 	 Cho hàm sốMệnh đề nào dưới đây là đúng?


	A. Hàm số đồng biến trên khoảng 	B. Hàm số nghịch biến trên khoảng 


	C. Hàm số đồng biến trên khoảng 	D. Hàm số nghịch biến trên khoảng 
Lời giải
	Chọn
	B






Tập xác định 

Ta có: 
Suy ra hàm số nghịch biến trên các khoảng xác định của nó.





Câu 5. 	Trong không gian , cho hai vectơ  và . Tích vô hướng của hai vectơ  và  bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D








Ta có: .



Câu 6. 	(Sở GD ĐT Quảng Trị, năm học 2018-2019) Tìm giá trị lớn nhất  của hàm số  trên đoạn .




	A. 	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C







Trên đoạn ta luôn có ( đạo hàm vô nghiệm trên (0; 2))


Vì  nên .


Câu 7. 	Cho hàm sốcó đạo hàmđồng biến trên khoảng nào?




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B





Ta có: Bảng xét dấu:
[image: ]

.

Câu 8. 	 Cho hàm số . Giá trị cực tiểu của hàm số bằng




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	A






Ta có .



Ta có nên . Do đó giá trị cực tiểu của hàm số bằng .

Câu 9. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ sau
[image: ]
Hàm số đồng biến trên khoảng




	A.  .	B.  . 	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	C









Từ đồ thị ta có hàm số đồng biến trên khoảng ; và hàm số nghịch biến trên suy ra hàm số đồng biến trên khoảng . Chọn đáp án A. 
Câu 10. 	 Đồ thị hàm số nào sau đây không có tiệm cận ngang?


	A. .	B. .


	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	A







. Vậy đồ thị hàm số có tiệm cận ngang là .

. Vậy đồ thị hàm số không có tiệm cận ngang.


. Vậy đồ thị hàm số có tiệm cận ngang là .


. Vậy đố thị hàm số có tiệm cận ngang là .
Câu 11. 	 Đường cong ở hình bên là đồ thị của một trong bốn hàm số dưới đây. Hàm số đó là hàm số nào?



	A. .	B. .


	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B








Dạng đồ thị hình bên là đồ thị hàm đa thức bậc   có hệ số .




Câu 12. 	Trong không gian , cho hai điểm , . Tọa độ trung điểm I của đoạn thẳng  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D






Ta có: 


Vậy tọa độ trung điểm  là .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.





Câu 1. 	Cho hình hộp , biết điểm. Gọi  là trung điểm .





	a) Điểm  di chuyển trên trục . Đặt . Giá trị nhỏ nhất của  bằng .

	b) Tọa độ .

	c) Giá trị .

	d) .
Lời giải
	a)
	Đ
	b)
	Đ
	c)
	S
	d)
	Đ





Chọn a) Đúng | b) Sai | c) Đúng | d) Đúng.

[image: ]Gọi .


Ta có:  là hình bình hành 




Ta có: 



Chọn ĐÚNG.là trung điểm 


Ta có: , .

.

Ta có: .

Chọn SAI.Ta có: .

Ta có: 

Vậy .

Chọn ĐÚNG.Ta có 




Với  là trọng tâm của tam giác  và  là trung điểm .

Ta có: 






Do  và  nằm cùng phía so với  nên gọi  là điểm đối xứng của  qua .

Khi đó .



Đẳng thức xảy ra khi  là giao điểm của  và .
Chọn ĐÚNG.



Câu 2. 	Một loại thuốc được dùng cho một bệnh nhân và nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân được giám sát bởi bác sĩ. Biết nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân sau khi tiêm vào cơ thể trong  giờ được cho bởi công thức  .

	a) Sau khi tiêm thuốc  giờ thì nồng độ thuốc trong máu của bện nhân cao nhất.


	b) Sau khi tiêm thuốc thì nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân có thể vượt quá .



	c) Sau khi tiêm thuốc  giờ thì nồng độ thuốc trong máu của bện nhân bằng  .


	d) Sau khi tiêm thuốc thì nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân cao nhất bằng .
Lời giải
	a)
	Đ
	b)
	S
	c)
	Đ
	d)
	Đ






Ta có: .

.
Bảng biến thiên:
[image: ]








Từ bảng biến thiên ta có:Sau khi tiêm thuốc  giờ thì nồng độ thuốc trong máu của bện nhân bằng . Đúng.Từ bảng biến thiên ta có . Suy ra sau khi tiêm thuốc thì nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân có thể vượt quá . Sai.Từ bảng biến thiên ta có . Suy ra sau khi tiêm thuốc  giờ thì nồng độ thuốc trong máu của bện nhân cao nhất. Đúng.Sau khi tiêm thuốc thì nồng độ thuốc trong máu của bệnh nhân cao nhất bằng . Đúng.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.





Câu 1. 	Một người muốn tạo một hộp đựng quà khối lăng trụ tam giác đều, không có nắp bằng cách cắt ba góc của một tam giác đều cạnh bằng  các đoạn bằng  như hình vẽ, rồi gấp lại tạo thành khối lăng trụ tam giác đều. Thể tích khối lăng trụ lớn nhất khi . Tìm .
[image: ]
Lời giải
	Trả lời
	 
	6
	
	





[image: ]



Tam giác vuông tại  có .

cũng là đường cao của hình lăng trụ tam giác đều được tạo thành.

Lại có, đáy của hình lăng trụ được tạo thành là tam giác đều có cạnh bằng .

.


Nên thể tích khối lăng trụ , .


; 
Bảng biến thiên
[image: ]


Vậy, thể tích khối lăng trụ lớn nhất khi . Nên .







Câu 2. 	Một cái hồ rộng có hình chữ nhật. Tại một góc hồ người ta đóng một cái cọc ở vị trí  cách bờ  là  và cách bờ  là , rồi dùng một cây sào thẳng  ngăn một góc của hồ để thả bèo (như hình vẽ). Tính chiều dài ngắn nhất của cây sào để cây sào có thể chạm vào hai bờ  và cây cọc (kết quả làm tròn đến hàng đơn vị của mét).
[image: ]
Lời giải
	Trả lời
	1
	7
	4
	






Đặt .
[image: ]






Gọi  và  lần lượt là hình chiếu vuông góc của  xuống  và . Suy ra .



Ta có:  hay .


Vi  nên .

Khi đó .


Xét hàm số  trên khoảng .
Ta có:

Bảng biến thiên:
[image: ]

Do đó .

Vậy chiều dài ngắn nhất của cây sào có thể chạm vào hai bờ  và cây cọc là 174 m.

Câu 3. 	Trong không gian với hệ trục tọa độ . Một




khinh khí cầu từ vị trí điểm  bay thẳng đến vị trí điểm  hết 10 giờ. Biết trạm kiểm soát không lưu đặt ở vị trí gốc toạ độ  kiểm soát được các vật thể cách trạm một khoảng tối đa bằng  Thời gian kể từ khi trạm kiểm soát không lưu phát hiện ra khinh khí cầu đến khi khinh khí cầu ra khỏi vùng kiểm soát là bao nhiêu phút?
Lời giải
	Trả lời
	 
	2
	4
	0





Vectơ vận tốc:



Phương trình đường thẳng 

Phạm vi kiểm soát không lưu là khối cầu 
Câu 4. 	Theo định luật II: Gia tốc của một vật có cùng hướng với lực tác dụng lên vật. Độ lớn của gia tốc tỉ lệ thuận với độ lớn của lực và tỉ lệ nghịch với khối lượng của vật:
[image: Ảnh có chứa bóng, bóng bầu dục, cỏ, trang thiết bị thể thao  Mô tả được tạo tự động]








trong đó  là vectơ lực ,  là vectơ gia tốc ,  là khối lượng của vật. Muốn truyền cho quả bóng có khối lượng một gia tốc thì cần một lực đá có độ lớn là bao nhiêu?
Lời giải
	Trả lời
	2
	5
	
	







Ta có: , suy ra.



Vậy muốn truyền cho quả bóng khối lượng  một gia tốc  thì cần một lực có độ lớn bằng .
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.









Câu 1. 	Ở một sân bay, vị trí của máy bay được xác định bởi điểm trong không gian  như hình vẽ. Gọi là hình chiếu vuông góc của  xuống mặt phẳng . Biết . Gọi toạ độ điểm . Giá trị của  là bao nhiêu? (làm tròn đến hàng phần mười).
[image: A plane with a blue arrow pointing at the distance  Description automatically generated with medium confidence]
Lời giải




Ta có: 




Câu 2. 	Hằng ngày mực nước của hồ thủy điện ở miền Trung lên và xuống theo lượng nước mưa và các suối nước đổ về hồ. Tính từ thời điểm  giờ sáng, độ sâu của mực nước trong hồ tính theo mét và lên xuống theo thời gian  (giờ) trong ngày cho bởi công thức: . Biết rằng phải thông báo cho các hộ dân phải di dời trước khi xả nước theo quy định trước giờ. Hỏi cần thông báo cho hộ dân di dời trước khi xả nước mấy giờ. Biết rằng mực nước trong hồ phải lên cao nhất mới xả nước.
Lời giải


<TL>

Ta có: 


Bảng biến thiên:
[image: ]



Để mực nước lên cao nhất thì phải mất  giờ, Khi đó  giờ nước đầy. Vậy phải thông báo cho dân di dời vào giờ chiều cùng ngày.
Câu 3. 	Hai con tàu xuất phát cùng lúc từ bờ bên này sang bờ bên kia của dòng sông với vận tốc riêng không đổi và có độ lớn bằng nhau. Hai tàu luôn giữ được lái sao cho chúng tạo với bờ cùng một góc nhọn nhưng một tàu hướng xuống hạ lưu, một tàu hướng lên thượng nguồn (hình bên). Vận tốc dòng nước là đáng kể, các yếu tố bên ngoài khác không ảnh hưởng tới vận tốc của các tàu. Hỏi tàu nào sang bờ bên kia trước?(Học sinh ghi số 1 hoặc số 2 vào ô đáp án)
[image: ]
Lời giải


<TL>
[image: ]

Ta biểu thị hai bờ sông là hai đường thẳng song song .





Giả sử tàu  xuất phát từ và bánh lái luôn được giữ để tàu tạo với bờ một góc α. Gọi  lần lượt là vận tốc riêng của tàu và vận tốc dòng nước. Gọi  là các điểm sao cho  Khi đó tàu chuyển động với vectơ vận tốc thực tế là




Xét , có (hai góc so le trong)






Giả sử tàu 2 xuất phát từ  và bánh lái luôn được giữ để tàu tạo với bờ một góc α. Gọi lần lượt là vận tốc riêng của tàu và vận tốc dòng nước. Gọi  là các điểm sao cho 
Khi đó tàu chuyển động với véctơ vận tốc thực tế là




Xét, có: 




Vì  nên  Do đó




Vì độ dài hai quãng đường  và  của tàu 2 và tàu 1 chênh nhau không đáng kể và vận tốc tàu 2 lớn hơn tàu 1 nên tàu 2 là tàu đi qua bờ bên kia trước.


Câu 4. 	Một người vay ngân hàng 200.000.000 đồng theo hình thức trả góp hàng tháng trong 48 tháng. Lãi suất ngân hàng cố định /tháng. Mỗi tháng người đó phải trả (lần đầu tiên phải trả là sau 1 tháng kể từ khi vay) số tiền gốc là số tiền vay ban đầu chia cho  và số tiền lãi sinh ra từ số tiền còn nợ ngân hàng. Tính tổng số tiền lãi người đó đã trả trong toàn bộ quá trình nợ.
Lời giải


<TL>

Số tiền vay:  triệu.
Thời hạn trả góp: 48 tháng.

Lãi suất cố định: /tháng.

Số tiền vay ban đầu chia cho 48 là  (triệu).

Tháng 1 trả góp:  (triệu).

Tháng 2 trả góp:  (triệu).

Tháng 3 trả góp:  (triệu).

Tháng 48 trả góp:  (triệu).
Tổng số tiền gốc và lãi đã trả trong 48 tháng là:

triệu.

Vậy số tiền lãi đã trả trong toàn bộ quá trình nợ là  triệu.
-------- HẾT--------
	ĐỀ 5
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1. 	Trong không gian , tìm tọa độ của véc tơ .




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	D







.

Câu 2. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau
[image: ]
Giá trị cực tiểu của hàm số đã cho bằng




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C






Dựa vào bảng biến thiên ta thấy giá trị cực tiểu của hàm số đã cho là .

Câu 3. 	 Đồ thị hàm số  có một đường tiện cận đứng là




	A. .	B. 	C. .	D. 
Lời giải
	Chọn
	C







Vì  nên  là tiện cận đứng.



Câu 4. 	Trong không gian với hệ tọa độ , cho hai véctơ , . Tích vô hướng của chúng có giá trị bằng




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B






.

Câu 5. 	Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau. Tìm đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đó
[image: ]




	A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải
	Chọn
	A







Từ bảng biến thiên ta có: , do đó đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số là 


Câu 6. 	Hàm số  có đạo hàm . Mệnh đề nào sau đây đúng ?

	A. Hàm số nghịch biến trên .


	B. Hàm số đồng biến trên  và nghịch biến trên .

	C. Hàm số đồng biến trên .


	D. Hàm số nghịch biến trên  và đồng biến trên .
Lời giải
	Chọn
	C







Ta thấy  Hàm số đồng biến trên .

Câu 7. 	Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau
[image: ]
Mệnh đề nào dưới đây đúng?


	A. Hàm số đồng biến trên khoảng .	B. Hàm số nghịch biến trên khoảng .


	C. Hàm số đồng biến trên khoảng .	D. Hàm số nghịch biến trên khoảng .
Lời giải
	Chọn
	C






Từ bảng biến thiên ta thấy hàm số đồng biến trên khoảng .






Câu 8. 	 Cho hàm số liên tục trên đoạn và có đồ thị dưới đây. Gọi và lần lượt là giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn . Giá trị của bằng
[image: C:\Users\DAIAN\Desktop\ẢNH STRONG\đồthị 15.PNG]




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	A







Từ đồ thị ta thấy: , 


.

Câu 9. 	 Hàm số  có bao nhiêu điểm cực trị




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B







Ta có: , 

.
Ta có BBT:
[image: ]
Dựa vào BBT, ta thấy đồ thị hàm số có 2 điểm cực trị.
Câu 10. 	Đường cong ở hình vẽ
[image: ]
là đồ thị của hàm số nào sau đây?


	A. .	B. .


	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C






Do đồ thị hàm số có hai cực trị nên không thể là hàm số trùng phương  loại đáp án C và đồ thị đã cho là đồ thị của hàm số bậc ba (do 3 đáp án còn lại đều là hàm số bậc ba).

Từ đồ thị ta thấy  nên hệ số bậc ba dương nên chọn đáp án A ( Làm trắc nghiệm đến đây là đủ).
 Kiểm chứng đáp án A đúng.






Xét hàm số : có ,  Đồ thị hàm số có hai điểm cực trị là:  và  (thỏa mãn).

Câu 11. 	 Hàm số  nghịch biến trên khoảng nào sau đây ?




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B







Ta có ; .

Vậy hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng . 



Câu 12. 	 Tìm giá trị nhỏ nhất  của hàm số  trên đoạn .




	A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải
	Chọn
	C








Xét hàm số trên đoạn . Ta có suy ra 


Tính . Suy ra .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.

Câu 1. 	Sau khi phát hiện một bệnh dịch, các chuyên gia y tế ước tính số người nhiễm bệnh kể từ ngày xuất hiện bệnh nhân đầu tiên đến ngày thứ  là  với . Nếu coi  là hàm số xác định trên Hai vận động viên  và  tham dự một cuộc thi chạy bộ trên một đường thẳng, xuất phát cùng một thời điểm, cùng vạch xuất phát và chạy cùng chiều với vận tốc lần lượt là  và . Trong khoảng thời gian  giây chạy đầu tiên ta có  (m/s),  (m/s) (với  là thời gian tính bằng giây). Hàm số  có đồ thị là một phần của parabol.
[image: data:image/png;base64,]
	a) Quãng đường vận động viên  chạy được trong  giây tính từ khi bắt đầu xuất phát là  m (kết quả làm tròn đến hàng đơn vị).
	b) Sau  giây tính từ khi bắt đầu xuất phát, hai vận động viên cách nhau một khoảng bằng  m.
	c) .
	d) Tốc độ chạy lớn nhất của vận động viên  trong khoảng  giây tính từ khi bắt đầu xuất phát là  (m/s).
Lời giải
	a)
	S
	b)
	S
	c)
	S
	d)
	S





(Sai) Tốc độ chạy lớn nhất của vận động viên  trong khoảng  giây tính từ khi bắt đầu xuất phát là  (m/s)
(Vì):
Ta có .

[image: data:image/png;base64,]
Từ bảng biến thiên suy ra  m/s.
(Sai) Sau  giây tính từ khi bắt đầu xuất phát, hai vận động viên cách nhau một khoảng bằng  m
(Vì):
Đồ thị hàm số  đi qua các điểm  và .
Giải hệ  ta được , .
Quãng đường :  m.
Quãng đường :  m.
Khoảng cách  m.
(Sai) 
(Vì):
Từ phần b) ta có .
(Sai) Quãng đường vận động viên  chạy được trong  giây tính từ khi bắt đầu xuất phát là  m (kết quả làm tròn đến hàng đơn vị)
(Vì):
Từ phần b) ta có  m  m.


Câu 2. 	Trong không gian , cho .



	a) Điểm  thỏa mãn , ta được: .




	b) Với  là điểm trong không gian , ta có giá trị nhỏ nhất của  là .



	c) Trung điểm của đoạn thẳng  có toạ độ là .

	d) Độ dài trung tuyến là .
Lời giải
	a)
	S
	b)
	S
	c)
	S
	d)
	S








Ta có  hay . Suy ra a) Đúng.Ta có . Suy ra b) Đúng.Gọi điểm cần tìm là , ta có












. Vậy . Suy ra a) Sai.Với  là điểm trong không gian , ta có giá trị nhỏ nhất của  là .


Với điểm thỏa mãn , ta có







.





Do điểm  không đổi nên  không đổi từ đó  nhỏ nhất khi nhỏ nhất khi .



. Suy ra d) Đúng.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.


Câu 1. 	Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh 12cm. Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh , rồi gấp tấm nhôm lại như hình vẽ dưới đây để được cái hộp không nắp. Tìm x để được một cái hộp có thể tích lớn nhất.
[image: ]
Lời giải
	Trả lời
	2
	
	
	






Trả lời: 

Khi cắt tấm nhôm hình vuông và gập thành một cái hộp thì độ dài cạnh của cái hộp là: 
Ta có:


với 
Bài toán trở thành tìm x để V lớn nhất.
Ta có:


Bảng biến thiên:
[image: ]

Vậy để thể tích hộp lớn nhất thì cm








Câu 2. 	Một chiếc cân đòn tay đang cân một vật có khối lượng được thiết kế với đĩa cân được giữ bởi bốn đoạn xích  sao cho  là hình chóp tứ giác đều có . Biết độ lớn của lực căng mỗi sợi xích có dạng . Biết trọng lượng của vật nặng được tính theo công thức , lấy . Khi đó giá trị của  bằng bao nhiêurx8|?
[image: ]
Lời giải
	Trả lời
	 
	.
	
	





[image: ]


Ta mô hình hóa chiếc cân bởi hình chóp đều  với 



Ta có:  vuông cân tại  nên235| .


Suy ra . Từ đó suy ra .
Vậy các mặt bên đều là tam giác đều.


Ta có:  mà 


Suy ra  nên ta có .




Do  vuông cân tại  nên .

Vậy .





Câu 3. 	Một vật chuyển động với vận tốc  được xác định bởi hàm số  với . Khi đó  là gia tốc của vật tại thời điểm  (giây). Vận tốc của vật đạt được cao nhất trong khoảng thời gian 3 giây đầu là bao nhiêu m/s?
Lời giải
	Trả lời
	4
	
	
	







Bảng biến thiên
[bookmark: BMN_QUESTION5][image: ]

Vận tốc của vật đạt được cao nhất là 














Câu 4. 	Một người đứng ở mặt đất điều khiển hai flycam để phục vụ trong một chương trình của đài truyền hình. Flycam I ở vị trí  cách vị trí điều khiển  về phía nam và  về phía đông, đồng thời cách mặt đất . Flycam II ở vị trí  cách vị trí điều khiển  về phía bắc và  về phía tây, đồng thời cách mặt đất . Chọn hệ trục toạ độ với gốc  là vị trí người điều khiển, mặt phẳng  trùng với mặt đất, trục có hướng trùng với hướng nam, trục trùng với hướng đông, trục vuông góc với mặt đất hướng lên bầu trời, đơn vị trên mỗi trục tính theo mét. Khoảng cách giữa hai flycam đó bằng bao nhiêu mét ( làm tròn đến hàng đơn vị)?
Lời giải
	Trả lời
	5
	5
	0
	






Ta có: Vị trí có tọa độ lần lượt là: . Suy ra khoảng cách giữa hai flycam đó bằng:


PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.




Câu 1. 	Có ba lực cùng tác dụng vào một vật. Hai trong ba lực này hợp với nhau một góc  và đều có độ lớn bằng . Lực thứ ba vuông góc với mặt phẳng tạo bởi hai lực đã cho và có độ lớn bằng . Tính hợp lực của ba lực trên.
Lời giải


<TL>
[image: A diagram of a triangle with lines and points  Description automatically generated]



Gọi  là ba lực tác động vào vật đặt tại điểm  lần lượt có độ lớn là 

Vẽ 


Dựng các hình bình hành  và .

Hợp lực tác dụng vào vật là .





Hình bình hành  có  và  nên  đều, suy ra .



Vì  nên , suy ra  là hình chữ nhật.


Do đó,  vuông tại .


Ta có , suy ra .

Vậy hợp lực có độ lớn là .



Câu 2. 	Hình dưới đây mô tả một sân cầu lông với kích thức theo tiêu chuẩn quốc tế. Ta chọn hệ trục cho sân đó (đơn vị trên mỗi trục là mét) và hai điểmnhư hình. Xác định tọa độ của .
[image: ]
Lời giải


<TL>


Ta có . Vậy tọa độ  là:

.
Câu 3. 	Cô An đang ở khách sạn [image: ] bên bờ biển, cô cần đi du lịch đến hòn đảo [image: ]. Biết khoảng cách từ đảo [image: ] đến bờ biển là [image: ], khoảng cách từ khách sạn đến [image: ] đến điểm [image: ] là [image: ](giả thiết [image: ]). Từ khách sạn [image: ], cô An có thể đi đường thủy hoặc đi đường bộ rồi đường thủy để đến hòn đảo [image: ] (như hình vẽ). Biết rằng chi phí đi đường thủy là [image: ], chi phí đi đường bộ là [image: ]. Hỏi cô An phải chi một khoản tiền nhỏ nhất là bao nhiêu để đi đến đảo [image: ]?
[image: ]
Lời giải


<TL>
Giả sử người đó đi đường bộ từ [image: ] đến [image: ], rồi đi đường thủy từ [image: ] đến [image: ].



Đặt , với .


Khi đó kinh phí phải trả là:  với .

Ta có:. 

Cho .


Mà  nên 
Vậy cô An phải chi khoản tiền nhỏ nhất là [image: ] USD.

Câu 4. 	Một công ty sản xuất đồ gia dụng ước tính chi phí để sản xuất  (sản phẩm) là

(triệu đồng)



Khi đó  là chi phí sản xuất trung bình cho mỗi sản phẩm. Chứng tỏ rằng hàm số  giảm và . Tính chất này nói lên điều gì?
Lời giải


<TL>

Ta có: 



Vì  với mọi số thực  nên hàm số  giảm.

(đpcm)
Tính chất này nói lên: Khi sản xuất càng nhiều sản phẩm thì chi phí sản xuất trung bình cho mỗi sản phẩm càng giảm, nhưng không dưới 2.
-------- HẾT--------
	ĐỀ 6
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.




Câu 1. 	Hàm số có đạo hàm , . Khi đó hàm số đã cho

	A.  nghịch biến trên .

	B.  đồng biến trên .

	C.  là hàm hằng trên .


	D.  đồng biến trên và nghịch biến trên .
Lời giải
	Chọn
	B









Vì , nên hàm số đồng biến trên .

Câu 2. 	Giá trị lớn nhất của hàm số  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C






Tập xác định .


Ta có  .



, , .

Vậy .


Câu 3. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như hình vẽ bên dưới. Hỏi đồ thị hàm số  có tất cả bao nhiêu tiệm cận đứng?
[image: ]




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	D







Vì  nên đồ thị hàm số  có hai tiệm cận đứng.





Câu 4. 	Trong không gian cho với Khi đó tọa độ trọng tâm của bằng




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B





Áp dụng công thức trọng tâm của tam giác trong không gian ta có:



.
Câu 5. 	Đồ thị hàm số nào sau đây có hình dạng như hình vẽ bên dưới?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C





Từ hình vẽ ta thấy:


Đồ thị hàm số nhận đường thẳng làm tiệm cận đứng, nhận đường thẳng  làm tiệm cận ngang nên loại đáp án C .


Đồ thị hàm số cắt trục hoành tại , cắt trục tung tại  nên loại đáp án A,
D.


Câu 6. 	 Giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn  bằng




	A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải
	Chọn
	D







Xét hàm số  trên đoạn .

Ta có 




Câu 7. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Hàm số  nghịch biến trên khoảng nào dưới đây?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C






Câu 8. 	(Đề Thi Thử - Sở GD Nam Định - 2019) Cho hàm số  . Mệnh đề nào sau đây đúng?
	A. Hàm số đồng biến trên tập xác định của nó.


	B. Hàm số đồng biến trên  và  .

	C. Hàm số nghịch biến trên tập  .

	D. Hàm số nghịch biến trên  .
Lời giải
	Chọn
	B






Tập xác định  .





 Hàm số đồng biến trên  và .

Câu 9. 	 Cho hàm só  có bảng biến thiên như sau
[image: ]
Giá trị cực đại của hàm số đã cho bằng




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B






Giá trị cực đại của hàm số đã cho bằng .

Câu 10. 	 Tiệm cậng ngang của đồ thị hàm số  là đường thẳng có phương trình




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D






Tập xác định: .


Ta có:  đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số là .

Câu 11. 	 Hàm số  có bao nhiêu điểm cực trị?




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	D






Tập xác định .

 .
Bảng biến thiên
[image: ]
Vậy hàm số có ba điểm cực trị.




Câu 12. 	Trong không gian tọa độ , cho vectơ , . Tính tích vô hướng .




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	D







Ta có: .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.

Câu 1. 	Giả sử lợi nhuận biên (tính bằng triệu đồng) của một sản phẩm được mô hình hoá bằng công thức . Ở đây  là lợi nhuận (tính bằng triệu đồng) khi bán được  đơn vị sản phẩm.
	a) Lợi nhuận khi bán được  đơn vị sản phẩm được tính bằng công thức .
	b) Lợi nhuận khi bán được 50 sản phẩm đầu tiên là 519 triệu đồng.
	c) Biết sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ 50 lên  đơn vị sản phẩm lớn hơn 517 triệu đồng, khi đó giá trị nhỏ nhất của  là .
	d) Sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ 50 lên 55 đơn vị sản phẩm là  triệu đồng.
Lời giải
	a)
	Đ
	b)
	S
	c)
	Đ
	d)
	Đ





(Đúng) Lợi nhuận khi bán được  đơn vị sản phẩm được tính bằng công thức .
(Vì): Ta có . Vì  nên . Vậy lợi nhuận khi bán được  đơn vị sản phẩm là .
(Sai) Lợi nhuận khi bán được 50 sản phẩm đầu tiên là 519 triệu đồng.
(Vì): Lợi nhuận khi bán 50 sản phẩm là  (triệu đồng).
(Đúng) Biết sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ 50 lên  đơn vị sản phẩm lớn hơn 517 triệu đồng, khi đó giá trị nhỏ nhất của  là .
(Vì): Ta có   . Vì  nên giá trị nhỏ nhất của  là  đơn vị sản phẩm.
(Đúng) Sự thay đổi của lợi nhuận khi doanh số tăng từ 50 lên 55 đơn vị sản phẩm là  triệu đồng.
(Vì): Sự thay đổi lợi nhuận khi doanh số tăng từ 50 lên 55 đơn vị sản phẩm là  (triệu đồng).












Câu 2. 	Trong không gian , cho hình lập phương  có. Gọi lần lượt là hai điểm nằm trên hai cạnh  sao cho ,  là trung điểm ,  là điểm thuộc mặt phẳng .


	a) Độ dài đoạn thẳng ngắn nhất bằng .


	b) Giá trị nhỏ nhất của biểu thức là .


	c) Trọng tâm của tam giác có toạ độ là .



	d) Góc giữa hai đường thẳng và  bằng.
Lời giải
	a)
	S
	b)
	Đ
	c)
	Đ
	d)
	S






[image: ]Ta có: 



là trung điểm nên toạ độ là 


Trọng tâm của tam giác  là 

Vậy a) ĐÚNGTa có 


min  min.




Do  là điểm thuộc mặt phẳng  nên  min


Vậy b) ĐÚNGCó  là vec tơ chỉ phương của đường thẳng .


là vec tơ chỉ phương của đường thẳng .



Góc giữa hai đường thẳng vàlà góc với


. Suy ra 


Vậy c) SAIlần lượt là hai điểm nằm trên hai cạnh nên


Mặt khác:



Khi đó 


Với 




nên  min bằng loại


Với 




nên  min bằng 4 khi . Suy ra  min bằng 2.
Vậy d) SAI
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.






Câu 1. 	Xét trong không gian , đài kiểm soát không lưu sân bay đặt ở gốc toạ độ , đơn vị trên mỗi trục là ki-lô-mét. Một máy bay chuyển động theo đường thẳng, bay qua hai vị trí  và. Khi máy bay ở gần đài kiểm soát không lưu nhất, toạ độ máy bay là . Tính giá trị của biểu thức .
Lời giải
	Trả lời
	 
	.
	
	










Máy bay chuyển động theo đường thẳng  đi qua hai điểm  nên sẽ ở gần đài kiểm soát không lưu nhất khi nó ở vị trí là hình chiếu vuông góc của gốc  lên đường thẳng .




+ Đường thẳng đi qua nên có VTCP là do đó phương trình tham số là .




+ Gọi là hình chiếu vuông góc của  lên thì , khi đó


nên 


, suy ra .


Vậy  .




Câu 2. 	Nhà thầy Hùng cách bờ biển  Mỗi buổi sáng thầy chạy bộ từ nhà ra bờ biển sau đó chạy dọc bờ biển  rồi thầy chạy qua chợ hải sản để lấy thức ăn trong ngày, cuối cùng thầy chạy về nhà. Biết chợ hải sản cách bờ biển  và cách nhà thầy Hùng  tính quãng đường ngắn nhất mà thầy Hùng đã chạy trong mỗi buổi sáng.
[image: A diagram of a triangle with text  Description automatically generated]
Lời giải
	Trả lời
	 
	.
	
	







Đổi: , .
Đặt tên các điểm như hình vẽ.
[image: A diagram of a triangle with lines and dots  Description automatically generated]

Dễ dàng tính được: 





Đặt  suy ra  điều kiện: 

Quãng đường mà thầy Hùng chạy mỗi sáng là 


Xét hàm  với 




Bảng biến thiên:
[image: A diagram of a mathematical equation  Description automatically generated]

Từ bảng biến thiên ta có 


Vậy quãng đường ngắn nhất thầy Hùng chạy mỗi sáng là  hay .
Cách khác:
[image: A diagram of a triangle with lines and dots  Description automatically generated][image: ]




Tương tự như trên ta tính được: ; ; ; .



Ta tịnh tiến  lại vị trí . Khi đó .



Bài toán chuyển về tìm vị trí điểm  trên đường thẳng  sao cho  nhỏ nhất.



Lấy  đối xứng với  qua . Khi đó:



.

Suy ra: .

Vậy quãng đường thầy Hùng chạy ngắn nhất là: .








Câu 3. 	Có ba lực cùng tác động vào một cái bàn như hình vẽ. Trong đó hai lực  có giá nằm trên mặt phẳng chứa mặt bàn, tạo với nhau một góc  và có độ lớn lần lượt là  và , lực  vuông góc với mặt bàn và có độ lớn . Độ lớn hợp lực của ba lực trên là , tìm giá trị của ..
[image: ]
Lời giải
	Trả lời
	 
	1
	1
	





Ta có

.

.


Vậy  sấp xỉ bằng .



Câu 4. 	Giả sử doanh số (tính bằng số sản phẩm) của một sản phẩm mới (trong vòng một số năm nhất định) tuân theo quy luật logistic được mô hình hoá bằng hàm số  trong đó thời gian  được tính bằng năm, kể từ khi phát hành sản phẩm mới. Khi đó, đạo hàm  sẽ biểu thị tốc độ bán hàng. Hỏi sau khi phát hành bao nhiêu năm thì tốc độ bán hàng là lớn nhất? (làm tròn kết quả đến hàng phần mười)
Lời giải
	Trả lời
	1
	,
	6
	






Ta có: 

Tốc độ bán hàng là lớn nhất khi  lớn nhất.

Đặt .








Ta có bảng biến thiên với :
[image: ]

Vậy sau khi phát hành khoảng  năm thì thì tốc độ bán hàng là lớn nhất.
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.




Câu 1. 	Trong Hình, đường viền bóng của đèn ngủ lên tường là đồ thị của hàm số  với  và  tính bằng đơn vị centimét. 
[image: ]

Chứng minh rằng  là một tiệm cận xiên của đồ thị hàm số này.
Lời giải


<TL>

Tập xác định: .

Ta có 



Tương tự ta cũng có .


Do đó  là tiệm cận xiên của đồ thị hàm số .



Câu 2. 	Hình dưới đây mô tả một sân cầu lông với kích thức theo tiêu chuẩn quốc tế. Ta chọn hệ trục cho sân đó (đơn vị trên mỗi trục là mét) và hai điểmnhư hình. Xác định tọa độ của .
[image: ]
Lời giải


<TL>


Ta có . Vậy tọa độ  là:

.







Câu 3. 	Một chiếc đèn tròn được treo song song với mặt phẳng nằm ngang bởi ba sợi dây không dãn xuất phát từ điểm  trên trần nhà và lần lượt buộc vào ba điểm  trên đèn tròn sao cho các lực căng  lần lượt trên mỗi dây  đều có độ lớn bằng . Cho biết các đường thẳng  cùng tạo với mặt phẳng ngang một góc bằng . Tính trọng lượng của chiếc đèn tròn đó.
[image: A diagram of a triangle with arrows and a circle  Description automatically generated]
Lời giải


<TL>





Theo giả thiết ta có  là hình chóp đều với  và góc tạo bởi mỗi đường thẳng  với  là .




Gọi  là trọng tâm của tam giác  thì  và .


Gọi  là trọng lượng của đèn tròn thì .



Trong tam giác  vuông tại , ta có: .

Vậy trọng lượng của đèn là .



Câu 4. 	Người ta bơm xăng vào bình xăng của một xe ô tô. Biết rằng thể tích (lít) của lượng xăng trong bình xăng tính theo thời gian bơm xăng  (phút) được cho bởi công thức .
(Nguồn: R.I.Charles et al. Algebra, Pearson)
Lời giải

Ban đầu trong bình xăng có bao nhiêu lít xăng?
-------- HẾT--------


	ĐỀ 7
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.





Câu 1. 	Trong không gian , cho  và . Tính .
	A. 36.	B. 5.	C. 9.	D. 15.
Lời giải
	Chọn
	D






Ta có .

Câu 2. 	 Cho hàm số  khẳng định nào sau đây là đúng?



	A.  Hàm số đồng biến trên .	B.  Hàm số nghịch biến trên và .


	C.  Hàm số nghịch biến trên .	D.  Hàm số nghịch biến trên .
Lời giải
	Chọn
	B









Ta có ,nên hàm số nghịch biến trênvà .


Câu 3. 	 Cho hàm số  xác định, liên tục trên  và có bảng biến thiên:
[image: ]
Khẳng định nào sau đây là khẳng định đúng:


	A. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng 

	B. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng 
	C. Hàm số có đúng một cực trị.


	D. Hàm số đạt cực đại tại  và đạt cực tiểu tại 
Lời giải
	Chọn
	D





Dựa vào BBT ta có khẳng định đúng là

Câu 4. 	 Tìm điểm cực tiểu của đồ thị hàm số .




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	C






.
Lập bảng biến thiên:
[image: ]

Dựa vào BBT suy ra, điểm cực tiểu của đồ thị hàm số là .



Câu 5. 	Cho hàm số có . Hàm số đồng biến trên khoảng nào sau đây?




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B






.

.
Bảng biến thiên
[image: ]
Từ bảng biến thiên ta chọn đáp án C

Câu 6. 	 Hàm số  bảng biến thiên như hình bên. Khẳng định nào sau đây sai?
[image: ]
	A. Đồ thị hàm số có 1 đường tiệm cận.	B. Hàm số có hai cực trị.

	C. Hàm số có hai điểm cực đại.	D. Hàm số nghịch biến trên khoảng .
Lời giải
	Chọn
	C






Quan sát bảng biến thiên ta thấy hàm số có 1 cực đại, 1 cực tiểu và không xác định tại .
Câu 7. 	 Cho hàm số có bảng biến thiên như sau. Mệnh đề nào sau đây đúng:
[image: ]


	A.  Hàm số đạt cực đại tại và đạt cực tiểu tại .

	B.  Giá trị cực tiểu của hàm số bằng .


	C.  Hàm số đạt cực tiểu tại và đạt cực đại tại .

	D.  Giá trị cực đại của hàm số là .
Lời giải
	Chọn
	A






Câu 8. 	 Các đường tiệm cận đứng và ngang của đồ thị hàm số  là:




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B






Tập xác định .


 . Suy ra  là tiệm cận ngang.





  vì ;  và  khi .





 vì ;  và  khi .

Suy ra  là tiệm cận đứng.


Vậy đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là  và tiệm cận ngang là .

Câu 9. 	Cho hàm số  có bảng biến thiên như hình vẽ bên dưới.
[image: A diagram of a mathematical equation  Description automatically generated]

Hàm số đồng biến trên khoảng nào sau đây?




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D







Hàm số đồng biến trên khoảng .
Câu 10. 	Đường cong trong hình vẽ bên là đồ thị của hàm số nào dưới đây?
[image: ]


	A. .	B. .


	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B








Đồ thị hàm số đi qua điểm  nên loại phương án  và .


Đồ thị hàm số đi qua điểm  nên loại phương án .

Vậy, đường cong trong hình vẽ là đồ thị hàm số ở phương án .






Câu 11. 	Trong không gian , cho điểm nằm trên mặt phẳng sao cho không trùng với gốc tọa độ và không nằm trên hai trục khi đó tọa độ điểm là




	A.  với .	B.  với .




	C.  với .	D.  với .
Lời giải
	Chọn
	D







Giả sử thỏa mãn điều kiện bài toán thì . Từ đó suy ra đáp án C


Câu 12. 	 Tìm giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn .




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B







 và .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.




Câu 1. 	Trong không gian , cho bốn điểm , .



	a) Điểm đối xứng của  qua  là .





	b) Với điểm  thỏa mãn  vuông cân tại  và  thì .

	c) .



	d) Với điểm  bất kì thì giá trị nhỏ nhất của biểu thức  bằng .
Lời giải
	a)
	S
	b)
	Đ
	c)
	Đ
	d)
	S








Chọn a) Sai | b) Đúng | c) Đúng | d) Sai.Điểm đối xứng của  qua  là .

Chọn SAI.Ta có .

Chọn ĐÚNG.Ta có .
Theo bài ra, ta có :




Vì .

Chọn ĐÚNG.Lấy điểm  thỏa mãn

.

Khi đó : .
Ta có



Ta có 

.


Vậy  đạt giá trị nhỏ nhất bằng .



Câu 2. 	Một sợi dây kim loại dài . Người ta cắt sợi dây đó thành hai đoạn. Đoạn có độ dài được uốn thành đường tròn và đoạn còn lại được uốn thành hình vuông .
[image: Một sợi dây kim loại dài \(a\,\,\left( {{\rm{cm}}} \right)\) . Người ta cắt  sợi dây đó thành hai đoạn, trong đó một đoạn có độ dài \(x\,\,\left(  {{\rm{cm}}} \right)\) được uốn thành]

	a) Bán kính đường tròn là .

	b) Tổng diện tích hai hình là .

	c) Khi  thì hình vuông và hình tròn tương ứng có tổng diện tích nhỏ nhất.

	d) Diện tích hình vuông là .
Lời giải
	a)
	S
	b)
	Đ
	c)
	S
	d)
	Đ





Theo bài ra ta có: độ dài của đường tròn bằng .



Gọi bán kính của đường tròn là . Ta có: . Chọn Sai.Độ dài đoạn còn lại là: .


Gọi cạnh của hình vuông là  .

Ta có: .

Diện tích của hình vuông bằng: 

Chọn Đúng.Diện tích của hình tròn là: .
Tổng diện tích của hai hình bằng:



Chọn Đúng.Ta có: 

.
Bảng biến thiên:
[image: ]

Vậy khi  thì hình vuông và hình tròn tương ứng có tổng diện tích nhỏ nhất.
Chọn Sai.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.






Câu 1. 	Trong không gian  mắt một người quan sát đặt tại điểm  và vật cần quan sát đặt tại điểm  Một tấm bìa cứng có dạng hình tròn thuộc mặt phăng  tâm đặt tại gốc tọa độ, bán kính  che khuất tầm nhìn của người quan sát. Khi đó bán kính của tấm bìa nhỏ nhất là bao nhiêu?
[image: ]
Lời giải
	Trả lời
	 
	.
	
	










Giả sử người quan sát không nhìn thấy vật khi và chỉ khi người quan sát không nhìn thấy điểm  hay tấm bìa cứng che khuất điểm  Khi đó, đoạn thẳng  cắt tấm bìa cứng tại điểm  thuộc mặt phẳng 

Phương trình đường thẳng 

.



Vì  nên  nằm về hai phía của  hay tấm bìa có thể che khuất vật.
Mặt khác, tấm bìa hình tròn có tâm là gốc tọa độ nên tấm bìa muốn che khuất vật khi và chỉ khi











Câu 2. 	Một chiếc ô tô được đặt trên mặt đáy dưới một khung sắt có dạng hình hộp chữ nhật với đáy trên là hình vuông , mặt phẳng  song song với mặt mặt phẳng nằm ngang. Khung sắt đó được buộc vào móc  của chiến cần cẩu sao cho các đoạn dây cáp có độ dài bằng nhau và cùng tạo với mặt phẳng  một góc  như hình vẽ. Chiếc cần cẩu kéo khung sắt lên theo phương thẳng đứng. Biết lực căng , trọng lượng khung sắt là  và trọng lượng của chiếc xe ô tô là . Tính cường độ lực căng của mỗi đoạn dây cáp.
[image: 4]
Lời giải
	Trả lời
	 
	1
	7
	6





[image: A diagram of a pentagon with Great Pyramid of Giza in the background  Description automatically generated]



+) Gọi là giao của hai đường chéo và .



Hình chóp  là chóp có các cạnh bên bằng nhau và  là tâm của đáy là hình chữ nhật .



Ta có 
+) Lấy  đối xứng với  qua 


Áp dụng quy tắc hình bình hành ta có:  ; 




Vì ô tô được đặt ở vị trí cân bằng nên , trong đó  là trọng lực tác dụng lên ô tô và khung sắt.




Vì  tạo với  một góc 

Xét vuông tại  có: 

Từ giả thiết 

Vậy cường độ lực căng của mỗi đoạn dây cáp là 







Câu 3. 	Một vật chuyển động với vận tốc  phụ thuộc vào thời gian  có đồ thị của hàm số dạng hàm bậc ba như hình bên. Biết rằng tại thời điểm  vật có vận tốc  và tại thời điểm  vật có vận tốc . Hỏi vận tốc của vật tại thời điểm  bằng bao nhiêu km/h?
[image: ]
Lời giải
	Trả lời
	1
	6
	
	








Giả sử hàm số vận tốc có dạng:  (với  và ).

Ta có: .


Dựa vào đồ thị hàm số, tại các thời điểm  đồ thị hàm vận tốc đi qua các điểm cực trị .

Khi đó: .

Suy ra: .


Vậy vận tốc của vật tại thời điểm  là: .

Câu 4. 	Bạn Hoa cần gấp một hộp quà có dạng hình lăng trụ tứ giác đều với diện tích toàn phần là . Hộp quà mà bạn Hoa gấp được có thể tích lớn nhất bằng bao nhiêu centimet khối (làm tròn kết quả đến hàng đơn vị)?
Lời giải
	Trả lời
	1
	9
	2
	





Đáp số: 192



Gọi độ dài cạnh đáy và chiều cao hộp quà lần lượt là và 



Theo giả thiết, ta có:  và  (vì ).

Xét hàm số là thể tích của hộp quà mà bạn Hoa gấp được.


Ta có:  Bảng biến thiên của hàm số là:
[image: ]

Vậy bạn Hoa có thể gấp hộp quà có thể tích lớn nhất là 
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.








Câu 1. 	Một doanh nghiệp tư nhân  chuyên kinh doanh xe gắn máy các loại. Hiện nay doanh nghiệp đang tập trung vào chiến lược kinh doanh xe  với chi phí mua vào một chiếc là  triệu đồng và bán ra với giá  triệu đồng. Với giá bán này, số lượng xe mà khách hàng đã mua trong một năm là  chiếc. Nhằm mục tiêu đẩy mạnh hơn nữa lượng tiêu thụ dòng xe đang bán chạy này, doanh nghiệp dự định giảm giá bán. Bộ phận nghiên cứu thị trường ước tính rằng nếu giảm  triệu đồng mỗi chiếc xe thì số lượng xe bán ra trong một năm sẽ tăng thêm  chiếc. Hỏi theo đó, giá bán mới là bao nhiêu thì lợi nhuận thu được cao nhất?
Lời giải


<TL>


Gọi giá bán mới là (triệu đồng) với 

Khi đó số xe bán ra là 

Lợi nhuận thu được là: 




Dấu  xảy ta khi 


Vậy giá bán mới là  triệu đồng thì lợi nhuận lớn nhất thu được là  triệu đồng.













Câu 2. 	Nhà máy chuyên sản xuất một loại sản phẩm cho nhà máy. Hai nhà máy thỏa thuận rằng, hằng tháng  cung cấp cho  số lượng sản phẩm theo đơn đặt hàng của  (tối đa  tấn sản phẩm). Nếu số lượng đặt hàng là  tấn sản phẩm thì giá bán cho mỗi tấn sản phẩm là  (triệu đồng). Cho phí để  sản xuất  tấn sản phẩm trong một tháng là  triệu đồng (gồm triệu đồng chi phí cố định và  triệu đồng cho mỗi tấn sản phẩm).
[image: ]


bán cho  khoảng bao nhiêu tấn sản phẩm mỗi tháng thì thu được lợi nhuận lớn nhất?
Lời giải


<TL>




Xét hàm số ,  ta có,  (chọn).



Ta có ; ; .




Vậy  bán cho  khoảng  tấn sản phẩm mỗi tháng thì thu được lợi nhuận lớn nhất bằng .









Câu 3. 	(MĐ2) Môt chiếc khinh khí cầu bay lên từ địa điểm cho trước. Sau khoảng thời gian bay, chiếc khinh khí cầu cách địa điểm xuất phát  về hướng nam và  về hướng đông, đồng thời cách mặt đất là . Chọn hệ trục toạ độ  với gốc  đặt tại điểm xuất phát của chiếc khinh khí cầu, mặt phẳng  trùng với mặt đất, trục  hướng về nam, trục  hướng về phía đông và trục  hướng thẳng đứng lên trời, đơn vị đo lấy theo kilomet.
[image: ][image: ]

Tính khoảng cách từ địa điểm xuất phát đến địa điểm hiện tại của khinh khí cầu (đơn vị lấy theo kilomet và làm tròn đến  chữ số sau phần thập phân)
Lời giải


<TL>

Với hệ trục toạ độ đã chọn thì vị trí hiện tại của khinh khí cầu là .

Khi đó khoảng cách từ địa điểm xuất phát đến địa điểm hiện tại của khinh khí cầu là: 









Câu 4. 	Ở một sân bay, vị trí của máy bay được xác định bởi điểm trong không gian  như Hình 17. Gọi là hình chiếu vuông góc của xuống mặt phẳng . Cho biết , , . Tìm tọa độ của điểm .
[image: Ở một sân bay, vị trí của máy bay được xác định bởi điểm M trong không gian Oxyz như Hình 17 (ảnh 1)]
Lời giải


<TL>


Xét vuông tại , ta có:

.

.



Xét vuông tại , ta có: .



Xét vuông tại , ta có: .




Do  cùng hướng với  và nên .




Do  cùng hướng với  và nên .




Do  cùng hướng với  và nên .


Trong hình bình hành , ta có .


Trong hình bình hành , ta có 

Vậy .
-------- HẾT--------
	ĐỀ 8
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1. 	Cho hàm số có bảng biến thiên như sau.
[image: ]
Mệnh đề nào dưới đây đúng?

	A. Hàm số đạt cực tiểu tại .	B. Hàm số có ba điểm cực trị.

	C. Hàm số không có cực đại.	D. Hàm số đạt cực tiểu tại .
Lời giải
	Chọn
	A






Dựa vào bảng biến thiên ta thấy hàm số đạt cực tiểu tại .


Câu 2. 	 Tính giá trị cực tiểu  của hàm số .




	A. 	B. 	C. 	D. 
Lời giải
	Chọn
	B






Xét phương trình 
Lập bảng biến thiên của hàm số:
[image: ]

Từ bảng biến thiên, giá trị cực tiểu của hàm số là 

Câu 3. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như hình dưới. Số đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	A








Ta có    là đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số.



   là đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số.
Vậy đồ thị hàm số đã cho có hai đường tiệm cận ngang.




Câu 4. 	Trong không gian , cho điểm . Hình chiếu vuông góc của điểm lên trục là điểm




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	A










là hình chiếu vuông góc của điểm lên trục .



Câu 5. 	Cho hàm số có đạo hàm , với mọi . Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây?




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	C







Ta có: .



Đồng thời nên ta chọn đáp án theo đề bài là .


Câu 6. 	 Giá trị nhỏ nhất của hàm số  trên đoạn  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D







Xét hàm số trên đoạn , ta có .

.

Ta có .


Vậy  đạt tại .

Câu 7. 	Đường thẳng nào dưới đây là đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số  ?




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C






Tiệm cận ngang là :
Câu 8. 	 Đường cong trong hình vẽ bên là đồ thị của một trong bốn hàm số dưới đây. Hàm số đó là hàm số nào?
[image: ]


	A. .	B. .


	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	A







Đồ thị có tiệm cận đứng  và tiệm cận ngang  nên chọn#






Câu 9. 	 Cho hàm số  liên tục trên đoạn  và có đồ thị như hình vẽ bên. Gọi ,  lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn . Ta có  bằng:
[image: ]




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B







Dựa vào đồ thị ta có :  và .


Do đó : , .

Vậy .

Câu 10. 	 Hàm số  đồng biến trên những khoảng nào?



	A. .	B. và.




	C. và.	D.  và.
Lời giải
	Chọn
	B







Bảng biến thiên:
[image: ]



Hàm số  đồng biến trên khoảng và.

Câu 11. 	Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau
[image: ]

Hàm số  đồng biến trong khoảng nào dưới đây?




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B







Từ bảng biến thiên ta thấy hàm số đồng biến trong khoảng  chứa khoảng 




Câu 12. 	Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho hai điểm  và . Tọa độ vectơ  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	A







.
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.




Câu 1. 	Trong không gian với hệ trục toạ độ , cho tam giác  có. Các khẳng định sau đúng hay sai?



	a) Gọi  là điểm bất kì sao cho biểu thức  đạt giá trị nhỏ nhất. Khi đó giá trị nhỏ nhất đó bằng .



	b) Biết điểm  cách đều ba điểm . Khi đó .


	c) Điểm  là trọng tâm của tam giác .


	d) Diện tích của tam giác  bằng .
Lời giải
	a)
	Đ
	b)
	S
	c)
	S
	d)
	Đ





Chọn a) Sai | b) Đúng | c) Sai | d) Đúng.Mệnh đề sai vì



là trọng tâm tam giác  nên .Mệnh đề đúng vì

Ta có: .

.


Diện tích của tam giác  là .Mệnh đề sai vì
Ta có:


.


Vậy . Khi đó .Mệnh đề đúng vì


Gọi  là điểm thoả mãn .

.
Khi đó





.


Biểu thức  đạt giá trị nhỏ nhất khi .


Vậy giá trị nhỏ nhất của  bằng .
Câu 2. 	Một nhà sản xuất trung bình bán được  ti vi màn hình phẳng mỗi tuần với giá  triệu đồng một chiếc. Một cuộc khảo sát thị trường chỉ ra rằng nếu cứ giảm giá bán  nghìn đồng, số lượng ti vi bán ra sẽ tăng thêm khoảng  ti vi mỗi tuần. Gọi  là số ti vi bán được mỗi tuần,  (triệu đồng) là giá bán của mỗi ti vi. Khi đó  được gọi là hàm cầu.
	a) Hàm cầu là  (triệu đồng).
	b) Tổng doanh thu từ tiền bán ti vi là  (triệu đồng).
	c) Công ty giảm giá  triệu đồng cho người mua thì doanh thu của công ty sẽ lớn nhất.
	d) Nếu hàm chi phí hằng tuần là  (triệu đồng), trong đó  là số ti vi bán ra trong tuần, nhà sản xuất nên đặt giá bán  triệu đồng thì lợi nhuận là lớn nhất.
Lời giải
	a)
	Đ
	b)
	S
	c)
	Đ
	d)
	Đ





(Đúng) Hàm cầu là  (triệu đồng)
(Vì): Theo giả thiết, tốc độ thay đổi của  tỉ lệ với tốc độ thay đổi của  nên hàm số  là hàm số bậc nhất.
Khi đó, , ( khác ).
Giá tiền  ứng với ; giá tiền  ứng với .
Do đó phương trình đường thẳng  đi qua hai điểm  và .
Ta có hệ phương trình  (thỏa mãn).
Vậy hàm cầu là

(Sai) Tổng doanh thu từ tiền bán ti vi là  (triệu đồng)
(Vì): Ta có .
Suy ra Tổng doanh thu từ tiền bán ti vi là

(Đúng) Công ty giảm giá  triệu đồng cho người mua thì doanh thu của công ty sẽ lớn nhất
(Vì): Để doanh thu là lớn nhất thì ta cần tìm  sao cho  đạt giá trị lớn nhất.
Ta có .
Bảng biến thiên
[image: data:image/png;base64,]
Vậy công ty nên giảm giá số tiền một chiếc ti vi là  (triệu đồng) thì doanh thu là lớn nhất.
(Đúng) Nếu hàm chi phí hằng tuần là  (triệu đồng), trong đó  là số ti vi bán ra trong tuần, nhà sản xuất nên đặt giá bán  triệu đồng thì lợi nhuận là lớn nhất
(Vì): Doanh thu bán hàng của x sản phẩm là

Do đó hàm số thể hiện lợi nhuận thu được khi bán  sản phẩm là

Để lợi nhuận là lớn nhất thì  là lớn nhất.
Ta có .
Bảng biến thiên:
[image: data:image/png;base64,]
Vậy có  ti vi được bán ra thì lợi nhuận là cao nhất. Số ti vi mua tăng lên là  (chiếc).
Vậy cửa hàng nên đặt giá bán là .
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.








Câu 1. 	Một bể cá đầy nước có dạng hình hộp chữ nhật  với ,  và cạnh bên bằng . Một chú cá con bơi theo những đoạn thẳng từ điểm  đến chạm mặt đáy của hồ, rồi từ điểm đó bơi đến vị trí điểm  là trung điểm của  được mô hình hóa như hình vẽ sau:
[image: A drawing of a rectangular object  Description automatically generated]





Để đường đi ngắn nhất thì chú cá bơi đến điểm dưới đáy hồ cách  và  những đoạn bằng  và  Khi đó tổng  bao nhiêu ?
Lời giải
	Trả lời
	 
	2
	0
	





[image: A diagram of a rectangle with lines and arrows  Description automatically generated]

Dựng hệ trục  như hình vẽ






Khi đó tọa độ các điểm là , , , , , .



Ta có:  là trung điểm của .




Con cá bơi từ điểm  đến chạm mặt đáy hồ tại điểm  với , .




Gọi  là điểm đối xứng của điểm  qua  .

Quãng đường di chuyển của con cá là 


Ta có: .




Để  nhỏ nhất thì ba điểm , ,  thẳng hàng


Suy ra ,  cùng phương.

.

.

Do đó .



Suy ra , .


Khi đó, , .

Vậy .




Câu 2. 	Nồng độ  của một hoá chất sau  giờ tiêm vào cơ thể được xác định bởi công thức  với . Sau khoảng bao nhiêu giờ tiêm thì nồng độ của hoá chất trong máu là lớn nhất? (làm tròn kết quả đến hàng phần trăm)
[image: ]
Lời giải
	Trả lời
	2
	,
	3
	8






Ta có .

.
Ta có bảng biến thiên
[image: ]

Do đó ở thời điểm  giờ thì nồng độ của hoá chất trong máu là lớn nhất.


Câu 3. 	Một mảnh vườn hình chữ nhật có diện tích , người ta muốn mở rộng thêm 4 phần đất sao cho tạo thành hình tròn ngoại tiếp mảnh vườn. Biết tâm của hình tròn trùng với tâm của hình chữ nhật. Tìm diện tích nhỏ nhất  của 4 phần đất mở rộng.
[image: ]
Lời giải

Gọi  lần lượt là chiều dài và chiều rộng của mảnh vườn, khi đó ta có:


. Suy ra 

Diện tích của phần đất mở rộng là .

Với .

Vậy .

Thay  ta có:

.


Khi đó  khi .



Một đường dây điện được nối từ một nhà máy điện ở  đến một hòn đảo , khoảng cách ngắn nhất từ đảo về bờ biển là đoạn  dài 1 km, khoảng


cách từ  đến  là 4 km được minh họa bằng hình vẽ dưới đây.
[image: ]
Biết rằng mỗi km dây điện đặt dưới nước chi phí mất 5000 USD, còn đặt dưới đất chi phí mất





3000 USD;  Hỏi điểm  trên bờ cách  bao nhiêu để khi mắc dây điện từ  qua  rồi đến  có
chi phí là ít nhất?
Lời giải
Lời giải
	Trả lời
	 
	3
	.
	2








Đặt  với , khi đó  và .



Chi phí lắp đặt dây điện từ  đến  là .



Chi phí lắp đặt dây diện từ  đến  là .
Tổng chi phí lắp đặt dây điện là

.


Xét hàm  trên khoảng .

Ta có .

Khi đó .

Bảng biến thiên của hàm số  như sau
[image: ]



Vậy để chi phí mắc dây diện là ít nhất thì điểm  cách  một khoảng là  km.







Câu 4. 	Người ta cần lắp một camera phía trên sân bóng để phát sóng truyền hình một trận bóng đá, camera có thể di động để luôn thu được hình ảnh rõ nét về diễn biến trên sân. Các kĩ sư dự định trồng bốn chiếc cột cao  và sử dụng hệ thống cáp gắn vào bốn đầu cột để giữ camera ở vị trí mong muốn. Mô hình thiết kế được xây dựng như sau: Trong hệ trục toạ độ , các đỉnh của bốn chiếc cột lần lượt là các điểm . Giả sử  là vị trí ban đầu của camera có cao độ bằng 25 và . Để theo dõi quả bóng đến vị trí , camera được hạ thấp theo phương thẳng đứng xuống điểm  có cao độ bằng 19..
[image: Bài 9 trang 73 Toán 12 Cánh diều Tập 1 | Giải Toán 12]



Tọa độ véctơ  với  là các số thực. Tính ?
Lời giải
	Trả lời
	 
	.
	
	





[image: Bài 9 trang 73 Toán 12 Cánh diều Tập 1 | Giải Toán 12]



Gọi  lần lượt là hình chiếu của  lên mặt phẳng .

Ta thấy  là hình hộp chữ nhật.




Gọi  là giao hai đường chéo  và . Khi đó .




Ta có  và camera được hạ thấp theo phương thẳng đứng từ điểm  xuống điểm  nên các điếm  thẳng hàng.


Ta có  và .


Suy ra . Vậy .
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.











Câu 1. 	Một chiếc ô tô được đặt trên mặt đáy dưới một khung sắt có dạng hình hộp chữ nhật với đáy trên là hình chữ nhật , mặt phẳng  song song với mặt mặt phẳng nằm ngang. Khung sắt đó được buộc vào móc  của chiến cần cẩu sao cho các đoạn dây cáp  có độ dài bằng nhau và cùng tạo với mặt phẳng  một góc  (như hình vẽ). Chiếc cần cẩu kéo khung sắt lên theo phương thẳng đứng. Biết lực căng  đều có cường độ  và trọng lượng khung sắt là . Tính trọng lượng của chiếc xe ô tô (đơn vị ), kết quả làm tròn đến hàng đơn vị?
[image: 4]
Lời giải


<TL>



Gọi O là tâm hình chữ nhật , Theo bài toán thì là hình chóp  có đường cao là 
[image: 8]

Theo quy tắc hình bình hành: 






Dây cáp có độ dài bằng nhau và cùng tạo với mặt phẳng  một góc  nên suy ra 

Ta có 

Vậy trọng lượng xe ô tô là .


Câu 2. 	Kính viễn vọng không gian Hubble được đưa vào vũ trụ ngày 24/4/1990 bằng tàu con thoi Discovery. Vận tốc của tàu con thoi trong sứ mệnh này, từ lúc cất cánh tại thời điểm  cho đến khi tên lửa đẩy được phóng đi tại thời điểm , cho bởi hàm số sau:




( được tính bằng  feet ) 
[image: ]
Hỏi gia tốc của tàu con thoi sẽ tăng trong khoảng thời gian nào tính từ thời điểm cất cánh cho đến khi tên lửa đẩy được phóng đi?
Lời giải


<TL>

Tập xác định: .

Ta có: .

Nhận xét .
[image: ]

Vậy gia tốc tàu con thoi tăng trong khoảng s đầu tiên.



Câu 3. 	Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh cm. Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng  cm, rồi gập tấm nhôm lại như hình vẽ bên để được một cái hộp không nắp. Tìm  để hộp nhận được có thể tích lớn nhất.
Lời giải


<TL>
[image: ]






Câu 4. 	Một phòng học có thiết kế dạng hình hộp chữ nhật với chiều dài là, chiều rộng là  và chiều cao là . Một chiếc đèn được treo tại chính giữa trần nhà của phòng học. Xét hệ trục tọa độ  có gốc trùng với một góc phòng và mặt phẳng  trùng với mặt sàn, đơn vị đo được lấy theo mét. Hãy tìm tọa độ của điểm treo đèn.
[image: ]
Lời giải


<TL>
Giả sử căn phòng hình hộp chữ nhật được mô phỏng như hình vẽ.


Khi đó ta có và 

Gọi  là điểm chính giữa trần nhà của phòng học.


Vì  là hình chữ nhật nên .


Ta có , nên:


. Vậy tọa độ điểm treo đèn là 
-------- HẾT--------


	ĐỀ 9
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.



Câu 1. 	Hàm số  có  nghịch biến trên khoảng nào dưới đây?




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C






Ta có: .

Câu 2. 	Đường cong trong hình vẽ bên là đồ thị của hàm số có dạng  Hàm số đồng biến trên khoảng nào dưới đây?
[image: ]




	A.  	B.  	C.  	D.  
Lời giải
	Chọn
	A






Dựa vào đồ thị suy ra hàm số đồng biến trên khoảng 

Câu 3. 	Cực tiểu của hàm số  là.




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	D










 ; hàm số đạt CĐ tại  .


 hàm số đạt CT tại 
Câu 4. 	Đường cong ở hình vẽ sau là đồ thị của hàm số nào?
[image: C:\Users\admin\Desktop\113.PNG]




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D







Đồ thị hàm số đã cho có đường tiệm cận đứng  và đường tiệm cận ngang là  nên loại B, C 

Đồ thị hàm số đã cho cắt trục hoành tại điểm có hoành độ bằng  nên ta chọn D


Câu 5. 	 Cho hàm số  liên tục trên  và có bảng biến thiên như sau:
[image: ]
Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai?
	A. Hàm số có hai điểm cực trị.
	B. Đồ thị hàm số có đúng một đường tiệm cận.


	C. Hàm số nghịch biến trên các khoảng , .


	D. Hàm số đạt giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng .
Lời giải
	Chọn
	D






Dựa vào bảng biến thiên của hàm số ta có , nên hàm số không có giá trị lớn nhất.






Câu 6. 	Trong không gian , cho điểm . Hình chiếu vuông góc của điểm  trên mặt phẳng  là điểm . Tọa độ điểm  là




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B








Hình chiếu vuông góc của  trên mặt phẳng  là .


Câu 7. 	 Giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn bằng?




	A.  .	B.  	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	D





Ta có:





Ta có: 


Ta có: . Vậy 

Câu 8. 	 Cho hàm số . Tìm phương trình đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số.




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D







Ta có  và .

Vậy phương trình đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số là .




Câu 9. 	 Cho hàm số liên tục trên đoạn  và có đồ thị như hình bên. Giá trị nhỏ nhất của hàm số  trên bằng.
[image: ]




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B








Quan sát đồ thị ta thấy hàm số đạt giá trị nhỏ nhất trên đoạn  là  tại .

Câu 10. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như hình vẽ
[image: ]

Số điểm cực trị của hàm số  là




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B








Dựa vào bảng biến thiên ta có: hàm số  có 3 điểm cực trị là  và 






Câu 11. 	Trong không gian  cho  véc tơ ; . Tìm  để .




	A. .	B. .	C. 	D. .
Lời giải
	Chọn
	A












.

Câu 12. 	 Hàm số  đồng biến trên các khoảng nào sau đây?


	A. .	B. .


	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	A






Ta có: .


Ta có bảng biến thiên
[image: ]

Vậy hàm số đồng biến trên .
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.



Câu 1. 	Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho hai điểm  và .



	a) Hình chiếu của  trên mặt phẳng  là .

	b) .




	c) Có đúng một điểm  thuộc trục  sao cho là tam giác vuông tại .




	d) Đường thẳng cắt mặt phẳng  tại điểm  khi đó .
Lời giải
	a)
	S
	b)
	Đ
	c)
	S
	d)
	S

















[NB] Tọa độ vec tơ , suy ra mệnh đề đúng.[TH]  Hình chiếu của  trên mặt phẳng  là , suy ra mệnh đề sai.[TH] Do điểm  thuộc trục  suy ra . Để thỏa mãn điều kiện là tam giác vuông tại  thì vô nghiệm. Vậy không tồn tại . Suy ra mệnh đề sai.[VD] Đường thẳng cắt mặt phẳng  tại điểm 



 ;  và thẳng hàng







Tỉ số  suy ra mệnh đề sai.
Câu 2. 	Có hai cây cột, một cây cao 16 m và một cây cao 24 m đứng cách nhau 30 m. Chúng được giữ bằng hai sợi dây, gắn vào một cọc duy nhất nối từ mặt đất đến đỉnh mỗi cột (tham khảo hình vẽ sau).
[image: data:image/png;base64,]
Gọi  là khoảng cách từ chân cột cao 16 m đến cọc . Khi đó
	a) Tổng chiều dài của hai sợi dây ngắn nhất bằng 51 m.
	b) Chiều dài của sợi dây nối từ cọc đến đỉnh cột cao 24 m là .
	c) Khoảng cách từ chân cây cột cao 24 m đến cọc là .
	d) Tổng chiều dài của hai sợi dây là .
Lời giải
	a)
	S
	b)
	Đ
	c)
	Đ
	d)
	Đ





Phương pháp: Tính độ dài các đoạn thẳng còn thiếu theo x từ đó tìm tổng chiều dài 3 sợi dây. Khảo sát hàm số tìm giá trị nhỏ nhất. Cách giải:
[image: data:image/png;base64,]
a-) Khoảng cách từ chân cây cột cao 24 m đến cọc là  b-) Ta có:  c-) Ta có:  Vậy tổng chiều dài 2 sợi dây là  d-) Theo BĐT Minkowski ta có:  Dấu "  " xảy ra khi và chỉ khi  Vậy tổng chiều dài hai sợi dây ngắn nhất là 12 m Đáp án: a đúng| b đúng| c đúng| d sai
(Đúng) Khoảng cách từ chân cây cột cao 24 m đến cọc là 
(Đúng) Chiều dài của sợi dây nối từ cọc đến đỉnh cột cao 24 m là 
(Đúng) Tổng chiều dài của hai sợi dây là 
(Sai) Tổng chiều dài của hai sợi dây ngắn nhất bằng 51 m
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.





Câu 1. 	Anh Ba đang trên chiếc thuyền tại vị trí A cách bờ sông , anh dự định chèo thuyền vào bờ và tiếp tục chạy bộ theo một đường thẳng để đến một địa điểm B tọa lạc ven bờ sông, B cách vị trí O trên bờ gần với thuyền nhất là (hình vẽ). Biết rằng anh Ba chèo thuyền với vận tốc  và chạy bộ trên bờ với vận tốc . Khoảng thời gian ngắn nhất để anh Ba từ vị trí xuất phát đến được điểm B là bao nhiêu phút?
[image: A diagram of a boat with a line and a point  Description automatically generated]
Lời giải
	Trả lời
	4
	0
	
	





[image: A diagram of a boat with a line and a boat with a line and a boat with a boat and a boat with a boat and a boat with a boat and a boat with a line and  Description automatically generated]

Đặt .
Khoảng thời gian để anh Ba từ vị trí xuất phát đến được điểm B là:

.


BBT:
[image: A diagram of a mathematical equation  Description automatically generated with medium confidence]
Từ BBT suy ra khoảng thời gian ngắn nhất để anh Ba từ vị trí xuất phát đến được điểm B là:

(phút).




Câu 2. 	Có ba lực cùng tác động vào một vật. Hai trong ba lực này hợp với nhau một góc  và có độ lớn lần lượt là N và N. Lực thứ ba vuông góc với mặt phẳng tạo bởi hai lực đã cho và có độ lớn N. Tính độ lớn của hợp lực của ba lực trên. (làm tròn đến đơn vị độ)
Lời giải
	Trả lời
	2
	6
	
	




[image: A triangle with lines and arrows  Description automatically generated]



Gọi  là ba lực tác động vào vật đặt tại điểm  lần lượt có độ lớn là .

Vẽ .


Dựng hình bình hành  và hình bình hành .

Hợp lực tác động vào vật là 

Áp dụng định lí côsin trong tam giác , ta có

.



Vì  nên  suy ra  là hình chữ nhật.


Do đó tam giác  vuông tại .

Ta có .

Suy ra 



Vậy độ lớn của hợp lực là .








Câu 3. 	Một phòng học có thiết kế dạng hình hộp chữ nhật với chiều dài là , chiều rộng , chiều cao . Chiếc đèn được treo chính giữa trần nhà của phòng học. Xét hệ trục tọa độ  có gốc  trùng với một góc phòng học và mặt phẳng  trùng với mặt sàn, đơn vị đo được lấy theo mét. Tọa độ của vị trí treo bóng đèn đối với hệ trục đã cho là . Tính 
Lời giải
	Trả lời
	1
	0
	
	








Câu 4. 	Một cửa hàng kinh doanh rau tươi ước tính tiền lãi thu được là hàm số  và doanh thu là hàm số   với  là giá bán cho mỗi  rau tươi. Biết doanh thu bằng tổng tiền lãi và tiền vốn. Tìm giá bán sao cho cửa hàng phải bỏ vốn ra ít nhất.
Lời giải
	Trả lời
	1
	5
	0
	0





Trả lời : 
1500



Ta có tiền vốn bỏ ra cho bởi hàm số  với .


Khi đó . Cho .
Bảng biến thiên
[image: ]

Vậy giá bán mỗi kg rau là  đồng thì cửa hàng bỏ ra vốn ít nhất.
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.







Câu 1. 	Trong không gian chọn hệ trục tọa độ cho trước, đơn vị đo lấy kilômét, ra đa phát hiện một máy bay chiến đấu  di chuyển với vận tốc và hướng không đổi từ điểm  đến điểm  trong 30 phút. Nếu máy bay tiếp tục giữ nguyên vận tốc và hướng bay thì tọa độ của máy bay sau 10 phút tiếp theo bằng . Tọa độ vị trí điểm , tính .
[image: A white airplane in the sky  Description automatically generated]
Lời giải


<TL>
[image: A black line on a white background  Description automatically generated]


Gọi  là tọa độ của máy bay sau 30 phút. 




Vì máy bay giữ nguyên hướng bay nên  và  cùng hướng.

Do máy bay tiếp tục giữ nguyên vận tốc và thời gian bay từ  gấp 4 lần thời gian bay từ


nên 

Suy ra 


Tọa độ vị trí điểm là 



Câu 2. 	Cần phải xây dựng một hố ga, dạng hình hộp chữ nhật có thể tích  không đổi, hệ số  cho trước ( là tỉ số giữa chiều cao của hố và chiều rộng của đáy. Hãy xác định các kích thước của đáy để khi xây tiết kiệm nguyên vât liệu nhất.
[image: ]
Lời giải


<TL>



Gọi  lần lượt là chiều rộng và chiều dài của đáy hố ga. Gọi  là chiều cao của hố ga .


Theo bài ra, ta có  và .
Để tiết kiệm nguyên vật liệu nhất, ta cần tìm các kích thước sao cho diện tích toàn phần của hố ga là nhỏ nhất.

Khi đó, ta có 

Hay ta có 

Xét hàm số .


Bài toán trở thành tìm giá trị nhỏ nhất của  với .

Ta có 

Ta rút ra 
Lập bảng biến thiên, ta có
[image: ]

Dựa vào bảng biến thiên, ta rút ra 


Khi đó  và .





Câu 3. 	Một chiếc đèn tròn được treo song song với mặt phẳng nằm ngang bởi ba sợi dây không dãn xuất phát từ điểm  trên trần nhà và lần lượt buộc vào ba điểm  trên đèn tròn sao cho  đôi một vuông góc với nhau. Biết khối lượng các sợi dây không đáng kể, các lực căng của sợi dây đặt tại điểm  là  có độ lớn bằng nhau và bằng 15 N. Trọng lượng của chiếc đèn đó bằng bao nhiêu newton ?
[image: A diagram of a circle and a circle with arrows  Description automatically generated]
Lời giải


<TL>






Gọi  lần lượt là các điểm sao cho , ,  . Lấy các điểm  sao cho  là hình hộp.
[image: A diagram of a cube with lines and points  Description automatically generated]

Khi đó, áp dụng quy tắc hình hộp, ta có: 








Mặt khác, do các lực căng , ,  đôi một vuông góc và  nên hình hộp  có ba cạnh  đôi một vuông góc và bằng nhau. Vì thế hình hộp đó là hình lập phương có độ dài cạnh bằng 15. Suy ra độ dài đường chéo  của hình lập phương đó bằng .



Do chiếc đèn ở vị trí cân bằng nên , ở đó  là trọng lực tác dụng lên chiếc đèn. Suy ra trọng lượng của chiếc đèn là: N.
Cách 2.


Giả sử  là trọng lực của chiếc đèn. Do chiếc đèn ở vị trí cân bằng nên .

Ta có .


Vì các sợi dây  đôi một vuông góc nên các véc tơ  đôi một vuông góc với nhau.




Vậy trọng lượng của chiếc đèn khoảng  N.




Câu 4. 	Một sợi dây kim loại dài  được cắt thành hai đoạn. Đoạn dây thứ nhất uốn thành hình vuông cạnh , đoạn dây thứ hai uốn thành đường tròn bán kính . Để tổng diện tích của hình vuông và hình tròn nhỏ nhất thì tỉ số  bằng bao nhiêu?
[image: ]
Lời giải


<TL>
Ta có:




Điều kiện: .
Tổng diện tích của hình vuông và hình tròn:





Xét  với 


đạt giá trị nhỏ nhất tại .


đạt giá trị nhỏ nhất khi .




Khi đó: .

Kết luận: .
-------- HẾT--------
	ĐỀ 10
	ĐỀ ÔN TẬP GIỮA  HỌC KÌ I
MÔN: TOÁN – LỚP 12



PHẦN I. Câu trắc nghiệm nhiều phương án lựa chọn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 12. Mỗi câu hỏi thí sinh chỉ chọn một phương án.


Câu 1. 	Cho hàm số  có đồ thị như hình vẽ bên. Mệnh đề nào sau đây đúng về hàm số đó
[image: ]


	A. Đồng biến trên khoảng 	B. Đồng biến trên khoảng .


	C. Nghịch biến trên khoảng .	D. Nghịch biến trên khoảng .
Lời giải
	Chọn
	B






Nhận thấy trên khoảng  đồ thị hàm số là đường có hướng đi lên tính từ trái qua phải

nên hàm số trên đồng biến trên khoảng .




Câu 2. 	Trong không gian với hệ trục tọa độ , cho hai điểm  và . Tọa độ vectơ  là




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	D







.


Câu 3. 	Hàm số  có đạo hàm . Mệnh đề nào sau đây đúng?

	A. Hàm số nghịch biến trên 


	B. Hàm số đồng biến trên  và nghịch biến trên 

	C. Hàm số đồng biến trên 


	D. Hàm số nghịch biến trên  và đồng biến trên .
Lời giải
	Chọn
	C









Có , dấu đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi nên hàm số  đồng biến trên 



Câu 4. 	Trong không gian với hệ tọa độ cho vectơ . Tọa độ điểm là:




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	B






Ta có: 



.

Câu 5. 	 Cho hàm số  có bảng biến thiên như sau:
[image: ]
Khẳng định nào sau đây sai?


	A. .	B. .


	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C






Từ bảng biến thiên ta thấy, trên tập  hàm số không tồn tại giá trị lớn nhất.
Do đó chọn phương ánA


Câu 6. 	 Giá trị lớn nhất của hàm số  trên đoạn 




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	B






Ta có 

Vậy 

Câu 7. 	 Đồ thị hàm số  có tiệm cận đứng là đường thẳng




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	C






TXĐ: 


Ta có  nên đường thẳng  là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho.

Câu 8. 	 Hàm số  đồng biến trên khoảng nào dưới đây?




	A. .	B. .	C. .	D. 
Lời giải
	Chọn
	A






Đạo hàm: 


Bảng biến thiên
[image: ]


Câu 9. 	 Cho hàm số  xác định, liên tục trên  và có bảng biến thiên như sau:
[image: ]
Khẳng định nào sau đây đúng?


	A. Hàm số đạt cực đại tại  và đạt cực tiểu tại .

	B. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng .
	C. Hàm số có đúng một cực trị.


	D. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng  và giá trị nhỏ nhất bằng .
Lời giải
	Chọn
	A











Vì  đổi dấu từ  sang  khi  đi qua điểm  nên hàm số đạt cực đạt tại .






Và  đổi dấu từ  sang  khi  đi qua điểm  nên hàm số đạt cực tiểu tại .


Câu 10. 	 Cho hàm số xác định trên , liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến thiên
[image: ]
Hỏi khẳng định nào dưới đây là khẳng định sai?

	A.  Hàm số đã cho không có đạo hàm tại điểm .

	B.  Hàm số đã cho đạt cực đại tại điểm .
	C.  Đồ thị hàm số đã cho không có tiệm cận đứng.


	D.  Đồ thị hàm số có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng và .
Lời giải
	Chọn
	C






 
– ∞

 

 
+ ∞

 

  

 
  + 
0
– 

 

 

 

 

 

Dựa vào bảng biến thiên của hàm số ta có:

* Hàm số đã cho không có đạo hàm tại điểm .

* Hàm số đã cho đạt cực đại tại điểm .




* , nên đồ thị hàm số có hai tiệm cận ngang là các đường thẳng và .


* nên đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là đường thẳng .


Câu 11. 	 Tìm điểm cực đại  của hàm số .




	A.  .	B.  .	C.  .	D.  .
Lời giải
	Chọn
	C






Tập xác định: .

Ta có: .
Bảng biến thiên:
[image: ]

Vậy điểm cực đại của hàm số đã cho là: .
Câu 12. 	Đường cong ở hình dưới đây là đồ thị của một trong bốn hàm số nào dưới đây?
[image: ]




	A. .	B. .	C. .	D. .
Lời giải
	Chọn
	A







+ Quan sát đồ thị ta thấy đây làm đồ thị hàm số bậc ba có hệ số  và có hai điểm cực trị là  do đó loại phương án A, D, C ta chọn đáp án B
PHẦN II. Câu trắc nghiệm đúng sai. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 2. Trong mỗi ý a), b), c), d) ở mỗi câu, thí sinh chọn đúng hoặc sai.










Câu 1. 	Cho lăng trụ tam giác đều  có cạnh bên bằng cạnh đáy bằng . Gọi  là trung điểm . Đặt lăng trụ trong hệ trục toạ độ như hình vẽ, biết đường thẳng  () là đường vuông góc chung của và [image: ]


	a) Mặt phẳng  có phương trình .


	b) Tỷ số bằng .

	c) .

	d) .
Lời giải
	a)
	S
	b)
	Đ
	c)
	Đ
	d)
	Đ




Đúng


Vì  nên .Đúng

Ta có 



Vì là tam giác đều cạnh bằng  nên 



; ; 


Vì  nên 


Vì  nên 





Vì đường  là đường vuông góc chung của và nên




Từ ta có 


Từ ta có 
Giải hệ phương trình



Đúng

Sai




là vectơ pháp tuyến của mặt phẳng 





Mặt phẳng đi qua điểm , có vectơ pháp tuyến ,  có phương trình là 
Câu 2. 	Trên quốc lộ, một mô tô đang di chuyển từ Cần Thơ đến Sóc Trăng với vận tốc km/h. Cùng lúc đó một ô tô đang di chuyển từ Sóc Trăng đến Cần Thơ với vận tốc km/h, sau  phút di chuyển, thì ô tô bắt đầu tăng tốc với vận tốc (m/s), với  là thời gian kể từ lúc ô tô bắt đầu tăng tốc. Giả sử khi đạt đến tốc độ km/h thì ô tô giữ nguyên vận tốc.
	a) Thời gian ô tô bắt đầu tăng tốc cho đến khi đạt đến tốc độ km/h là  giây.
	b) Quãng đường xe mô tô đi được sau  phút là km.
	c) Biết quãng đường Sóc Trăng - Cần Thơ dài km, sau khi ô tô gặp mô tô thì ô tô di chuyển thêm km thì đến Cần Thơ (làm tròn kết quả đến hàng đơn vị).
	d) Giá trị của  là .
Lời giải
	a)
	Đ
	b)
	S
	c)
	Đ
	d)
	S





(Sai) Quãng đường xe mô tô đi được sau  phút là km
(Vì):
Ta có  phút  giờ.
Xe mô tô di chuyển với vận tốc không đổi km/h nên quãng đường xe mô tô đi được sau  phút là km.
(Sai) Giá trị của  là 
(Vì):
Xe ô tô di chuyển với vận tốc không đổi km/hm/s trong  phút, sau đó tăng tốc với vận tốc (m/s).
Tại thời điểm xe ô tô bắt đầu tăng tốc (), ta có .
Mà  nên .
(Đúng) Thời gian ô tô bắt đầu tăng tốc cho đến khi đạt đến tốc độ km/h là  giây
(Vì):
Gọi  là thời điểm xe ô tô đạt tốc độ km/h m/s. Khi đó

Vậy, thời gian kể từ lúc ô tô bắt đầu tăng tốc cho đến khi đạt đến tốc độ km/h là  giây.
(Đúng) Biết quãng đường Sóc Trăng - Cần Thơ dài km, sau khi ô tô gặp mô tô thì ô tô di chuyển thêm km thì đến Cần Thơ (làm tròn kết quả đến hàng đơn vị)
(Vì):
Do ô tô chỉ giữ nguyên vận tốc từ  phút  giây sau khi khởi hành nên ta tính quãng đường xe mô tô và ô tô đã đi được trong thời gian này.
PHẦN III. Câu trắc nghiệm trả lời ngắn. Thí sinh trả lời từ câu 1 đến câu 4.




Câu 1. 	Một hãng điện thoại đưa ra quy luật bán buôn cho từng đại lí, đó là đại lí càng nhập nhiều chiếc điện thoại của hãng thì giá bán buôn một chiếc điện thoại càng giảm. Cụ thể, nếu đại lí mua  điện thoại thì giá tiền của mỗi điện thoại là (nghìn đồng), . Đại lí nhập cùng một lúc bao nhiêu chiếc điện thoại thì hãng có thể thu về nhiều tiền nhất từ đại lí đó?
Lời giải
	Trả lời
	1
	0
	0
	0






Đáp số: 


Số tiền hãng thu được khi đại lí nhập  chiếc điện thoại là .


Ta có: . Khi đó, 

Bảng biến thiên của hàm số là:
[image: ]


Vậy đại lí nhập cùng lúc  chiếc điện thoại thì hãng có thể thu nhiều tiền nhất từ đại lí đó với (đồng).







Câu 2. 	Để treo một chậu cây người ta cần lấy trên miệng của chậu cây đó điểm và sử dụng 3 đoạn dây có độ dài bằng nhau để nối 3 điểm đó với một điểm treo. Giả sử trong không gian với hệ tọa độ , ba điểm trên miệng của chậu cây là . Điểm treo  nằm trên mặt phẳng . Bình phương khoảng cách từ điểm  đến gốc tọa độ  bằng bao nhiêu?
[image: C:\Users\DELL\Desktop\chau hoa.png]
Lời giải
	Trả lời
	 
	.
	
	






Ta có: 

Ba đoạn dây có độ dài bằng nhau nên: 






Từ các phương trình, và .




Câu 3. 	Xí nghiệp A sản xuất độc quyền một loại sản phẩm. Biết rằng hàm tổng chi phí sản xuất là  và hàm doanh thu là , với  là số sản phẩm. Lợi nhuận của xí nghiệp A được xác định bằng hàm số , cực đại lợi nhuận của xí nghiệp A khi đó đạt bao nhiêu sản phẩm?
Lời giải
	Trả lời
	5
	2
	
	







Xét hàm số: . .

TXĐ: .

Ta có 
Bảng biến thiên:
[image: ]


Hàm số đạt giá trị cực đại  tại .

Vậy lợi nhuận của công ty đạt cực đại khi số sản phẩm .








Câu 4. 	Ở trên biển, hai con tàu  và  đang ở cùng một vĩ tuyến và cách nhau  hải lý. Cả hai tàu đồng thời cùng khởi hành. Tàu  chạy về hướng Nam với vận tốc  hải lý/giờ, còn tàu  chạy về vịt rí hiện tại của tàu  với vận tốc  hải lý/giờ. Hỏi sau bao nhiêu giờ thì khoảng cách giữa hai tàu là ngắn nhất ?
[image: ]
Lời giải
	Trả lời
	 
	.
	
	








Quãng đường con tàu  đi được sau  giờ là: 



Quãng đường con tàu  đi được sau  giờ là: 

Sau  giờ khoảng cách giữa hai con tàu là:




Khoảng cách giữa hai con tàu ngắn nhất bằng  khi 

Vậy sau  giờ thì khoảng cách giữa hai con tàu ngắn nhất.
PHẦN IV. Câu hỏi tự luận. Thí sinh trình bày lời giải vào giấy làm bài.

Câu 1. 	Sau khi phát hiện một bệnh dịch, các chuyên gia y tế ước tính số người nhiễm bệnh kể từ ngày xuất hiện bệnh nhân đầu tiên đến ngày thứ t là [image: ] Nếu coi f(t) là hàm số xác định trên đoạn [0;25] thì đạo hàm f’(t) được xem là tốc độ truyền bệnh (người/ngày) tại thời điểm t. Xác định khoảng thời gian mà tốc độ truyền bệnh giảm?
Lời giải


<TL>


Ta có: ; 
Bảng biến thiên
[image: A black and white math problem  Description automatically generated with medium confidence]

Khoảng thời gian  ngày thì tốc độ truyền bệnh giảm.





Câu 2. 	Theo quy định của liên đoàn bóng chuyền quốc tế (FIVB), sân bóng chuyền có hình dạng chữ nhật. Kích thước tiêu chuẩn của sân bóng chuyền là . Chiều cao của lưới bóng chuyền là đối với nữ. Ta chọn hệ trục  cho sân đó như hình vẽ thứ hai (đơn vị trên mỗi trục là mét). Giả sử  là một trụ để căng lưới bóng chuyền. Hãy xác định toạ độ của vectơ .
[image: ]
Lời giải


<TL>










Gọi toạ độ điểm . Vì một nửa chiều dài của sân là  nên . Do chiều rộng của sân là nên . Điểm  thuộc mặt phẳng  nên . Do đó toạ độ điểm  là .



Độ dài đoạn thẳng  nên toạ độ điểm  là .


Vậy ta có , tức là .






Câu 3. 	Một vật có khối lượng  thì lực hấp dẫn  của Trái Đất tác dụng lên vật được xác định theo công thức , trong đó  là gia tốc rơi tự do có độ lớn . Tính khối lượng của vật khi chịu tác dụng của lực hấp dẫn của Trái Đất là .
Lời giải


<TL>


Từ  .

Khối lượng của vật là .
Câu 4. 	Khi sản xuất vỏ lon sữa bia hình trụ, các nhà sản xuất luôn đặt tiêu chí sao cho chi

phí sản xuất vỏ lon là nhỏ nhất. Hỏi khi nhà sản xuất muốn thể tích của hộp sữa là , thì
diện tích toàn phần của lon sữa nhỏ nhất bằng bao nhiêu?
Lời giải


<TL>
[image: ]

Ta có: .
Diện tích toàn phần của lon sữa:

.

Áp dụng bất đẳng thức Côsi, ta có .

Dấu “=” xảy ra khi: .


Vậy diện tích toàn phần của lon sữa nhỏ nhất bằng  khi 
-------- HẾT--------
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